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On penut encore YemMarquer les égalités 

sinſi‘%:i——_-ggüzſ_ſſ;_——è, 8in C— ig À c08 B. 

(DELAHATE } 

37, Iphères de Mulfatii dans je fétraddre réguiier. Btani donné UN 

tétraèâre queleonque À \ ÀzAÀzÀ5, on peut 88 PrOP08er âe trouvex quatre 

Sphères M, Mz, Maz, M, dont ehacenune touche! les trois autres et trois 

faces du tétraddre (ou inserites respectivement aux trièdres À1, À2s 

Az, Àz de ce 8olide). C'est 1à le eélèbre problème de: Malfatti étendu à 

L'espace, dans 16 cas où L à une solution. 

M. GoDeaux (Ath) nous adresse 1les équations do 62 probièms n 

prenanft pour inconnues Les rayons des quaire 5phèros et les coordon- 

nées tétraédriques normales de leurs centres. es coordonnées 8ont 

(du, Di5 Pls P\): (Pz; da; P2 Pz), (Ps, 035 dz, Pa)r (Pa, P5 Paz da), 

OÙ p1, ÿ2, D3, Pa Teprégentent 1es rayons des gphères, et l'on à Le5 quatre 

égalités 

EEE, 
O b, b, hz, h sont les hautenrs du tétraèdre. 

D'autre part, 8i 12, 13, … désignent les longueuxrs des arêtes À .À.2; 

AA …. t (G1, G2; 3, du)y (Sl, 2, %%, Bſi) Ie3z coordonnées NRormaies 

abzolues de deux points P, Q, on à 1a forranie 

2 … … à 
PO — É — b 

Celle-ei donne 8ix égatités exprimant que les sphères M,, Mos …. 58 

touchent deux à deux ; par exemple 
3 
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r (Pl o dz) Pz) (]L2h3+ ]Lzhl.> 
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Dans 1e cas du tétraddre régulier, M à L1 u 0a ot l'on 

trouve facilement Ia raleur du rayon p d'une sphère de Malfaiti en 

fonction de l'arète « du tétxaèdre. 

Ce cas particeulier àadmet une solutior élémentaire qui esi probable- 

ment congue. Les droites A,M… A2Mz concouxent au cenirs 0 du 

tétraèdre t AM, passe a1L centre O1 du trlangle AzAx A. Soit 

r=—IH = Z AD Le xayon de là sphère inserite au tetraedre les triangies 

semblctables OM Mz, OA 1Az donnent 

MIM2 OMz d’Où L—Ê … F u p , 

À\Ag OAz ſiŒ i 

Pa conséquent, 
ar 1 41, 3 . 

D g - ;… r UI P 

Observons que 

u r a6 a ]-6 
HAzzl-Ÿê: AlH:_‘/AlAz_*HA'-":W_g 3 P— 15 ; 

è en régnuite 

6= 706 — 1). . N.) 

88. . Thémème 8ur Ies quadriques. Le théorème suivant est eonnu : 

} deux cénes 80Nt Circongerits à uN Même cllips8oîde, leur inier8ection 36 

com pose de deux coniques. 

Py voiei une démonstration géomnétrique qui e8t peut-ètre nouvelis. 

Le plan mené pax Les sommets 5, Z' des deux cônes ei le centre O de 

Teltipsoide coupe 1es cônes Suivant quatre génératrices SÀ, SB, S'À, 

&B/ touchant l'ellipsoide aux poinis À, B, À, B* et formant un qua- 

driatère MNPQ cireonserit à l'ellipse suivxant laquelle je plan 850 

coupe l'eUipsoide. Les diagonales MP, N do cs quadxilatère et les 

âroîtes APD, À/B", d'ayrès un théorème connu, pPassent par UnN MmMême 

point G ; Les elh‘pséſis 1e Long desquelles 1es cônes 8, 5 tonohent l'etlip- 

goîde ont une corde commune DD” qui passe par G, Le plan mené par 

MP et DD" rencontre Les deux cône3s suivant deux ellipses qui 56 60n- 

fondent comme aFant N COMMUN Un diaméètre MP et une coxde conju- 

guée DD”. De mêème 1e plan mené par NQ et DD” coupe les deux eônes 

Suivant 1a mêèrae conique. (CxxoT, profeszeur, à Bois-le-Due) 


