GEOMETRIE.-Sur les surfaces de genres 1 triples,douées dTun
nombre fini de points de diramation.Fote de M.Lucien Godeaux,
présentée par M,Emile Picard.

(C.R.,28 Décembre 1514)

Soit £ une surface de genres I(p«, = PA=1),triple ,douée
drun nombre fini de points de diramation,c’est-a-dire une sur-
face image dTune involution d"ordre 3,n’ayant qu®un nombre fini
de points de corncidence,appartenant a une surface algébrique F.
On sait que F est une surface de Picard(p”™=-1,p « ™ -=1)ou une
surface de genres 1(pft*P*=1).Le premier cas a été examiné par
M_M_Enriques et Severi(Acta Mathematica,1909) .Dans le second cas
nous avons montré que la surface # (supposée normale)posséclLe six
points de diramation qui sont six points doubles biplanaires or-
dinaires (Annales de I1"Ecole Normale,1914) _Fous avons recherché
quelles sont les conditions nécessaires et suffisantes pour que
la surfaoe € ,possédant six points doubles biplanaires ordinaires
soit 0’image d"une involution d"ordre trois,appartenant a une
surface F de genres 1(pCL=Pf=1).

Désignons par |Ri le systéme des sections hyperplanes de #
(supposée normale),par , C*; ... FQ, les six cou-
ples de courbes rationnelles équivalentes,au point de vue des
transformations birationnelles,aux six points doubles biplanai-
res de”.On démontre qu-il existe sur 8tdeux systemes in.i, irj
tels que

(h + ™ + Ft +ee¢¢ 16i) - sr,
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Soit 7T le genre des sections hyperplanesfdeé ;on sait alors
que#,étant normale,est située dans un espace linéaire a tc di_
mensions.Parmi les variétés cubiques de cet $* ,il y en a,passant
par les six points doubles de#,qui osculent $ le long de chacu-
ne des courbes r, , /~.Si nous désignons par

™ ,xe ,xJ}... ,x1.)=0,~~0,.,., 0
les équations de# (en coordonnées cartésiennes),par
L, 2™ ... Xr)=0
I’équation d’une variété cubique osculant # le long d’une cour-
be H,i (ou /"».),les équations
fi - & o, ., . Y §iTevT =1
représentent une surface qu’on démontre étre de genres 1.

L existence de I1’un des systemes Jr0l (, /™ / est donc nécessai-
re et suffisante.

De méme,on démontre que,si Y est une surface normale de gen-
res 0 et de bigenre 1(p"=~-0jP~"l) possédant trois points doubles
biplanaires ordinaires,pour que cette surface représente une in-
volution d’ordre 3 appartenant a une surface de genres 0 et de bi-
genre 1,il faut et il suffit qu’il existe sur K,un des systémes

Ic..] ., 1cy tels <iue
3C,,*2(C,,*C,,-C,, )»3C,
sctl * (¢,, +C,,*CJ( )*2(C,,+0™+Cti ) .30,
ICI étant le systeme des sections hyperplanes deVv;C™ ,C™ ;Ger ,

,C3i les trois couples de courbes rationnelles équivalen-

tes aux trois points doubles biplanaires de cette surface.



