GEOMETRIE ALGEBRIQUE. — Lucien GodeaVX, Recherches sur
les surfaces de genres un (quatriéme note). Note présentée
par M. Hepites, M. A. R,, dans la séance du 28 janvier 1916.

1 Considérons une surface algébrique F, de genres
un {pa = fl4 = 1) possédant trois transformations bira-
tionnelles TIt T2, T3 formant un groupe trirectcin<le
(Vierergruppe de Kiein). On a donc:

TT,=T3 TM=T, TT, =T,
T=TT=T=1

Dans des notes antérieures(l), publiées sous le méme
titre, nous nous sommes occupés des cas ou, parmi les
involutions d ordre deux \2, 12, 12, engendrées respecti-
vement par T,, T2 T3 une au moins n'est pas ration-
nelle. Nous étudierons actuellement le cas ou les trois
involutions sont rationnelles.

2. — Désignons par D,, D2 D3 les courbes de coin-
cidence respectives de 12, I', II" et supposons, pour fixer
les idées, qu'il existe au moins une partie de la courbe
D, qui ne soit pas également invariante pour T2 ou Ti

Nous pouvons prendre, pour modeéle projectif de F,
un plan double

* = f(X, y),
T (xy) = o étant l'équation de la courbe D,. La trans-

formation Tt aura alors les équations (X'=x,y'=y, z'—2).
A la transformation T2 correspond une transformation
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x =yxy), Y =

de D, en elle-méme. Cette mé ne transformation corres-
pond également a T3. Il en résulte que les transforma-
tions T2, T3 sont données par les formules

(T) = "f(xy), y' = ty(x>yl z"=7

(T3) x =yxy), Yy =tyxy), =z =—z

Les points invariants pour T2, c'est-a-dire les points de
D2, sont par suite les points invariants pour x = (X,Y),

y =(L (a;, y). La courbe D3 sera donc une courbe com-
mune aux courbes DI’ D2 En dautres termes, tous les
points invariants pour T3 le seront pour Tj et T2

Nous eussions pu faire le meme raisonnement en con-
sidérant linvolution 1" au lieu de L. On aurait alors
trouvé que l'une des courbes D, ou D? est partie de D3.
On voit donc que D3 est identique soit & D,, soit & D2
Cela est absurde, donc les trois involutions engendrées par
T,, T2, T3 ne peuvent étre toutes rationnelles.

3. — Nous terminerons en dressant un tableau des
surfaces de genres un admettant un groupe trirectangle
de transformations birationnelles en elles-mémes.

Surfaces de genres un admettant un groupe trirectangle de trans-
formations birationnelles en elles-mémes. Tableau des genres
des involutions engendrées par les transformations du groupe.
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pa =P, =0 pa—Ps ° pa  L—"° L=1
s B2 =0 pa=L=0 pa — P, — 1
o= £ =0 fia =P, = °. P,=I Pa=L =1
© . =0 @3 pa — P} — O» Pj—I fia =1 P4 — 1
A*=P, =1 fia=L=1 Pa= =1
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