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GEOMETRIE ALGEBRIQUE

Sur une surface
possédant une seule courbe canonique de genre cing

par Lveciny GODEAUX,
Membre de 1’ Académie.

(deuxiéme note)

Résumé. — Détermination de la singularité de la surface construite
dans la premiére note.

Dans notre premiére note ('), nous avons laissé en suspens la
détermination de la courbe double de la surface de genres
Po=p, =1, pV == 5, P, = 6, nous comblons ici cette lacunec.

1. Dans notre premiére note nous sommes arrivé aux équations

Zoo[fz’?u - (‘fs -+ '54)7?12 + §17?22J + (53 ‘54)2 = 0, (1)
Zuzzz C Z%z =\, Y02Y13 — Y03Y12 = 0:

représentant, dans un espace S;, une variété V, dont les sections
par des espaces linéaires a cing dimensions sont des surfaces de
genres p, = p, = 1, p —= 5, p, — 6. Rappelons que les poly-
nomes £,, £, £, &, égalés & zéro représentent des guadriques
dégénérées et que 7,5, 91a, 7Mqe sont les polynomes linéaires cn
le: Zl2r Zzz-

Nous allons modifier I’équation (1) de maniére 4 mettre en
évidence les plans formant les quadriques ¢ = 0.

Observons que dans les équations (1) et (2) de notre premiére

note on peut, sans altérer la généralité, supposer
¢ =c=1,¢=¢, =0,

(!} La premiére note est parue dans le Bulletin dc I’Académie, 1966, pp. 926-
934.
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Lucien Godeaux. — Sur une surface

d’on
D11 = Zin, M12 = Zis, Mee = Loy
Désignons par e,, a, les racines de I'équation
@oea® + agra + ay; = 0,
par B, Bs celles de 'équation
Baof3% A= Gusfl + gy = 0,
par aj, a; celles de I'éguation
! ! B
Apoe? + aga -+ an = 0,
enfin par 8;, B; celles de I'équation

r r f
azaﬁz -+ a23/8 + aay = 0.
Posons ensuite

0, — ago(Yos — a1Y 15 — B1Y s + @18 Y 13),
8, = ago(Yor — a1 ¥12 — B1¥oa 1+ a1f1Y13),

0 = a50(Yoe — a2Y 12 — BiY o3 4 asfa¥1s),
Os = @3 (Yoo — 021z~ B2Yos + @pff2Y15).

En se reportant aux équations de la premiere note, on voit que
I'on a

=]

51 - 81!92: 52 m 8:19], 53 - 9{92, 54 == 91‘%:
de sorte que 'équation (1) devient
ZoolZ 110105 —Z,2(0,05 + 0:16,) + Zpy8102] + (0,05 — 0,05)2 == 0. (2)

2. Nous étudicrons maintenant la variété Vi intersection de
I'’hypersurface (2) et du cone

L1 Zogy — Z%z = 0. (3)

Cherchons les intersections des hypersurfaces
211919; — Z12(919:a -+ 8182) 4 Zys8185 = 0, (4)
6,0, — 6,6, = 0. (3)

On voit immédiatement quc ces hvpersurfaces ont en com-
mun les espaces linéaires a cing dimensions

0, =0, =0, 0,=6,=0. (6)
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possédant une seule couvbe canonique de genve cing

Posons
1 = Ay, by = ub,.

I’éguation (4) nous donne

Ziadp — Zyp(A -4 p) + Zyy == 0,
¢’est-d-dire en se plagant sur la variété V3, c’est-d-dire en tenant

compte de I'¢équation (3),

ZEdp — ZnZs(A 4 p) + 75, =0,
ou
(ZnA — Zy,) (Zyap Zys) =0,
o encore
(Z1:8 — Zs,8,) (Z110s - Z1p8,) = 0O

En tenant compte de I'équation (5) et en posant 8, = pb,,
s = p 6y, on a
Ly — Zyoby = p(Zyy0y — Z,,8,)
et par conséquent dans l'intersection des hypersurfaces (3), (4)
et (D), on trouve, en dehors des espaces (6), une variété double
(2119; — Zyy0,)% = 0.

Observons que cette vari¢té se trouve également sur les hyper-
surfaces

Z“f?é — Z128: =0, Z126:{ — Ly, = 0, Z12‘9; - Z2292 =0
et a donc les équations

| | : |
8y By Zyy ,f 8, 0, Zis |
o ) = 0 ou e ) r== 0.
! 6, 0 Zy, N I 6y 0y Zg.

C’est donc une variété cubique Vi 4 quatre dimensions.

La variété V; est double pour la variété V& intersections des

hypersurfaces (2) et (3).

3. Coupons maintenant la variété Vi par 'hyperquadrique
Y02Y13 - Y’03YT12 = 0.

Nous obtenons une variété V;* 4 quatre dimensions, d’ordre 16,
possédant unc variété double, a trois dimensions, d’ordre six.
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Lucien Godeaux. — Sur une surface

Coupons la variété obtenue par un espace linéaire a cing
dimensions, S;. Nous obtenons une surface I d’ordre 16, possé-
dant une courbe double d’ordre six. Les adjointes a cette surface
sont des hyperquadriques passant par la courbe double, dis-
tinctes des hyperquadriques contenant la surface. Il y a par
conséquent une seule hyperquadrique adjointe, ’hyperqua-
drique (5).

La section de F par 'hyperplan Zy, = 0 est la courbe cano-
nique, intersection de trois hyperquadriques, dans un espace a
quatre dimensions, donc de genre cing.

Liége, le 28 décembre 1966.
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