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GÉOMÉTRIE ALGÉBRIQUE

Sur une surface

possédant une seule courbe canonique de genre cinq

par Lucien GODEAUX,
Membre de l'Académie.

(deuxième note)

Résumé. — Détermination de la singularité de la surface construite
dans la première note.

Dans notre première note (x), nous avons laissé en suspens la
détermination de la courbe double de la surface de genres

pa = p g = 1, p{l) = 5, P2 = 6, nous comblons ici cette lacune.

1 . Dans notre première note nous sommes arrivé aux équations

Zootn — (£3 + Éibia + £ îV 2 2] + (i» — id2 = 0, (1)

Z11Z22 zf2 = 0, y02y13 y03y12 = 0,

représentant, dans un espace S7, une variété V4 dont les sections

par des espaces linéaires à cinq dimensions sont des surfaces de

genres pa = pg = 1, p(1) = 5 , p2 = 6. Rappelons que les poly¬

nômes |2, £3, £4 égalés à zéro représentent des quadriques
dégénérées et que r)llt rj12, rj22 sont les polynômes linéaires en

11» 12» Z22.

Nous allons modifier l'équation (1) de manière à mettre en

évidence les plans formant les quadriques £ = 0.

Observons que dans les équations (1) et (2) de notre première
note on peut, sans altérer la généralité, supposer

Ci = c2 — Ij Cj = c2 = 0,

(1) La première note est parue dans le Bulletin de l'Académie, 1966, pp. 926
934.
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Lucien Godeaux. — Sur une surface

d'où

Vil ~ 11, V}ii = Z12, 122 == 22

Désignons par alt a2 les racines de l'équation

«OO«2 "I Moi®' ~1~ 11 ==

par ßv ß 2 celles de l'équation

2iß H 2zß + 33 :=

par a[, a2 celles de l'équation

«óoa2 + aoia + a'n — 0,

enfin par ß'lt ß2 celles de l'équation

#22/3 2 ~i~ a2zß a3z = 0.
Posons ensuite

6 1 = #oo(Y02 a112 ßl 03 ~t~ alßll3)>

6 2 = 00(02 aiY12 ßios ~t~ Y 13)»

03 = a22(Y02 a2Y12 &Y03 -j a2ß2Y 13) ,

$4 = 22(02 a2Yi2 ßOS "H a2ßizi

En se reportant aux équations de la première note, on voit que
l'on a

il — @ l@2> £2 = @1@2> £s = 12» Ìì = @ 1@2>

de sorte que l'équation (1) devient

Zoo[Zh«-z12(<M2 + « + z220A] + M - e'xe2y = o. (2)

2. Nous étudierons maintenant la variété Vjj intersection de
l'hypersurface (2) et du cône

ZlaZ22 - Z*2 = 0. (3)

Cherchons les intersections des hypersurfaces

ZM - z12(d& + W + z22exe2 = o, (4)

(5)

On voit immédiatement que ces hypersurfaces ont en com¬
mun les espaces linéaires à cinq dimensions

ex = 6>; = o, e2 = ef2 = o. (6)
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possédant une seule courbe canonique de genre cinq

Posons

9'1 = X91, 0g = fxd.

L'équation (4) nous donne

Z1xA/a — Z12(A -f /x) + Z22 = 0,

c'est-à-dire en se plaçant sur la variété V®, c'est-à-dire en tenant
compte de l'équation (3),

Zii'V — ZhZ12(A + /x) + Zj2 = 0,
ou

ou encore

(Zxl A Z12) (Zjj/x Z12) — 0,

(Zlx0i - Zjaj) (Z1X02 - Z1202) = 0

En tenant compte de l'équation (5) et en posant 02 = p6lt
6'2 = p d'lt on a

ZiA Z1202 — (Zn! Zivßi)

et par conséquent dans l'intersection des hypersurfaces (3), (4)

et (5), on trouve, en dehors des espaces (6), une variété double

(z xxffx - ZM* = o.

Observons que cette variété se trouve également sur les hyper
surfaces

Ziia Z1202 = 0, Z12 9X Z220i = 0, Z12ö2 Z22$2 = 0

et a donc les équations

9 1 02 Zi3

01 ô; zls
= 0 ou

91 9 2 Z2 12

Z22
= 0.

C'est donc une variété cubique V® à quatre dimensions.
La variété V® est double pour la variété V® intersections des

hypersurfaces (2) et (3).

3. Coupons maintenant la variété Vj? par l'hyperquadrique

Y02Y13 - y03y12 = 0.

Nous obtenons une variété V46 à quatre dimensions, d'ordre 16,

possédant une variété double, à trois dimensions, d'ordre six.
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Lucien Godeaux. — Sur une surface

Coupons la variété obtenue par un espace linéaire à cinq

dimensions, S5. Nous obtenons une surface F d'ordre 16, possé¬

dant une courbe double d'ordre six. Les adjointes à cette surface

sont des hyperquadriques passant par la courbe double, dis¬

tinctes des hyperquadriques contenant la surface. Il y a par

conséquent une seule hyperquadrique adjointe, l'hyperqua

drique (5).

La section de F par l'hyperplan Z00 = 0 est la courbe cano¬

nique, intersection de trois hyperquadriques, dans un espace à

quatre dimensions, donc de genre cinq.

Liège, le 28 décembre 1966.
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