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COMMUNICATIONS IYUN MEMBRE

GROMIEETRIL PROJPECTIV T

Un groupe de transformations birationnelles de l'espace

par LLvereNy GODEALUX

Aembre de I'Acaddémie.

Résumeé, - - Construction de transformatins birationuelles ayant
méme surface de points umns,

Nous nous proposons dans cette courte note dindiquer la
formation d'un groupe de transformations birationnelles que l'on
obtient d’vme maniére {fort simple. Les conples de points con-
jugués par rapport i trois quadriques définissent une trans-
formation birationnelle involutive de Pespace. St Von considére
quatre guadrigues, on  obtient ainsi quatre transformations
birationnelles involutives. Ton faisant les produits deux a deux
de ces transformeations, on obtient des transformations biration-
nelles ayvant pour lieu de points unis la jacobienne des quatre
aquadriques.

Une question analogue pourrait étre traitée dans le plan ct
dans un hyperespace.

[. Considérons quatre quadnques linéairement mdépendantes
O, O, O, O, wavant aucun point commun.

S1 nous considérons les couples de points P, P conjugués a la
fois par rapport aux trois quadriques Q,, Q4, ;. nous définissons
une transformation birationnelle involutive T, On sait que T,
fait correspondre aux plans de Uespace des surfaces cubiques If)
passant par unc courbe 17} du sixiétme ordre et de genre trois.
Aux droites, T, fait correspondre des cubiques gauches K,
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(it groupe de transforinalions bivationnclles de Uespace

<‘appuvant en huit points sur la courbe 770 La surtace fonda-
mentale de T, est une surface du hutticme ordre passant trors
fois par la courbe [T, len des trisécantes de cette courbe.

En considérant successivement les groupes de trows quadrigues
(.0,0., 0.0,Q, Q0,0 nous dé¢fimssons de meéme trois trans-
formations birationnelles involutives T, Ty T, ¢t trois courbes
d'ordre six et de genre troas /7, 17, [y

La jacobienne | des quatre quadrigies Q, O, Oy, OO est e
lew des couples de points conjugiés & la fols pat rapport aux
quatre guadriques. La surface | cst du quatrieme ordre et passe
par les courbes Iy, 17,0 [, I,

Analytiquement, si

_,’;‘1 (5"'1‘ R N Y IR VY ORI B fa o 00, __f'rs s ()

sont les équations des quadriques Qy, O, Oy, Oy, Ia jacobienne J
a pour équation
af{

L L N S S Y
ax,.

ot Ta courbe [, est représentée par [a matrice oblenue en suppri-
mant la ¢-1¢me ligne du détermmant préeddent.

Observons que les courbes I, 17, ont e commun les points
qui annulent la matrice

¢ est-a-dire quatre points.

I.es quatre courbes 7, Iy, 75, 17, se rencontrent deux & deux
en quatre points et deux de ces courbes ne peuvent appartenir
a une méme surface cubique.

Les surfaces cubigues passant par la courbe Iy sont «wo® o
découpent sur la surface J des courbes IV du sixieme ordre et de
genre trois puisque la surface J, du quatrieme ordre, posséde
unc courbe canonique d’ordre zéro. Les courbes I' rencontrent
chacune des courbes 17, 17, [y, 1", en quatorze points., Les
surfaces cubiques passant par une courbe I sont «o? et découpent
sur chacune des courbes I'), 1%, Iy, 17, une série d'ordre quatre
qui ne peut étre que la série canonique. 1 en résulte gue les
courbes 1, [y, 'y, I’y apparticnnent & un méme systémne lindaire.
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2. Ces points rappelds, considérons la transformation biration-
nelle T,, = T,T,.

A un plan, T, fait correspondre une surface F, du troisieme
ordre passant par /. A la surface I, T, fait correspondre une
surface F,, du neuviéeme ordre.

Les surfaces I+, passent par la courbe que T, fatt correspondre
ATy, qui s‘appuic en quatre points sur [, La transformée de T,
est une courbe I, d’ordre 14 a Iaquelle 1 faut joindre les quatre
trisécantes de I', qui correspondent aux quatre points d’appui
de 7y sur I,

D’autre part, la courbe I, est triple pour les surfaces F,,.

A une droite, T, fait correspondre une cubique gauche K,
s"appuvant en huit points sur la courbe Iy et & K,, T, fait corres-
pondre une courbe du neuvieme ordre K, s’appuyvant en huit
points sur 77, et en 24 points sur [,

On vérifie aisé¢ément que le systeme | Iy, . est homaloidal.

[La courbe 'y, s'appuie en 12 points sur T,

Deux points I’, P’ conjugués par rapport aux quatre quadriques
appartiennent i la jacobtennce J et Ty, fait donc correspondre a
P le point P lui-méme. La jacobienne | est donc hien de points
unis pour la transformation T,,.

3. Considérons mamtenant la transtormation I,, = T,T,.

Désignons par [, la courbe d’ordre 14 que T, fait correspondre
a .

Aux plans, T, fait correspondre des surfaces du nenvieme
ordre F,; passant trois fois par I}, une fois par I',; et par quatre
trisécantes de I, 1l ¢n résulte que les transformations T,, et Ty,
sont distinctes.

[Yautre part, on voit aisément que les transformations T,
1,, ne peuvent étre périodiques.

Les produiis deux a deux des transformations 1T, T, T, T,
donnent douze transformations bivationnelles non périodigues pour
lesquelles les points de la jacobienne | sont unis.

Liege, te ¥ juillet 1965,
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