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COMMUNICATIONS DES MEMBRES

GEOMETRIE ALGEBRIQUE

Sur une surface du cinquieme ordre possédant
une droite double tacnodale,

par Lucien GODEAUX,
Membre de PAcadéemae.

(Premieve note).

Résume. — Ktude d'une surface algébrique dont la courbe canomque

ost formée de quatre courbes rationnelles et avant les genres 9, = 9,
U D > . P ¢ ) ) I SO P A
P,=—=1, P, = P,=2 P, 1, Pg 5, P,--8...

Comme applications de nos recherches sur les involutions
cycliques appartenant a une surface algébrique et n"ayant quun
nombre fin1 de points unis (1), nous avons construit des surtaces
dont le systéme canonique possede des composantes fixes 1o-
tronnelles non exceptionnelles et dont le systeme bicanonique
cst 1rréductible (). Cette note est consacrée 4 'é¢tude d'un cas
particulier présentant un certain interct.

Nous partons d'une surface It contenant une mvolution cv-
clique d’ordre treize présentant trois points unis. L'image de
cette mvolution est une surface @ du cinquicme ordre possédant

(") l.es wnwvolutions cycliques apparienant a une surface algebrigue (Actualites
Scient,, no 270 ; Pans, Hermann, 1935); Memowe sur les suviaces wullifles
(MEMOIRES IN-8° DE L’ACAD. ROY. DE DBELGIQUE, 1953); l.es singularites des
ponts de divan ation 1s0lés des surfaces mullti ples (DEUXIEME COLLOQUE DE (GEO-
METKRIE ALGEBRIQUE TENU A LIt ex 1952, 1ic¢ge, Thone et Paris, Masson,
FOO02, pn. 225 .211),

(%) Swur quelques suvfaces algélviques vetvésentant des involutions cyeligues
(Buin., e L"Acap. roy. DE BeELGIQUE, 1951, pp. 819-82)H, 826-83H, #438-9.19,
LTOO-T119) ; Construction d wne surface dowt le sysieme canonique possede des
composantes fives (RENDICONTI DEL CIRCOLO MATEMATICO DI PAarLeryo, 1903,
pp. 19-56) ; Swurfaces dont le systeme canonique contient qr.alve composantes fixes
BuLL. DE L"AcaD. ROY. DE BELGIQUE, 1956, pp. 576).
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L. Godeaux. — Suy une suvface dit cinqguieme ordre, etc.

une droite double tacnodale et trois points triples sur cette
drotte. La détermination des courbes canoniques et pluricano-
niques de la surface @ peut se faire de deux manicres : soit en
partant des courbes canoniques et pluricanoniques de la surtace It
transformees des courbes cherchées, soit en considérant les ad-
jointes ct les pluriadjointes a la surtace @. La comparaison de
ces deux procedes tait 1'objet de cette note.

La surface @ possede unce scule courbe canonique formcée de
quatre courbes rationnelles, une seule courbe bicanonique double
de la précédente. Mais deés le systeme tricanonique, apparaissent
des composantes variabies irréductibles. Les sections planes de
la surface @ cn sont les courbes 5-canoniques. La surface a les
genres p, =P, =P =1, P; =P, =2 P, =4, P, =5, P, =8.

Dans une seconde note, nous étudierons les relations fonction-
nelles hant les courbes pluricanoniques aux composantes des

points de diramation.

1. Considérons la surface F, du cinquieme ordre, d’équation
4 . . 4 4 5 . 2
X1 Xy + ApXoXy + A3X3Xy + 84X + A%, X% 3%, = 0.
Iclle est transformée en so1 par 1’homographic

Xy €Y, elfx, €3x,
H —

di

de periode 13, € ¢tant une racine primitive d’ordre 13 de I'unité.
Sur F, H détermine une mvolution I, d'ordre 13, présentant
trois points unis, O,(1, 0, 0, 0), O,(0, 1, 0, 0}, O4(0, 0, 1, 0), simples
pour la surface.
Pour obtenir un modele projectit @ 1image de l'involution I,

pOSOHS
] N VA 4 . 4 R | . A0
Xl . Xz . h:} . X4 e xlxz . x2x3 . X3x1 . x;,
Asp = Ay + ARy + A3hg + Agdy.

La surface @ a pour €équation
72 5 __ .
XXX X3 + ¢° =0

elle est du cinquieme ordre et possede une droite double g,
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L. Godeaux. — Sur une suvface du cinguiéme ovdre

d'cquations X, = ¢ = 0. Cctte droite double est tacnodale ;
dans le plan X, = 0, la surface @ poss¢de une droite double g
infiniment voisine de g et une droite simple g” infiniment voisine
de g’.

Désignons respecitvement par Ay, Ay, A;les points de rencontre
de la droite g avec les plans X, == 0, X, = 0, X; = 0. Ces points
sont triples pour la surface @ ; le cdne tangent en A, est X, X5=0,
le cone tangent en A, est X, X3 == 0 ¢t le cOne tangent en A,

X X2 == 0,

Obsecrvons que l'on 2

. . . . 4 Y | Y | Y
XXy 1 X0 Xyt 0 == X% I XoXs @ Xaky o Xj o — X XoXyXa.

2. Nous ¢tudicrons la structure des points unis de I'involution 1
ct celle des points de diramation correspondants sur @. A cause
de la symétrie des ¢équations, 1l suffira d’aillcurs d’¢tudier le
point O, ¢t le point de diramation homologuc.

[.c point O; est simple pour I¥ ¢t le plan tangent en ce point
cst x, = (. Dans ce plan, H d¢termine I'homographie

(xl emx3 63x4)
c’cst-a-dire, en pesant n == €!%, ’hcmographice

(% NA 3 75% 4)
ou, en posant & = <8, 'homographic

(%1 §11x3 5354).

Suivant nos notations, les nombres attachés au pomt O
sont a = 6, p = 11.

Construisons sur I¥ un systéeme lincaire C
par H, contenant 13 systemes lincaires particls appartenant a
Pinvolution I, 'un d’cux, |Cy|, ¢tant dcépourvu de point-basc.
[1 suffit de prendre par exemple pour (Cf le systéme découpé
sur I¥ par les surfaces du treizicme ordre.

, lranstormd cn <ol

, 7 | e (O . . . !
[*¢ésignons par Cy les courbes Gy passant par O,. Les courbes Gy
ont la multiplicité trois ¢t passent deux tois par cing pomts
(o, 1), (@, 2),..., (a, 5) mmfiniment voisins successifs de Oy, le pre-
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possédant une droile double tacnodale

gy e e i A —

micr se trouvant sur la droite x, = x, = 0, une fois par dix points
(B, 1), (B, 2), ..., (B, 10) infiniment voisins successifs de O, le
premier se trouvant sur la droite a, = x, = 0.

Designons par @, le modele projectif de la surface @ obtenue
en rapportant projectivement les courbes C, aux hyperplans
d’un cspace ayant la méme dimension que [Col. Au domaine du
point (a, 5) correspond sur @, unc conique oq ¢t a celul du point
(B, 10), une droite og rencontrant og en un point. La conique
oq est de degré virtuel — 3 et 1a droite og, de degré virtuel — 2.

On peut voir que le point commun a o et og cst double bipla-
naire pour @, ¢t que cette surface possede un second point double
biplanaire ordinaire infiniment voisin du premier. On ¢n conclut
quc le pomnt de diramation de @ homologue de O, est équivalent

a s1x corbes rationnelles: 'une, aq, est de degré virtuel — 3,
les autres sont de degre virtuel — 2. Seule la premicre nous

intéresse et nous la désignerons par y,.

Sur la surface @, nous avons donc trois courbes rationnelles
Vi, Yo V3, de degré virtuel — 3 correspondant respectivement
aux points unis O,, O,, O,. Ccs courbes ne peuvent se rencontrer
deux a deux.

3. Sl exaste, sur la surface @, unc courbe canonique, celle-ci
do1t rencontrer chacune des courbes gy, s, 5 ¢n un point. Il la
correspond donc, sur I unc courbe K passant par le point (a, )
ct par conscquent par les points (a, 4), ..., (a, 1), O;. Dec méme,
la courbe K doit passcer par les pomnts O,, O, Comme d’autre
part la courbe K doit ¢tre une courbe canonique de IF et que
cclles-c1 sont les sections plancs de la surface, la courbe K cst
la courbe decoupce sur If par x, ==

A la courbe K correspond la sccetion de @ par le plan X, = 0,
c'est-a-dire, en dehors des droites doubles, la droite g”. D’apres
la formule de Zeuthen, 'involution déterminée par H sur la
courbe K est d'ailleurs rationnelle et représentée par g”. Cepen-
dant, on ne peut affirmer dés & présent que g” est une courbe
exceptionnelle.

A unc courbe 1-canonique de @ correspond sur I unc courbe
i-canonique K; de cette surface découpée par un systéme linéaire
de surfaces transformdées en elles-mémes par H ¢t contenant la
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L. Godeaux. — Sur une surface diu cinguieme ovdre

surface v = 0. Si I'on applique H 4 I'équation d’une de ces sur-
taces, cette equation se reproduit multipliée par 8. Les surfaces
envisagées sont cvidemment d'ordre 7z et, st ¢z > 5, clles ne com-
prennent pas I' comme partie.

Les courbes K, sont donc découpées sur F par les quadriques
dont l'¢quation, lorsque 'on applique H, se reproduit multipliée
par €% = €3. Il existe une scule quadrique répondant a cette
condition, c’est la quadrique ai = O.

De ce qui précede, on conclut que la surface @ a les genres
b, = Py = 1. Comme la surface @, de méme quec la surface F,
est reguliere, le genre arithmétique de @ est 4, = 1.

4. Aux courbes tricanoniques de @ correspondent sur F des
courbes Ky découpces par les surfaces cubiques dont 1’'équation
se reprodult multipli¢e par €! lorsque 'on applique H. On trouve
an faisceau de telles surfaces, a savoir

XXX 5 + Ax; = . (1)

Le geure de la courbe Kj se calcule aisément en considérant
la representation plane de la surface (1). A une courbe K, cor-
respond unc courbe plance dordre 12, possédant trois points
quintuples a chacun desquels sont infiniment voisins successifs
deux points doutles. lL.es courbes K, sont donc de geure 19.

Aux courbes K, correspondent sur @ les courbes découpées
par les plans

0o —AX, = (

et que nous désignerons par Kj. Les courbes Ky sont des cubiques
elliptiques (on dc¢talque de 'intersection la droite double g). Si
d’ailleurs, on applique la tformule de Zeuthen a la correspondance
(1, 13) existant entre une courbe Kj et la courbe K, homologuc,
on trouve unc confirmation de ce resultat.

Sur @, 1l existe donc un faiscecau de courbes tricanoniques ct
la surface a donc le trigenre Py = 2.

Aux courbes 4-canoniques de @ correspondent sur If des courbes
K, découpces par les suriaces du quatriecme ordre dont 1'¢qua-
tion se reproduit niultiplice par € guand on applique H. On
trouve les surfaces

X, (0 Xy 4= Axy) = O.

~— 883 —



possédant une aroivte dowble tacnodale

La surface @ a dounc le genre P, = 2.

Les courbes 5-canoniques de @ ont pour transformées sur I les
courbes K, découpées par les surfaces du cinquieme ordre dont
I’¢équation se reproduit multiplice par € quand on applique H.
Le systeme formé par ces surfaces ne peut comprendre If et a
donc pour équation

4, A % P S5
AX Xy + AgXo%y + Az + Agxg = 0.

. !
A ces courbes correspondent les sections planes Ky de @ et
pour cctte surtace, on a Py = 4.

5. Recherchouns encore les genres P et P, de &.

Aux courbes 6-canoniques de @ correspondent sur If ies courbes
6-canoniques Ky dcécoupees par les surfaces du sixieme ordre
dont l'¢quation se reproduit multipliée par €® apres application
de H. Dec plus, aucune de ces surfaces ne doit comprendre IF
cominc partice.

On trouve

4 .. R: ! 4 5 2..2..2

! 4 4
A ces courbes cerrespondent sur @ les courbes Kg découpées
par les surfaces

Ve = X4()‘1X1 4+ X, 1+ A3X - A4X4) + Asﬁoz = 0. (1)

Pour la surtace @, on a donc P, = 5.

On observera que les surtaces (1) découpent sur @ les adjointes
aux scctions planes K.

Aux courbes 7-canoniques de @ correspondent sur F les courbes
K. découpcées par les surfaces

o 4 A 4 ;
Xg(AX Xy + AgioX s + AgXaXy - Agxyg)
3,4 3,4 3,4 2,2,
+ Agxoxs -+ Agxaxy -+ Apaix, - Agxixixix, = 0.

Aux courbes K, correspondent sur @ les courbes K; découpées
par les surtaces

Y, = X,10(AX; + X, 4 A;X; 4 A, X,)
— KgAK X3 + AeX X 4 A%, X,) - Agp® = 0.
Les courbes K, sont les adjointes aux courbes Kg et pour la

surface @, on a P, == &,
SCIENCES. — 1956. — 889 — 58



L. Godeaux. — Sur une surface du cinquieme ordare

6. Nous allons maintenant rechercher ce qui correspond,
sur le modele projectif de @ considéré, aux courbes v;, Vs, V;.
La transformation quadratique

: 2, : : .
X1+ X . X3.X4 = V7 . VoVs.V1V3:-YV3Va

fait correspondre au point (a, 1), infiniment voisin de O, sur la
droite x, = x, = 0, le point y, = y; =y, = 0.

Effectuons trois fois de suite la transformation précédente,
c’est-a-dire la transtormation

R SERDNUAT: SURUAE: S
X1 XgeXg . Xy =Yy . VoV3 . Vi¥a- VsV
dont I'inverse est
Chr car cmr e AB a8 . A4 a3
V1:Ve: V3. Ya = XXg . X X . X3 . X%y,

A la surface F correspond la surface It

12,,5

V¥ (s + azys) + axydysvy’ + agyiivi -+ asyiyayivi = 0.
et a 'homographie H, I'’homographic
Vi 10y, €10y, S

V1 Vo Vi V3

SUS

Au point (a, 3) correspond le point O, (v, = vy, = y, = 0) ct au
point (a, 4), le point de F' infiniment voisimn de O, sur la droite

1 —_ -
a1Ye + as3ys = 0, ¥, =

Obscrvons que dans le plan tangent a,y, 4 azy; = 04 F’en Oy,
H’ détermine une homographie non homologique.

Pour fairc apparaitre le poiut (a, 5), cficctuons deux tois de
sulte la transformation

Vit AYs - AV Vs i Ve = Vii(@Ws - ayys)Vs ¢ ViVs i ViV

c’est-a-dire la transtormation

! !

.. A . 2 2 A
Vi@V Vg . Vg = Y1 . (@VeYs + asy; — AyV1)Vs D VIVs V3V e
dont l'inverse est
. . . A ! APRE '3 « A3+ A 24,
Vi@V o Vs o Vy = YiVs5™ - (@Ye + asys)yi2 — agy'3 5% v®yy
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possédant une droite double tacnodale

A la surtace I’ correspond la surface I d’équation

s (1YY + azys — aszyi)?
y?(‘*ﬂ’z + a3V3) + AV ( = c: - 3 1) Vi + “43’:1303’;
1
VoV - azys — agy:
_!_ ﬂ{,y}l 1.2 3 ady{i Byl yéoyi - O
1

et a 'homographic H’, 'homographic H”,
Vil @Ys - agyy Vst Ya = ¥y €@y + agys) D €0y, 1 €%,
Au point (a, 5) correspond le point O] (1, 0, 0, 0). Dans le
plan tangent a,y, + a3y; = 0 ¢u ce point 4 F”, 'homographie
H” détermine une homologic de centre Oj. Le point (a, 5) est
donc bien un point uni de premicre espece de l'involution 1.
Nous avons

2 2
YoV - AgV5 — AgY
24 Y12 3 33 3./ 1
pX1 = Y7 p —
1

2 2\ 4
a : —l-— a — a4
PX2 — }’?3’%3 (”‘““'lyzyf‘ 6:}’3 — 33’1) ’
1

pXs = Y1
PX4 — yglyi

2 o
a;Vsy ad3VYg3 — A3V
.__11112123+ 3Y3 3V1
— PP = Y1 V3 V4 .
1

Introduisons, dans ces ¢quations, la condition a,y, + asv; = O.
Nous avons

a8y + a3X ;5 =
ct
| )_(2 . X4 o %
14.13.2 7 4.10.4 — .3 13. 2 °
a3V Vs a;ysy A123Y1 Va

Dans ces derni¢res ¢quations, posons 4, = Ays, mais faisons
tendre y4 vers z¢ro. Il vient X, = 0 et a;X, — a,0 == 0, c’est-a-
dire, en tenant compte des équations précédentes (aza; — a,a,) X,
= (. On en conclut qu’a la courbe 9, correspond sur @ le point A,.

De méme, a la courbe vy, correspond le point A; et a la courbe
vs, le point Aj.
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L. Godeaux. — Sur une surface du cionquicme ovdre

- — e ———— el L — e

7. On peut, par un procédé analogue, rechercher ce qui cor-
respond sur @ au domaine du point (5, 10). Nous nous bornerons
a 1ndiquer les transformations a effectuer.

On cffectue d’abord quatre fois la transformation

X1 %Xy Xy = y? cVoVa . VsVa V1V
et ensuite six fois la transformation
Vit @ye + @ge Vs i Ve = V5 @Yy - agYa)Va VsV V1Vee
A la surface F correspond la surface

6
3’%4(‘113/1 + avy) + asl(ay; + “43’4)}’2 — “43’1]4.3’33’20
11. 4. .30

asyy Ys¥a + as[(ays + agYa)Vs — ag¥iysys = 0.

A I'homographie H correspond ’homographic

y; : aly; + “4}’; : y:; : y; = Y, Ay, + agy,) 8y, €8y,

Au point (B, 10) correspond le point Oy(1, 0, 0, 0, ct dans lc
plan tangent a,y, + a,y, = 0 a la surface ¢n ce point, I’homo-
graphic détermine unc homologice de centre O;. Au point (8, 10),
c’est-a-dire a la courbe o,, correspond le point

Ce point est double pour la surface @, le coOnc tangent étant

X, X5 = 0.
On observera quc la droite
X2 — O, alxl ‘_[‘ 63X3 "E_ 6?4X4 — O,
qui joint le point trouv¢ 1ci au point A,, appartient a @.
8. Lcs adjointes a @ sont des plans qui doivent passer une fois
par les droites doubles g, ¢’ de la surface. Il existe donc une
seule de ces adjointes : le plan X, =0 ¢t on a bien $, = 1.

De méme, il existe une scule biadjointe, la quadrique degénérée
X2 = (0 ct on a bien P, = 1.
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posseédant une droite double tacnodale

Une 1-adjointe a @ est une surface d’ordre ¢ qui doit passer
par la droite g de telle sorte que dans l'intersection, cette droite
compte pour unc courbe d’ordre 4. S1 donc les 1-adjointes passent
hy, fois par g, %, fo1s par g’ et A, fois par g”, on doit avoir

20y 4 hy) + hy = 21.

Cela étant, les triadjointes a @ sont les surfaces cubiques
Xilp — AX,) =0,

qul passent trois fois par g, deux fois par g’ et g”. On a bien
64+ 44 2 =12 ct P, = 2.
Les 4-adjointes & @ sont

qul passent 4 fois par g, 3 fois par g' et g”. On a P, = 2.
Les 5-adjointes a @ sont

XAAX, 4 WX, 4 A,X, - A,X,) = 0.

qul passent 4 fois par g, g’ ct g”. On a Py = 4.

Les 6-adjointes a @ ont pour équation X3 ¥ = 0. Elles passent
cinq fols par g, ¢’ et quatre fois par g”. En effet, les surfaces
Y. = 0 passent par get g’. On a Py = 5.

Les 7-adjointes a @ sont X1¥, = 0 ; elles passent cing fois
par les droites g, g', ¢, car les surfaces ¥, == 0 passent une fois
par ces droites. On a P, = 8.

9. Nous devons maintenant expliquer le comportement des
courbes K; et K, aux points A,, A,, A..

S1 'on poursuit 'examen de la structure du pomnt uni Oy,
on trouve que le point (a, 1, 1, 1) est un1 de premiere espece.
Pour mettre cette particularité en évidence sur la surface F,
effectuons la transformation

Xp . Xg i Xg . Xy :3’%:3’23’3 - V1i¥Vs - V3V, (1)
puis la transformation
ViiVa Vsl Va =31 VeValVsVa ' ViVa (2)
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L’ Godeaux. — Sur une surface du cinquieme orvdre

puis de nouvecau la transformation (1). Nous obtenons comme
transformce de I la surface

Yt Ve - asYays Vi + asyr Ysyi + @4y {Vasva + asy1'yaysyi =0 (3)
et comme transformée de H, 'homographie

Vi €Yy €'y, ey,
V1 Vo Va3 Va

Le point (a, 1, 1, 1) a pour homologue le point O,(1, 0, 0, 0).
On voit donc bien que ce point est uni de premicre espece, 1'ho-
mographic précédente donnant, dans le plan tangent y, = 0 a
la surtace (3) en O, une homologie de centre O,.

Les mémes transformations font correspondre a la surface

.%19(2%3 + Mg A O,
la surface

Vive + Avayy = O, (4)

Les surfaces (3) ¢t (4) ont méme plan tangent en O ; elles con-
ticnnent toutes deux la droite y, = v, == 0. Llles se rencontrent
donc ¢n dehors de cette droite, suivant une courbe ayant un
point simple en O,;. On c¢n conclut que les courbes K4 ne rencon-
trent pas y;.

Nous avons vu que les courbes Kg touchent le plan X, = 0
cn A,. Par const¢quent, aux points infintiment voisins de A,
situds dans le plan X, = 0 correspondent les points du domaine
de (a, 1, 1, 1). Il en résulte qu’aux points de y,; correspondent les
points infiniment voisins de A, situes dans le plan X, =

10. Considérons maintenant le systeme [Kgj, découpé¢ sur I
par les suriaces

4 4 4 .. O o
Alﬁfl.ﬁfg "‘[“ /\2.."62.1’63 '_{_‘ A3,’3§3;’b1 _l_‘ /\412 — O- (\_))

Lorsque I'on étudie la structure du point O,, on trouve que le
point (B, 1, 3} est uni de premicre espece.

Si I'on effectuc aune {ois Ia transformation (2), puis trois fois la
transformation (1), la surface I se¢ transforme en la surfacc

29 4. .22 4 17 ..10..3 17 .9 4 16 10, 3 -
AVY Vo T QoVoV3 Ve 1 A3V1 V3 Vi + A4Y1 V3Va T A5Yy YoV3 Vi = 0 (o)
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bossédant une droite double tacnodale

a—w— - e — i —

et 'homographie H donne I’homographie

(3’1 Va €Yy €Y 4
Vi Vo Ya YVa

Au point (B, 1, 3) correspond le point O4(1, 0, 0, 0) et dans le
plan tangent y, = 0 a la surface (6) en ce point, I’homographie
détermine unc homologie de¢ centre O,.

(=

A la surface (5) correspond la surtace

AYE s 4 Ayevavs + Ayt v3 i + A vy v = 0,

qui coupe la surface (6) suivant une courbe ayant en O, la tan-
gente v, = 0, Ayy; + Ay, = 0. Il en résulte que les courbes K;
passent par le point (8, 1, 3). Elles ne passent pas par les points
(a, 5), (¢, 1, 1, 1), ce qui explique que les courbes K ne passent
pas par le point A,.

On démontre de méme qu’clles ne passent pas par Aj A,.

11. On pourrait continucr cctte recherche pour les systemes
]Ké[ et |K;|. On trouverait par exemple que les courbes K
passent par le point (a, 5).

Le plan X, = 0 coupe la surface @ suivant la courbe

g" - y1 4+ y2 + Vs (1)

Les courbes vy, y,, v3, de degré virtuel — 3, ne peuvent élre
exceptionnelles, mais la droite g” pourrait étre exceptionnelle (1).

Si g” était exceptionnelle, elle devrait appartenir cinq fois au
systeme découpé sur @ par les cing-adjointes, c’est-a-dire par
les surtaces

Xi(Alxl + Xy + AX 5+ AX,) = 0.

Or, les courbes découpées par ces surfaces ne comprennent
que quatre fois la droitc g”, donc cefte droite w'est pas excepiron-
nelle.

(1) Dans notre note Sur les involutions de genve un apparvienant a une surface
algébrvigue (BULL. DE L’AcAD. rROY. DE BELGIQUE, 1938, pp. 308-313), nous
avions cru pouvoir conclure que la droite g était exceptionnelle et que, la sur-
face @ ayant une courbe canonique d’ordre zérc, avait les genres p, = P, = 1.
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L. Godeaux. — Sur une surface du cingquieme ordre, etc.

Les courbes v, y2, ¥3 n'Interviennent que quatre fois également
dans les courbes découpees par les 5-adjointes a @, donc ces
courbes doivent appartenir a des composantes irréductibles des
systemes pluricanoniques.

La courbe (1) est donc finalement la courbe canonique de la
surtace @ (}).

Liege, le 28 aolt 1956.

(1) Cette note a fait I'objet d’une communication au quatricme congres de la,
Société Mathématique autrichienne (Vienne, 17-22 septembre 1956).
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