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Recherches sur les points de diramation de troisieme catégorie
d’'une surface multiple (seconde note)

Lucien Godeaux

Résumé
On considére un point de diramation de seconde espéce et de troisieme catégorie d’'une surface multiple. Le cone tangent

a la surface en ce point se scinde en quatre cénes rationnels (oa), (ta), (tp), (op). Les cbnes (za), (zf) ont une
génératrice en commun. On examine le cas ou le point infiniment voisin du point de diramation situé sur cette génératrice
est simple ou double conique.
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Recherches sur les points de diramation de troisicme
categorie d’une surface multiple,

par Lucien GODEATUN,
Membre de ' Acaddmie.

[ Secoade woly ),

Reswmd, - On constdere un pomt de diramation de seconde espece
ct de trosieme catégorie d'une surface multiple. Le come tangent o la
surface ¢n ce point se scinde en quatre cones rationnels (o), (7.},

(‘rﬁ_), (g}, [Les cones (7)) TB) ont unce generatrice en commun., On

L’

cxamine le cas ou le pomnt mfnument voisin du pomt de diramation
Situc sur cette gencratrice est stmple ou double conique.

Dans notre premicre note (1, nous avons consideére le cas ou
le point imfiniment voisin d'un point de diramation sur la géne-
ratrice commune aux cones (7)), (Tﬁ) cst double  biplanare.
Avant de continuer 'examen de ce cas, nous allons ¢tudier celu
ou ce point est stmple ou double comque.

Solent @ la surface multiple, A" un pomt de diramation de
seconde espece ¢t de trosieme categorie, @ la surface que on
obtient en projetant @ de A’ sur un hvperplan de Fespace am-
biant. Au domame de A" correspond sur la surface @, une courbe
rationnelle o,, une courbe rationnelle =, rencontrant o, en un
point, une courbe rationnelle 74 rencontrant 7, en un point mais
ne rencontrant pas o, entin une courbe rationnelle g TCN-
contrant =5 ¢n un point maits ne rencontrant pas les deux pre-
micres courbes. Nous ctudions 1c1 le cas ou le point commun
aux courbes 7, 7p St simple ou double contque pour la surface
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®,. Ce cas est assez factle a traiter et 1l nous a paru preéférable
de nous en occuper avant de poursutvre I'¢tude de 'hypothese
ou le pomt en question est double biplanaire.

1. Dans notre premicre note, nous avons montreé que st le

systeme |C)
. ()

ne coincide pas avec [Cyl, le point Ay est double
biplanaire pour la surface @, et l'on a ¢ == 2. St donc les systemes
precedents coincident, on a f << 2, c'est-d-dire £ == 0 ¢t le point A,
cst simple pour la surface @, ou ¢ = 1 ¢t le pomt A, est double
conique pour la surtace &,

Rappelons que nous avons 51-1pp()~;é que dans la suite des

svstemes [C, ! Coly ooy e sesteme l Col est rencontré avant lo

svsteme Gyl (avee lequel il ne peut dailleurs pas coincider).
Cela 1mphique Timmegalite

(= DAy = 2M, 2 (0 Dy = 20, ()

i

Ol nous posons, pout sumplitier les notations,

Actucllement, nous avons
f\-; - /\l' :\I._::, }Jtz — = (/ _} _)J)fll _.l" :\II‘
({==0 ou I

Observons que Ton a

/\fi i Au}.

| il

On en conclut que les courbes C, passent A, -, fols par
A, A, fois par x, poiats (B, 1), (B, 2), .... (B, va), A ~-{- v, fors par
le pmnt (/3 v, -i- 1), A, fois par les points (8, v, + 2), ..., {5,
)B 4= (i, — 1) (n, == 1) fors par le pomnt (5, GB), b, tors

par h*s p(_nnts (5, 98 - 1), ..., (B, p—1). Llles passent en outre
par un certain nombre de points fixes, mfiniment vorsins suc-
cosstfs de (B, v == 1), dont le dernter sera désigne par Rg.
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de troisicme catévorie dune surface mulliple

SiPon exprime que la somme des multiplicites de ces pomnts est
Cgale a p, on trouve

(,1‘,_3 — | ) (/\2 — A..:) T Vs =3 F‘; — s (l)

. . . 2 s ~a I
Rappelons que la multiphicit¢ du point Rg pour les courbes (
est ¢gale au plus grand commun diviseur des nombres

A X—y, ot

¢'est-a-dire des nombres A, - - A, et v, Ce plus grand commun
diviseur divise ¢galement w, -— u, ot inversement, la multiplicité
du point Rg pour les courbes €y est ¢gale au plus grand commun
diviseur des nombres

il

Ay — A, Cct Ly —— M.

2. Supposons le point A, simple pour la surface @, ¢'est-a-dire
(= 0. Les relations (1) et (2) deviennent

j\l :._)..\Ig "'*':: ﬂ-l '_i:'_ 2*\-[['
(Vo = D) (A - 2MG) v - 2 M

Projetons la surface @ du point :\; sur un hyvperplan de Les-
pace ambiant. Nous obtenons une surface @, sur laquelle aux
courbes 7, 75 correspondent des courbes d'ordres e, -- 1,
n, —— 1ot au domaine du pomnt A, sur @, unc drotte v, qui re-
presente ¢galement le domaine du point Rg sur I e point R3

doit donc ¢étre simple par les courbes €, et les nombres
doivent étre premiers entre eux.

3. Supposons maintenant que le point J\; soit double conique
pour la surface @, ¢ est-a-dire que nous ayvons £ = 1. Alors, on a
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Les relations (1) et (2) deviennent
Ay My =g -0 M,
2(A; = Mo)(vy - 1) == vy = 20y - M), (+3)

Sur la surface @, les courbes 7, 73 ont les ordres my - -1,
e, —- Let au domame du pomnt A, de @, correspond une coniquc
v.. Cette comque represente le domaine du point Rg de 10 «
ce pomnt doit donce étre double pour les courbes C,. On voit pre-
ciscment, par Féquation (3), que v, est certainement pair.

D autre part, nous avons
: -: ,
po=2A 0 MAL = Mg,
CC (Ui peut s eerire

po= (A = My Ay - My,

L

I en resulte que 2(A; - ML), 2(p ++ M) ¢t 3, ne peuvent avolr
que le tacteur 2 en commun, done Rg est bien double pour les

courbes (.

4. Reprenons le cas (= 0 ¢t supposons que le svsteme 0

coincide avee le systeme {( o - On a donc

Aux courbes € correspondent sur la surface @, les courbes I,
découpces par les hvperplans passant par le pomt A, commun

a la courbe 7, et a lo drotte v,. On a
2A, - SNy oy - DN

LLes courbes Gy ne passent plus par le point Rs, mais, puisque
A, ost nécessatrement simple pour @, elles passent par un point
Rf}, simplement, dont le domame, sur I+, correspond @ cehur du

pomnt A, sur @,

[.es courbes ('J passent Ay g par AL Ay fois par v, OIS
5, I'),. e (B, A + Vs toh par (8, v, = 1), A, fois par (f,
v, L2 (3, H C by - (e, -— 1) (m, - 1) tors par (B, 93

) (B, B —1). lkn exprimant que la somime

b, f(_n,.s ar (8 9;3
de ces multiphieiteés est ¢gale @ A, on trouve

(.Y:; ';1“ J;](:')'/\I ‘}"' :;l‘\l.:) T_ \Ft - - /(,I P :1:;_\11.
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de (roisicme catégovie dune surface multiple

[.es nombres
2A, — 3M,, w; +— oM, et oa,

dotvent ¢tre deux & deux premiers entre cux, puisque Rg doit
¢tre simple pour les courbes ().

5. Supposons au contraire que ce soit le svsteme (G, qui

coincide avec

|
|

(o et que nous ayons done

' r . . BN
Ay = Ay = Ay — M, fly v Py == 2y T M.

On doit avorlr

L

Sur la surtace @,, les courbes I, homologues des courbes
Co, sont découpées par les hyvperplans passant par le point .\,

oy

commun a la courbe T4 et a la droite y,. Les courbes €, ne
passent plus par le point Rg, mais vont passer simplement par
un point R, dont le domaine sur I représente celun de A, sur @,

L

[Les courbes € passent A, — w, par A, p, fols par v, points

=

(a, 1), oo, (a. X)), we - vy fols par (a, x,), pe fols par les points
(a, 0,), a, fors par les pomts (a, O, - 1), ..., («, « — 1). En expn-

mant que la somme de ces multiplicités cgale a p, on trouve

(v by (g = 2M) A v == AL = 2M

Sl

Or, on a supposc¢, en admettant que  Cyl coincide avee O
Ay e 2M, Dy = 2M,

Jdonc x, ne peut étre un entier positid,

On voit donc que hvpothese [Cyl Gyt exelut Phypothese

——
L
L]

ol Icy

6. Supposons maintenant que les svstemes (Cyf, i‘(f}f‘-*i,

(7] coincident respectivement avee les systemes (Co |, (GG, L,

l

-—\ . . L , T . _ e ) }:1.” X
C Te systeme |Gy V)| coineidant avec Te systeme (Gl Quelle

ost la valeur minimum de & ¢
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On doit tout d’abord avorr
(k-— 1A, + &M, < g + £M,,
o = (k= )M, -7 kA (B - 1)M..

!

Les courbes CgY passent (i, —— k& - 1) fois par le point P,. Les
courbes Cy°'Y passent A, ++ uy fois par A, u, fois par 1 points
(u, 1), (a, '..)..), (a, .'1.’), lu,;, —{r— V fots pPar (a, X *;L ‘1), )u,;; fors pdr les
points (x, x, ~2), ..., (a, By —- 1), a; + (m, —Fk - 1) (n, -~ 1)
fols par (a, 0,), «, fois par (a, 6, + 1), ..., («, a — 1). Ecrivons
que la somme de ces multiplicités est ¢gal & p. I vient

F

[«

(x 1) (g =AMy - vy o= (B DA, - AL,

On doit avolr v =0 ¢t on est done conduit & une absurdité en
vertu de la premiere des megalites precedentes.
On en conclut que  les systemes ](f;'[, IC{(}’”f [C{(;”l?”

R B PR R T (g 1 T
coincident avee les systemes (Cyr, CEF L [CPm VT Le systeme

| £ Iy 2 1 .o . _ _ ) \ P2 TR
Cy™ P coineide avee le systeme [Cyl. On a

Ay = (g = DM, <o = O - 1M

Les courbes Cye™ passent Ay, - w, fois par A, u, fois par les
points (a, 1), ..., (a, ¥), w, ;- Vv fois par le point («, v + 1),

.I

10, tois par les pomts (a, v -~ 2), ..., (a, a -— 1). On cn conclut

!

(v - ) o= (g = )M v == i Ay - (e = 1) M,
I.cs nombres

iy - (o= DMy Ay S (g - 1) ML

dorvent ¢tre premiers entre cux.

7. Retournons maintenant au cas ot A, est double conique

pour la surface @®,, ¢ est-a-dire ou ( = 1.
sur la surtace @, les courbes o4, 74, Tg O ont respectivement
les ordres ay, m; —1, m, — 1, b, ¢t 11 existe une conique vy,

rencontrant 7, en un point .\, ct g CILUN point A\,
Aux courbes €, correspondent sur @, les courbes I, décou-
pCées par les hvperplans passent soit par A\, soit par A,. Il en
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—_— - —

e, —_— e - - - - —_— e - - - —_— -

résulte que les courbes €, passent une fois par le point Rg et
que par conscquent ces courbes ne peuvent coincider avee les

courbes C : elles coincident donc avec les courbes Cg

Les courbes Iy, passant par le point A, le domaine de ce
point correspond au domaine d’'un point Rg de IF qui doit se
trouver sur une branche superlinéaire d’origine A des courbes C,
ot étre simple pour ces courbes, Il en résulte que les courbes €y
passent Ay -F ey fois par Ay A, fois par x, points (8, 1), (B, 2), ...,
(B, x,), 2A, == v, fois par (B, 1, - 1), 24, fois par les points (f,

_ | _ ,.
Yy 2), . (B xa) Ay oy, fols par (B, x, - . A, fois par
nad

(8, x,-i=2), ..., (B, UB — 1), b, -+ (e, —1) (9, -t- 1) tos par
(5, OB), b, tois par (5. Oﬁ -+ 1), ..., (B, B—1). En exprimant que
la somme dc ces I'nultiplicites est egale a p et en tenant compte
des relations precédentes, donnant v, et 7, -+ 1, on trouve

() 4= 1) (A My) = 1% = g o+ 2M,

L.es nombres A, — M, et g, -- 2M, doivent ¢tre prenmuers entre
CUN.

On pourrait poursuivre sans difficulte la determimation des
systemes |Gy

Licge, le 7 decembre 19575,

— 10085 —



	Information
	Informations sur Lucien Godeaux

	Pagination
	1087
	1088
	1089
	1090
	1091
	1092
	1093


