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pour gqgu'une simulation par ordinateur
soit fiable, il est non seulement
nécessaire que les méthodes numérigues
utilisées soient précises , mais surtout
gue la description physique, convertie
en données mathématigques, soit correcte.
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SIGNES, CONVENTIONS, NOTATIONS ET ABREVIATIONS

Le choix des notations et symboles est parfols rendu
complexe par le grand nombre de lois et relations citées ou
utilisées dans ce travail. Les significations sont souvent
rappelées dans le texte. Dans la liste gui suit, sont repris de
fagon syvstématigue, guasi tous les syvmboles utilisés. Le chapitre
principal ot ils interviennent ou le paragraphe de premiére
apparition sont mentionnés.

A, section de l’échantillon (loi de Darcy), (I1.1.7.)

A, constante de gonflement, (I1¥.2.5.)

& facteur d‘amplification, (IV.3.)

a , cuverture movenne de la fracture, (I1.2.3.)

a , portée d‘un variogramme (V. et VIIL.)

a , constante & déterminer expérimentalement, (IIX.2.5.)

B constante & déterminer expérimentalenment pour la
relation de Terzaghl généralisée, (VII.4.6.)

5 section totale d‘é&coulement, (I1.2.2.)

B, sections d’écoulement, (I1.2.2.)

b, distance moyenne entre les fractures, (IT.2.3.)

b, épaisseur du semi-perméable, (IV.4.4.)

b, constante & déterminer expérimentalement, (II11.2.85)

by ; congtante & déterminer expérimentalement pour la
relation de Tergaghi généralisée, (VII.4.6.)

<o, constante de compression, (I11.2.5.)

c o, concentration, (I1.3.3.)

c ., effet de pépite, (V. et VIIIL.)

Cc P indice de glonflement, (IXT1.2.5.)

Cs - indice de compression, (IXI1.2.5.}

Cy ¢ coefficient de consolidation, (I71.2.4.)

c{dy covariance, (V.2.)}

ch . taux de variation de K, ¢’ < G’pxéc , (IX1.2.5.)

Cﬁz . taux de variation de X, ¢/ = Wﬁpréc , {(IX1.2.5.)

c constante & déterminer expérimentalement, (IIX.2.5.)

Copee constante & déterminer expérimentalement pour la

relation de Terzaghl généralisée, (VII.4.6.)

‘ distance entre les points, (V.et VIII.)
g ., constante 3 déterminer expérimentalement, (IIL.2.5.)



&af dimension movenne des aspérités dans les f{ractures,
(I1.3.3.)

b, diamétre hydrauligue

B, épaisseur d7un aguifére, (II1.2.6.}

moyen moyenne géométrigue de la taille du grains solides,

{(I11.2.5,, figure IIX.13.}

e(x,y) , épaisseur d’un aquifére captif au point
de coordonnées x,v, (I1.2.6.}

& , indice des vides

EVR , Elément de Volume Représentatif.

E {1, espérance mathématique, (V.2.)

Fm ; force moyenne appliquée aux contacts grain &

grain en excluant toute composante due & la
pression de fluide, (II.3.2.)

By, terme de la solution analytique de Fourier, (IIX.2.4.)
£, fonction
g , gravité (attraction terrestre)

- (8B 8B OB
mﬁm e {axf ayi az}

h hauteur piézométrigue.

hi . nauteur piézométrigue initiale, (¥XI.2.4.}

Do, hauteur piézométrigue imposée brusquement & une
extrémité, (111.2.4.)

hg . nauteur d‘eau des eaux de surface ou d‘un aguifére
extérieur pour le calcul de l/infiltration, (IV.4.4.)

i, volume d’eau ajouté par unité de temps et par unité de
volume de milieu poreux {(1.3.3.)

ng indice de plasticité, (ITX.2.5.)

Ic ., indice de continuité

i3 indices (notations indicielles)

R w§§ gradient hydrauligue dans la loil de Darcy, (IX.1.7.)

Jf ; projection dans le plan de la fracture du gradient

piézométrigue local, (IX.2.3.)
K ,K.. , tenseur des perméabilités

X, H coefficient de perméabilité ou pernéabllité

K{ay ., covariance généralisée, (V.4.}

Ke% ; perméabilité éguivalente, (FI.2.2.}

Ke perméabilité de fracture en régime laminaire (IX.2.3.)
K . perméabilité de la matrice, (IX.2.3.}



K, perméabilité verticale, (IIX.2.4.)

X, coefficient de perméabilité dfune couche semi-perméable
pour le calcul d‘une infiltration

. perméabilité intrinséque

5 longueur caractéristigue du domaine poreux, (II.1.1.)
longueur de 1lf&chantillon (loli de Darcy), (IT.1.7.)

s longueur caractéristigue de 17E.V.R., (II.1.1.)

r’ coefficient d‘infiltration, (IV.2.2.)

: longueur de 1’&lément fini 1D vertical, (IXX.2.)

LI A I A s

LGIH, Laboratoires de Géologie de l‘Ingénieur, d’Hydrogéologie
et de Prospection Géophysigue, Université de Ligge.

m , paramétre & déterminer expérimentalement
(I11.2.5., figure IIT.17.)

m{xy , valeur de la dérive au point de coordonnées généralisées
® ., (V.)

paramétre caractéristique de la distribution des tailles
des pores, (III.2.5.)

MSHM, département de Mécanigue des matériaux, Stabilité des
constructions et Mécanigue des structures, Université de
Liége.

m F
pore

nombre de contacts grain & grain/surface totale, (II1.3.2.)

5

porosité

“

porosité cinématigque

e}

porosité efficace

®

capacité de rétention

ad

pression dfeau, pression interstitielle

.

débits volumiques échangés avec l'extérieur, (IX.1.5.)
débit
guantité de fluide libéré par tassement, (II1.2.5.)

LS

®
¥
e

idem mais décomposés suivants les 3 axes

[
-

débit ou flux dans le plan des axes de coordonnées ¥, Vy

kS
e

résidus par rapport & une dérive, (V. et VIII.)

o

résidus estimés

£

O O & I o BT e B o B ¢ B« B« B R s -

ad

rugosité relative dans les fractures, (II1.2.3.)
rayon hydrauligue du pove, (IX.1.1.)}
8 ., coefficient d’emmagasinement

P surface movenne des contacts grain & grain, (I1.3.2.)
S . degré de saturation résiduel dfun milieu poreux

non-saturé en eau

S, . coefficient d&‘emmagasinement spécifique, (XI1.3.3.)
surface spécifigue, (I11.2.5.)
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degré de saturation, (IX.2.6.}) figure 15,
température, (TI.3.3.}

tenmps

volume d’eau mobile

volume des pores {(annexe 1)

volume de solide {(annexe 1)

volume des vides

volume total

(IIT.2.5.)

vitesse sismique longitudinale mesurée, (IX.1.2.)

vitesse sismigue longitudinale calculée,

vitesse d’écoulement de Darcy, vitesse de
filtration (absolue puis relative)

flux traversant la surface libre, (IV.4.7
vitesse éguivalente du solide dans 17EVR
vitesse microscopigue moyenne du fluide
vitesse microscopigue moyenne du solide
vitesse relative microscopique du fluide
vitesse absolue microscopigque du fluide
vitesse absolue microscopique du solide
variance, (V.)
constante & déterminer expérimentalement,
constante & déterminer expérimentalement,
; 3 coordonnées généralisées
variable aléatoire, (V.2.)
variable estimée, (V. et VIII.)
coordonnée verticale, altitude
profondeur, (IIX.2.6.)

(£1.1.2.)

.}

{annexe 2)
{annexe 2)
{annexe 2)
{annexe 2)
{annexe 2)
{(annexe 2)

(I11.2.5.)
(IX1.2.5.)

profondeur & partir de laguelle les terrains sont

saturés, (I11.2.6.)

épaisseur saturée

degré de non linéarité de 1/é&coulement dans une

fracture, {(I1.2.2.}

coefficient de compressibilité volumétrigue du

milieu poreux par diminution de porosité,

coefficient de forme pour la fonction S(p).,

coefficlent de compressibilité du fluide,
coefficient de compressibilité des grains
(I1.3.2.)

poide volumigue apparent du milieu poreux
IIT.2.)

(I1.3.2.)
(IV.4.7.)
(I1.3.2.)
solides,

(figure
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variogramme (fonction de la distance), (V. et VIII.)
poids volumigue des grains solides du milieu poreux
{tableau I¥Y.2.)

poids volumigue du milieu poreux saturé (figure IIL.2.)
poids volumigue de l‘eau (figure III.Z2.)

dérivée partielle

différence finie

écart moyen paxr rapport & la régression, (VIII.3.2.)
déformation relative, (III.)

seuil de convergence, (IV.3.)

déformations relatives volumigques, (II1.3.2.)

hauteur piézométrigue de succion, (IV.4.7.)
constante & déterminer expérimentalement

constante & déterminer expérimentalement, (I11.2.5.)

paramétre dépendant exclusivement des caractéristigues
du systéme, (IV.3.)

facteurs de pondération utilisés en krigeage, (V.)
coefficient de viscosité dynamigue

multiplicateur de Lagrange, (V.)

moyenne de résidus (V.5.D.)

masse volumigue de 17=au

résistivité apparente des terrains mesurée par sondages
électrigues, (VIIX.)

masse volumigue du solide {annexe 2)

contrainte totale

contrainte effective

contrainte effective de préconsolidation

paramétre d’intégration temporelle des méthodes
numérigues, (I1.4.2.)

paramétre de relexation, uvtilisé par Nacul (1991},
(IV.2.2.)

seuil dun variogramme, (V. et VIII.)






f. INTRODUCTION

Quelgue solt le but final, la meilleure fagon de profiter
au maximum de +toutes les donndes disponibles, relatives & une
nappe aguifére, est de combiner celles-ci aux lois physigues
appropriées (exprimées sous forme d’éguations) pour former un
modéle mathématique (Peck et al., 1988).

Cependant, pour un probléme donné, il ne suffit pas de
prendre un programme existant, 17’introduire sur 1‘ordinateur,
pousser sur guelgques touches et attendre la solution. La partie
la plus importante de la procédure de simulation est la compréhen-
sion approfondie du systéme et des processus physigues en cours.
I1 sfagit d‘identifier les carvactéristigues faisant partie
intégrante du comportement du systéme et celles gui peuvent étre
éventuellement négligées. Sur base de cette compréhension,
synthétisée en un modéle conceptuel du probléme réel, un modéle
numérigue peut alors &tre construit et un programme numdrigue est
préparé.

Pour fournir des solutions simulées du systéme, avyant un
sens physigue le plus précis possible, il est nécessaire de tenir

compte de la complexité des réservoirs aqguiféres. Les
hétérogénéités, wvariations spatiales, anisotropies, gue nous
réservent les terrains géologigues sont autant de sources de
complications, alourdissant la réalisation des modéles

mathématigues en hvdrogéologie.

Lféchelle & laquelle sont représentés le domaine et les
processus est également un facteur de précision gul déterminera
les approximations gui sont permises ou non dans 1Yidéalisation du
domaine et la conceptualisation du systéme.

Les développements informatigues de ces derniéres années
permettent désormais de réaliser des simulations trés précises sur
des domaines régionaux, en tenant compte d’'hétérogénéités locales,
de non linéarités de paramétres, de couplages entre processus
simulés, etc.

La construction d‘un modéle mathématigque & des fins
prévisionnelles reguiert les principales étapes décrites ci-aprés
{figure I.1.)

{a) La synthése des données disponibles doit aboutir & un modéle
conceptuel de l'aguifére é&tudié, & partir duguel seront
choisies les dimensions spatiales, les conditions aux limites
et la formulation en régime permanent ou transitoire.

{b) La formulation en éguations mathématigues des processus
physigues est suivie de la recherche de 1'expression
nunérigue de celles-ci et de leur implémentation dans le
programne.

{c} Le programme est testé guant & sa convergence, sa stabilité et
sa précision; des comparaisons avec des solutions analvtigues
connues, en utilisant de grands intervalles de variation des



paranétres, sont recommandées.

() La calibration est menée en ajustant la répartition et la
valeur des paramétres (et &ventuellement des conditions aux
frontidres) de maniére & ce que les résultats calculés soient
similaires aux données mesurées pour une méme sollicitation du

systéne.
¥odéle conceptuel de
l7aguifére
Lois physigues
Etat d’éqguilibre
Conditions aux
iimites
Eguations mathématigues
Sclutions
analytigues
Formulation numérigue|
{programme)}
Modéle |[non
vérifié
ot
Calibration Param@tres
Données
nesurées .
Modéle [non
calibré
?aui
Modéle prévisionnel
Sollicitations
prévues .
Résultats prévisionnels
Figure I,1. : Développement d’un modéle numérique & des fins

prévisionnelles (d’aprés Peck et, gl.. 1988)
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Afin de traiter,dans la suite de ce travail,des problémes
spécifigues relatifs aux représentations et paramétrisations du
domaine, ainsi qu‘aux couplages et non linéarités des paramétres,
le chapitre II reprend en synthése, guelgues notions
fondamentales relatives aux écoulements d‘eau en milieu poreux
saturé. L’accent est mis sur la signification physigque et la
formulation mathématigque des paramétres hydrogéologiques
d’écoulement gque sont la perméabilité et 1’/emmagasinement. Un
bref ‘"memento" reprenant les méthodes numérigues les plus
fréguemment utilisées en hydrogéologie mathématigue clbture ce
chapitre.

Aprés l‘énoncé des couplages et interactions pouvant
exister entre les processus physiques ayant lieu dans les milieux
poreux saturés, le chapitre III est entiérement consacré aux
couplages et non linéarités affectant les paramétres dans les
problémes de tassements liés aux é&coulements.

Ce n‘est que lorsque des tassements importants sont
apparus comme des conséguences du pompage intensif dfeau, de gaz
ou d’hydrocarbures, dans les terrains du sous-sol gue la
consolidation a é&té& étudiée en relation avec les changements de
1’équilibre hydrauligue au sein du milieu poreux. Les cas les
plus célébres sont, sans conteste, la "San Joaguim Valley® en
Californie, Galveston, Mexico City, Tokyo, Venise, Shanghal et
Fkofisk; mais, ces problémes régionaux se vrencontrent dans de
nombreux autres cas. Les non linéarités des paramétres
{perméabilité et emmagasinement) sont évidentes & comprendre
physiquement, puisqgu‘on imagine aisément que la consclidation, en
réduisant 1‘indice des vides du terrain, va ainsi modifier
également ces deux paramétres. L‘éguation @&f‘écoulement est
couplée & la consolidation par Ila variation du coefficient
d’emmagasinement spécifigue (proportionnel & la compressibilité)
en fonction de la variation de pression interstitielle dans le
milieu. Pour la variation de la perméabilité, de nombreuses lois
existent selon les environnements géologigques et géotechniques,
mais également selon les caractéristiques des tests réalisés
mesurant l7évolution de ce paramétre.

Le chapitre IV est consacré aux modes de représentation
et de discrétisation, permettant de concrétiser le modéle
conceptuel sur un domaine idéalisé. Des discrétisations spatiales
et temporelles va dépendre grandement la fagon dont le modéle
tient compte de la réalité et donc la précision de lfapproximation
réalisée. L’accent est mis tout particuliérement sur les
différentes conditions aux limites que l’on peut imposer aux
systémes et sur leur adéguation avec les processus obgervés en
réalité.

La précision dans la détermination des propriétés de
l7aguifére est fondamentale. Dans le cas de petits modéles, il
est asser aisé de déterminer l7influence d'ung erreur connue pour
un paramétre sur les résultats de la simulation. Quand les
modéles sont régionaux ou plus complexes, cela devient impossible.
Des erreurs viennent notamment de 1l’estimation des valeurs des
paramétres aux endroits ou aucune mesure n’est disponible.



Le choix du type de modéle pour représenter les
variations spatiales et les hétérogénéités, et la méthode
af *homogénéisation" des paramétres mesurés sur une zohe oU un
domaine, sont des facteurs affectant la précision de la
simulation, mais le facteur primordial reste bien sfr la densité
{dans le temps et dans l’espace) des mesures disponibles.

Le chapitre v reprend les applications des
géostatistigques pouvant servir & optimiser les données disponibles
avant l’entrée de celles-ci dans un modéle déterministe. Les

méthodes de Xrigeage, avec 1‘hypothése intrinségue et en non
stationnarité, sont exposées en vue de leur application pour le
traitement des perméabilités et des hauteurs piézométrigues.

Les chapitres VI, VII et VIII reprennent des cas d&‘études
pour lesquels l’originalité des approches proposées se situe dans
la paramétrisation, la discrétisation, la préparation des données
et la conceptualisation du probléme, afin d’idéaliser de fagon
trés précise les problémes pratigues posés.

Au chapitre VI, la construction du modéle 3D de la nappe
aguifére de la Hesbaye, au Nord-Ouest de Liége, illustre
clairement 17 importance d‘une discrétisation fine des
hétérogénéités du systéme, lorsgue le modéle est régional et
traité en régime transitoire. La comparaison entre un modéle
"guasi 3D", utilisant la méthode des différences finies et Ile
modéle 3D par é&léments finis, est & ce sujet, trés significative.

Les détails de la simulation de la subsidence de Shanghai
sont repris au chapitre VII, illustrant notamment l’effel de la
prise en compte des non linéarités et couplages des paramétres
d’écoulement (perméabilité et emmagasinement). Les conditions
initiales du probléme sont recalculées; le choix de la relation de
non linéarité de la perméabilité est discuté et toute la
paramétrisation est détaillée, montrant la démarche choisie.

Le chapitre VIII tente d7illustrer sur le cas du modéle
de la nappe alluviale de la Meuse (en aval de Liége), 1l’effet de
la préparation des données par des méthodes géostatistiques
adéguates. Le krigeage et le cokrigeage sont utilisés pour
traiter les données vrelatives aux perméabilités, avant leur
introduction dans le programme déterministe par é&léments finis.
Pour les hauteurs piézométrigues, un krigeage en non stationnarité
est réalisé par la méthode des résidus (Neuman & Jaccbson, 1984])
afin d‘optiniser la pilézoméitrie de référence (le probléme est
traité en régime permanent).

Enfin, de lfensemble des considérations et résultats
exposés dans cette thése, on tirvera dquelgues conclusions sur la
paramétrisation des modéles en hydrogéologie et les problémes
gu‘elle soulédve, ainsi gue les domaines de recherche appliguée guil
se dégagent pour l7avenir.



fl. PARAMETRES ET MODELES HYDROGEOLOGIQUES D'ECOULEMENT

I1 ne nous appartient pas de reprendre en détail les
fondements de l1‘hydraulique souterraine. Cependant, dguelgues
lois fondamentales seront exposées brigvement car les
développements des chapitres ultérieurs s’appuient sur celles-ci.

IT.3. INTRODUCTION

Deux propriétés essentielles caractérisent, du point de
vue hydrauligue, les roches et sols constituant les réservolrs
souterrains : la porosité et la perméabilité au sens général des
termes. Quelgues notions fondamentales doivent étre rappelées
sur ces 2 paramétres de l‘é&coulement en milieu poreux et en
milieu fracturé. Ensuite, dans le chapitre III, les variations,
interactions et sensibilités de ces paramétres & divers
phénoménes seront exposées afin d’aborder la paramétrisation des
modéles hydrogéologiques en pleine connaissance des phénoménes
physigues en cours.

Les roches meubles ou indurées constituant le sol et le
sous-sol peuvent toutes étre considérées comme formant ce gu’on
appelle un milieu poreux se caractérisant par la présence d’une
matrice solide et d’espaces. Ces espaces correspondent aux pores
de la roche ou aux chenaux, fissures, fractures, cavités gue l1l’on
peut rencontrer dans diverses formations géologigues. Des phases
fluides (par exemple : 1l’air, 1l’eau, des hydrocarbures, oo e}
occupent ces espaces disséminés dans le milieu.

Dans ces réservolirs assimilés & des nilieux poreux,
1/8coulement é&un fluide (en hydrogéologie = l7eau) & travers ce
réseau de pores, de chenaux et de fissures s’effectue moyennant
des conditions aux frontiéres, correspondant aux interfaces
microscopiques eau-solide. Immédiatement se pose le probléme de
1’échelle & laguelle les processus doivent é&tre é&tudiés. A
17échelle microscopigue, on se heurte trés rapidement (Bear &
Verruijt, 1987) & 1‘impossibilité de décrire in extenso la
géométrie tortueuse et non-répétitive des fronti&res imposées &
l’écoulement, ainsi gu’au mangue de vérification par des mesures
éventuelles. Le niveau de description & utiliser est donc
1’échelle macroscopigue avec, comme hypothése indispensable et
sous~jacente, la continuité des différentes phases composant le
milieu. Les paramdtres utilisés seront donc macroscopigues et
représenteront certaines moyennes de propriétés microscopigues
correspondantes. ’

TI.1.1. REPRESENTATION D‘UN MILIEU POREUX ET ELEMENT DE
VOLUME REPRESENTATIF

Une intégration dans 1l’espace est réalisée pour obtenir
macroscopiguement la porosité et la perméabilité d’un milieu
poreux (& l1’échelle microscopigue, ces deux propriétés peuvent
méme n‘avoir aucune signification (de Marsily, 1986)). Le volume
sur lequel est effectuée cette intégration est qualifieé d’Elément
de Volume Représentatif (E.V.R.) du milieu poreux.



Cet &lément permet dfutiliser la porosité et la perméabilité de
la zone de 17E.V.R. (guelle gue soit 1a taille de celui-ci) dans
les éguations mathématigues ol ces grandeurs sont théoriguement
ponctuelles.

La taille d‘un E.V.R. doit donc étre suffisamment grande
par rapport & celle des pores, chenaux et fissures afin de
définir des valeurs movennes significatives, et suffisamment
petites pour gue d‘un E.V.R. & l’autre, la variation des
param@tres puisse &tre considérée comme continue au moyen de

mesures macroscopigues usuelles. En milieu fissuré, le premiey
de ces impératifs peut mener & choisir un E.V.R. énorme ne
satisfaisant alors plus & la deuxiéme contrainte. HNous verrons

dans la suite (cfr. 1IV.2.) comment des aguiféres en milieu
fissuré, fracturé ou karstifié peuvent, dans certains cas, étre
modélisés avec une représentation explicite des discontinuités du
milieu.

Dans un milieu poreux de porosité de pores, les deux
conditions présidant & la définition d’un E.V.R. peuvent étre
exprimées comme suilt (Bear & Bachmat, 1967) :

1 >> rh

1 << L

ot 1 est la longueur caractéristigque de 17E.V.R.
Ty est le rayon hydraulique = inverse de la

: surface spécifique du volume des vides.

L. est la longueur caractéristique du domaine
poreux sur lequel un changement significatif
de la valeur moyenne des paramétres peut se
produire.

Lfapproche statistigque n’est é&galement pas é&étrangére &
la notion Jd7EVR, Bachmat et Bear (1986) ont montré que, dans
bien des cas, le volume d‘un EVR devrait étre choisi de maniére &
ce gue les movennes volumé@trigues puissent &tre considérées comme

des estimations satisfaisantes, pour tous 1les paranmétres
considérés comme des fonctions aléatoires représentant la
configuration des vides. Autrement dit, ces estimations doivent

étre indépendantes de la taille de 1l‘échantillon. La porosité en
un point est, par exemple, choisie égale & la moyenne statistique
de toutes les réalisations possibles ponctuelles (0 sur un grain
de solide et 1 dans un vide). Lfapproche statistigue permet
dfutiliser dfautres propriétés statistigques gue la moyenne
{espérance mathématigue), mais & condition gue des hypothéses
dhomogénéité statistique (stationnarité) solent vérifiées (cfr.
V.2.}. Ces dernidres conditions sont, par essence, similaires au
concept dEVR {(Dagan, 198%8).

Les fonctions %réservolr® et ¥Yconduite® Jdfun aguifére,
carvactérisées respectivement par la porosité et la perméabilité
de la formation géologigue, sont assurées par les dimensions et
les interconnexions des vides. La porosité est la propriété du
réservoir & stocker ou libérer de lfeau (ou plus généralement un
fluide); la perméabilité est son aptitude & conduire son
écoulement (Castany, 1967).



I¥.1.2. POROSITE

La figure II.1. montre différents types de répartition
des vides dans les roches.

La porosité totale, notée n, est définie comme suit :

Yy

o= £13.1.)

Ve

o Vv est le volume des vides et Vt ie volume total.

statisticguement, cette relation peut s’écrire @

i

n = - j £(x) av (TX.2.)
Viody

od f{x) est la fonction aléatoire telle que

il

£i{x) I 8l x & Vv

Fix) = 0 sl n e Vg {volume de solide).

Cette définition ne tient compte ni de la forme des
vides, ni de la surface spécifiqgue des grains alors que ces deux
caractéristigques influencent les relations entre le(s) fluide(s)
et le solide. En prenant désormais comme fluides l’eau et lfair,
il nous faut rappeler gu‘outre l’eau de constitution des minéraux
composant la roche, i’eau contenue dans les formations
géologiques peut étre immobile ou mobile.

Fn milieu saturé, l’eau immobile, composée de lfeau de
rétention {eau des colloides, eau hygroscopigue et eau
pelliculaire), de 1l’eau capillaire et de 1l’eau contenue dans des
pores fermés ou en cul de sac, ne participe pas & 1‘/écoulement et
sa quantité dépend de la surface spécifique du solide car elle
est retenue par diverses actions de surface (adsorptions,
attractions moléculaires, ... {(Monjoie, 1981}}.

Seule, lfeau dite "mobile" participe & 1‘écoulement
{lorsqgue Je milieu est saturé) amenant a Ila définition dune
porosité cinématigue :

v
N oE ——— (11.3.)

o
Vi

o V@m = yolume G°eau mobile.

Cette porosité peut &tre faible en comparaison de la
porosité totale.



La capacité de rétention &tant exprimée par :
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roche sédimentaire bien classée ayanl une
porosite importante

roche sédimentaire &
hétérogéne :

granulométrie tLrés

porousité faible

roche sédimentaire bien classée et grains
eux-mémes poreux : porosité de 1’ ensemble
trés importante

roche sédimentaire bien classée mais des
précipitations et dépéts occupent les
espaces : porosité faible

roche rendue poreuse par fracturation :
porosité dépendant de la densité des
fractures (d’aprés Meinzer, 1942) (Bear
and Verruijt, 1987)

roche rendue poreuse par
et dissolution :
portante
élargies

fracturation
porosité faible ou im-
seilon la densité des fractures

roche relativement poreuse mais peu
perméable (par mangue d’ interconnexions)



La porosité cinématigue n, n‘est pas mesurable (Burger

et al, 1985), c’‘est pourguol on considére la porosité efficace

ng gui se rapporte & la guantité de fluide, libérée par drainage

gravitaire total d’une roche saturée ... aprés un temps fini ...
considéré comme suffisamment long. Certains auteurs parlent
également de porosité de drainage.

Le tableau ¥I.1 donne guelgues valeurs de n et n, pour
différentes Fformations géologigues.
Néanmoins, il nous faut préciser gue théoriguement, si

la forme, le degré de classement et l’agencement des grains sont
identiques, les dimensions des grains n’influent pas sur la

porosité {(Monjoie, 1981}. En effet, pour le cas de la figure
3
I1.2., on a a3/d3 sphéres comprises dans le volume Zf
Le volume des vides vv peut sfécrire :
= g -2
Vv = a” (1 3 ) {(11.5.)
et la porosité totale :
L4
no= ;3o - = 0.4764.
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Figure IX.2. : Calcul de la porosité dans un milieu composé de

sphéres identiques



n (%) n, (%)

Granites et gneiss 0.02 ~ 2 0.1 ~ 2"
Quartzites 0.8 g - 2*
Micaschistes, phyvllades, %
ardoises et shales 8.5 - 7.5 6.1 - 1
Schistes 0.1 - 2™
Calcaires et dolomies %
primaires 6.5 -~ 12.5 0.1 ~ 10
Doloﬁies secondaires 16 -~ 30 5 - 10&
Crales g8 - 45 2 - 12%
Grés, psamnites 3.5 - 38 3 -~ 35
Tuff volcanigues 30 -~ 40 5 ~ 185
Graviers i5 - 28 15 -~ 30
Sables 15 - 35 i0 —~ 30
Silts 306 - 45 1% -~ 28
Arglles 40 -~ 70 i - 10

(#* Selon le degré de fissuration)

Tableau ¥I.1. : Quelgues valeurs de porosités totales et efficaces
(établi avec 1’aide de Ph, MEUS, P. BIVER el A.

MONJOIE)

En pratigue, c¢’est donc la forme des grains, leur
agencement et leur classement gui modifient la porosité totale et
bien plus encore la porosité efficace. La figure II.3. illustre
les wvariations de n, n&et n,. constatées dans la pratigue et

reportées en fonction du diamétre moven des grains.
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L.es méthodes de détermination de la porosité sur
&chantillons sont basées sur la mesure du volume total (Vt) dfune

part, et sur la mesure du volume des vides (Vv}, par différentes

méthodes : porosimétre & mercure, par extraction d’air ou
expansion de gaz. La précision est en principe excellente mais,
en pratigue, les é&chantillons sont scuvent guelgue peu remaniés
surtout dans les roches meubles,

Les méthodes pratiguées in situ peuvent consister en
mesures de la résistivité apparente, de la densité par diagraphie
¥ - ¥, de la teneur en ions H par diagraphie neutron ou méme de
la wvitesse des ondes sonigues et sismigues. Une description
détaillée de ces méthodes ne fait pas l/objet de ce travail; on
peut cependant préciser gu’elles ont lfavantage de constituer, le
plus souvent, des enregistrements continus des propriétés
physigues mesurées et de fagon non-destructive. Cependant,
i’étalonnage précis de ces méthodes reste souvent trés délicat &
établir dans les terrains meubles & cause des problémes
d’échantillonnage. Un exemple est donné & la figure II1.4.
montrant les résultats des diagraphies y-~ray, 7-y et neutron dans
les terrains sablo-~argileux du sous-sol de Shanghail, confrontés &
la porosité mesurée sur des échantillons prélevés lors du forage.

50%
40 B T
Y -
~ ‘gomssté totale
ey
30 P
Porosité ~
Y effective A
\‘%
20 7 ‘\2:;
Capacité
\de rétention
10
o e Diamétre moyen
0000t 0001 001 0d1 i_ 10 10Q 1000 mm des grains
] §
B @
o
£ s 2 € 8
£ S ags @
% £ = - 2 3 8 2
& @& £ s & & @
€3
Figure II.3. : Influence des diamétres des grains sur les

composantes de la porosité ¢ diagramme d’ Eckis
d’ aprés Castany, 1967 et Monjoie, 1981)
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La porosité efficace peut également &tre calculée par
essals de pompages (cfr II.3.7.) et par comparaison de la
fluctuation piézométrigque pour une infiltration efficace
donnée, pour un volume dfeau sorti & l‘exutoire ou pour une
variation des réserves dfeaux souterraines calculée & partir des
courbes de tarissement (Monijoie,1881).

Dans le cas de roches cohérentes, il est possible de
distinguer la porosité de pores et la porosité de fissures
(figure II.5.), en se basant sur la notion d’indice de continuité
{Toureng, 1878) :

14
In

yhc

ol yLm est la vitesse sismigue longitudinale mesurée

¥C = 100

vy est la vitesse sismigue longitudinale calculée
sur base de la composition minéralogigue.

nfe3 Senfa2
L T (3 ki ki Tk
6 S 10 15 20 25 30 35 40 n{%)

\nggé 3 -,

Figure IXI.5. : Distinction entre porosité “de pores” et “de
fissures” & partir de 1’indice de continuité et
de la porosité totale (d’aprés Calembert et al,
1981 ).

Cette méthode a &té appliguée avec succés pour la
détermination de 1la porosité de pores et de la porosité de
fissures des craies de Hesbaye (Muller, 1990, et Biver, 1990)}.
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IY.1.3. PRESSIONS ET HAUTEURS PIEZOMETRIQUES

L‘hydraulique des nappes souterraines est un cas
particulier de la mécanique générale des fluides pour leguel les
écoulements sont presque toujours laminaires (Burger et al.,
1985). Les seuls cas d’exception sont constitués par les essails
Halliburton et les essais & la sonde de Prandtl pratigués & haute
pression dans des milieux rocheux fissurés. Lfénergie d’une
particule du fluide en mouvement est donc congidérée comme
uniguement potentielle (altitude de la particule et pression) car
1’énergie cinétique est si réduite gu'elle est négligée.
L’éguation de Bernouilli s’écrit :

B
a
h=z+ |22 I1.6.
e [, —_
ol h = potentiel ou hauteur pi&zométrigue
p = pression dfeau
o = masse volumique de l/eau.

€i le fluide est incompressible,

h =2 + pfp.-g

et

p = (h-2)p.g (1.7.)
ap dh
3 T P9

I¥.1.4. VITESSES DYECOULEMENT EN MILIEYU POREUX

Dans les milieux poreux, la vitesse des particules d’eau
est trés variable. La direction des vecteurs vitesse et les
sections d‘écoulement peuvent changer fortement d‘un point &
i17autre.

La vitesse réslle des particules dfeau dans chague pore
du milieu ne peut &tre, ni mesurée, ni utilisée dans les calculs,
car elle constitue une grandeur microscopique.

I1 faut se ramener & une grandeur macroscopigque par
moyenne spatiale sur 1/E.V.R. ou par moyenne statistique : la
vitesse de filtration (v) ou la vitesse de Darcy (cfr. II.1.7.).

Cette dernidre se distingue de la vitesse effective qui
est également une vitesse moyenne mais obtenue en ne considérant
que le volume des pores ol l7eau est mobile au lieu de 17E.V.R.
entier.

i4



I¥.1.5. EQUATION DE CONSERVATION DE LA MASSE DE FLUIDE
EN MILIEU POREUX SATURE

L7 &guation générale de continuité, exprimant la
congervation de la masse de fluide, se raméne & :

3

div (p.vi+ 5% (p-n)+p.g=0 {(11.8.)

ol ¢ = débits volumigques (par unité de wvolume) é&changés
par 1'E.V.R. avec l’extérieur (positif si débit
sortant) .

I1.1.6. SIMPLIFICATION ET INTEGRATION DES FEQUATIONS DE
NAVIER-STOKES (de Marsily, 1986)

De Marsily (1986) &a montré gu’en simplifiant les
éqguations dynamigues générales de Navier-Stokes pour le cas d’un
écoulenment laminaire et permanent entre deux plans paralléles et
imperméables, on trouve une loi macroscopigue gui pourra étre
comparée & la loi expérimentale de Darcy (cfr. IX.1.7.). En
particulavrisant encore par 1’introduction de la gravité et en
placant le dispositif verticalement, il trouve :

2
n.e
Vo e i3Th (gradp + p.g gradz) (£1.9.}
ol @ = nf/{i-n) = indice des vides

u = coefficient de viscosité dynamique

gradz = (0,0,1), l‘axe des z étant placé verticale~-
ment et orienté vers le dessus.

Lféguation (II.9.) s'écyrit également :

ngﬁzwp@g

LA B T aragh {(T1.10.)

avec h dé&fini par l’é&guation (I1.6.).



ITI.1.7. LGOI DRE DARCY

La  vitesse de filtration est  déterminée  par
1‘expérience de Darcy (1856) qui consiste 4 falre passer, &
rravers un &chantillon de milieu poreux de section constante A,
un débit dfeau O. La vitesse est exprimée par :

v o= (II.11.)

Parcy a montré gue le débit Q & travers une formation
poreuse (figure II.6.) essentiellement sableuse, peut sfexprimer
par o

Ah
L

0 = K.A. (II.12.)

et v = K.i

ol K est un coefficient dépendant du milieu poreux
appelé conductivité hydraulique ou coefficient de
perméabilité,

An est la différence des hauteurs plézométrigues en
amont et en aval de 17&chantillon.

1. est la longueur de 17&chantillon.
i=Ah/L est le gradient hydraulique.

Cette loi phénoménologigue, exprimée en termes de

navteurs pilézomédtrigues &) est valide pour un fluide
incompressible (ou de densité constante a composition égale) et
e Flux se déplacant vers les hauteurs plézométrigues

e
dacroissantes.
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Figure II.6. : Ecoulement & travers un échantillon poreux
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I¥.2. ECOULEMENT EN MILIEU POREUX NATUREL -~ NOTION DE
PERMEABILITE

I¥.2.1. GENERALISATION DE LA LOI DE DARCY

En milieu isotrope, le coefficient de perméabilité,
apparaissant dans la loi de Darcy, est un scalaire exprimant, de
fagon globale, l7aisance gu’a le fluide & se déplacer & travers
la tortuosité des vides (Bear and Verruiijt, 1987). I1 va donc
dépendre des propriétés du fluide (densité et wviscosité) et du
milieu poreux (répartition des vides, forme des grains,
tortuosité, surface spécifigue, porosité). Par conséguent, X
peut s’exprimer :

K.p.g (L]
K = —_— (I1.13.)
(T}

ol k est la perméabilité intrinségue du milieu
poreux [L]

De nombreuses relations empirigues ont &té émises liant
K & différentes propriétés physigues du milieu. Il en sera
guestion dans la suite de ce travail.

Dans 1‘expérience de Darcy, les causes réelles du
déplacement de fluide sont le gradient de pression et la gravité;
par conséguent, on peut écrire

k
=" 1 (gradp + p.g.gradz) (I1T.14.)

<

et en tenant compte de 1l¢éguation {II1.6.) :

k.p.g
¥=-

gradh = - K gradh (IYX.15.)

La loi de Darcy se généralise aux trois dinensions de
l7espace, on é&crit

ah
vy o= - Kij . i3 = 1, 2 et 3 (YT, 16,3}
3
of Kij = tenseur des perméabilités du milisu
xﬁ = coordonnée

17



TT.2.2. MILIEU POREUX ANISOTROPE ET TENSEUR DE

B ide bbb ol bbb ASEMD I Al SAEEselal ol A .DR SR e eteld el

PERMEABILITE

i la perméabilité en un point du milieu poreux est
dépendante de la direction, le milieu poreux est anisotrope. Le
cas le plus courant est 1l7anisotropie des formations géologigues
sédimentaires o0 une direction préférentielle d’écoulement est
constatée parallélement au plan de sédimentation. Deg cas
particuliers d’anisotropie énorme sont constatés dans des massifs
rocheux fissurés et karstifiés.

Bn considérant un écoulement paralléle au plan de
stratification d7un milieu poreux composé de plusieurs couches,
1a somme des débits calculés par la loi de Darcy dans chague
couche prise individuellement donne :

Ah

Lo =LKy By — (I1.17.)

ol B.est la section d’écoulement de la iéme
couche.

La perméabilité équivalente, paralléle aux couches,
sfécrit par conséguent
i
Koy = B Y KB, (Ir.18.)

ok B est las section totale = Xﬁi*

De nméme, pour un éccoulement perpendiculalire aux couches,
la perméabilitéd éguivalente vaul:

K e B, : Jis
eq= LBy / (LB;/Ky)

L’anisotropie de X est traitée en toute géndralité
lorsgue les 9 compesantes du tenseur de perméabilité, dé&fini &
Lidcmaation (I1.16.), sont non-nulles.

Le tenseur des perméabilités est un tenseur du second
ordre et Matheron (1967) a prouvé sa symétrie par intégration des
sguations de Navier-Stokes en milieu continu. Macroscopiguement
et intuitivement, dans la mesure ol la perméabilité représente
une grandeur moyenne sur au moins un EVR, cela parait évident.

pDans un milieu poreux anisotrope, le vecteur flux et le
gradient hydrauligue ne sont pas colinéaires, axceptd dans le cas
ol le gradient est paralléle & wune direction principale
d’anisotropie. Lorsgue les directions principales dfanisotroplies
sont choisies comme systdme d’axe, le tenseur de perméabilité se

réduit & une diagonale non nulle ¢ Kij = ¢, ¥ i=j et giﬁ # 0,
L Loy
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I1.2.3. MILIFEU POREUX FISSURE

Pour simuler les é&coulements en milieu poreux fissurg,
trois approches sont couramment pratiguées :

&. ia description détaillée des fractures, prises séparément,
demandant la connaissance des caractéristigues propres de
chacune dentre elles;

b, l7utilisation d7une “version &tendue® de 17EVR, de maniére &
considérer le milieu poreux continu éguivalent au milieu
fissuré &tudié:;

¢. lfutilisation de paramétres assimilés & des fonctions
aléatoires; des moyennes statistiqgues de ces fonctions sont
alors utilisées dans les calculs moyennant 1’hypothése
d‘homogénéité statistigue (fort proche de la définition dfun
EVR) .

Lfétude de l’écoulement dans une fracture (approche a.)

& amené Louls (1968) & écrire de facgon générale

v = K..J,. en régime laminaire

£°Uf
(I1.19.)
v o= K%@Jg en régime turbulent
ol v est la vitesse movenne de 1’é&coulement dans la
fissure

K. est la perméabilité de la fracture pour un
écoulement laminaire

KL est la perméabilité de la fracture pour un
écoulement turbulent

J. est la projection du gradient piézomé-
trigue local dans le plan de la fracture

o est le degré de non linéarité de 1l7é&coulement
{0.5 <« w < 1} (de Marsily, 1988).

Ensuite, Louis (1874) distingue 5 types de régime
dfécoulement {(figure II.7.} en fonction de la rugosité relative
(RK) de la fracture et du nombre de Reynolds (Re}.

$i des ponts de matiére sont constatés dans la fissure,
on peut multiplier la vitesse indiguée & la figure II.7 par un
“coefficient de séparation de la fractureY (de Marsily, 1986).
Pour un réseau de fractures paralléles (figure II.8.), la
perméabilité éguivalente en régime laminaire sfécrit

& b
o= PR *Rf & P &Km {(IT.20.})
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o K, est la perméabilité de la matrice

Figure II.8,

a (m}

b est la distance entre les fractures

e
/. V
Y
.///
il

a ast l7ouverture moyenne de la fissure

Réseau de fractures paralléles dans un milieu
poreux rocheux.
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Epaisseur du milieu

poreux éguivalent

Epaisseur (en métres) d’un milieu poreux continu,
équivalent & une fracture, d’aprés de Marsily,

198s.
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a est traés petit par rapport & b; l’é&guation (IIX.20.) s’&crit
donc @

&

. (¥I.21.)

Par cette dernidre éguation, on arrive & la notion de
perméabilité équivalente (approche b.j. En résultat de leurs
atudes, Maini et Hocking (1977) fournissent un graphigue
permettant de substituer un milieu poreux continu éguivalent au
milieu poreux fracturé (figure II.8.).

De cette manidre, pour des milieux poreux affectés de 2
ou plusieurs familles de fissures, 'les perméablilités &guivalentes
paralléles & chaque famille de fissures sont Géterminéges et on
peut en déduire les directions principales dfanisotroplie comme
ililustré & la figure I11.10. Dans ce type dfapproche, on suppose
cependant que les fissures sont infinies et ont des propriétés

uniformes.

Rappelons néanmoins gue la seule fagon précise de
déterniner K. ou K% d‘une fissure {(approche a.} consiste &
réaliser des tests de pression in situ (sonde de Prandtl et
tests Halliburton).

e de fracture b.de perméabilité Ky p

¥

F
V ﬂ/’&wéﬁ&%&@%ﬁiﬁwﬁgﬁﬁéﬁf
/

AT

\ Famille de
[ fracture a,

s

Figure II.10. : Axes principaux d’anisotropie d’un milieu poreux,
fracturé par deux familles de fissures.
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Dans la troisiéme approche (approche c¢.), l‘effet des
incertitudes quant & la géométrie réelle des fractures est
analysé dans l’estimation de la perméabilité équivalente (Stam et
al., 1990). Les mesures de terrains sont spécifiées avec leurs
moyennes et variances si bien que la moyenne et la variance de la
perméabilité é&quivalente sont calculées (figure II.11.).

De fagon générale, avec un gystéme fracturé dont 1la
géométrie serait totalement gquelconque, la matrice de
perméabilité n’est pas un tenseur et n’est pas symétrique. Sagar
et Runchal (1982) ont montré sous quelles conditions la symétrie
est obtenue.

L’écoulement en milieu poreux fracturé est donc trés
complexe & é&tudier de fagon précise et, si l’on considére des
écoulements en ré&gime transitoire, il faudra en plus tenir compte
d’une porosité double.

Moyenne de K
fm/n}

K1

1 105
¥ ] &
o 0.0t 0.02 (em}
Ecart-type de Pouverture
de ia fracture
Figure II.11. : Exemple montrant la dépendance des perméabilités

moyennes principales par rapport & l’écart-
type des valeurs d’cuverture des fractures,
Cet exemple a été calculé par Sagar et Runchal
(1882) sur un bloc de 5 m X 5 m affecté de 4
systémes de fractures, S$I, §2, §3 et S4.
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T1.2.4. LIMITATIONS ET VALIDITE DE L& LOI DE DARCY

B gdbe Bt e b o e el BB Ry Sl LADIS O ONEGT S SR et e

Au départ, la loi de Darcy a été é&tablie sur base
dfessais réalisés sur des milieux poreux dont la matrice est
sableuse, sablo-silteuse ou mnéme sablo-graveleuse. 11 est
nécessaire dfétudier sa validité pour des milieux poreux
fracturés et pour des milieux poreux argileux. Cette discussion
paraitrait purement théorique et dénuée d‘intérét pratique si les
problémes de stockage de déchets (radicactifs, par exemple} dans
des horizons induréds ou meubles de faible permé@abilité nfavaient
amend ce type de probléme & notre attention. Il apparalit
expérimentalement (Bear & Verruijt, 1987) que la relation entre
1z vitesse de filtration (v) et le gradient hydraulique (i} peut
s’écarter de la relation linéaire exprimée par la loi de Darcy
(Bguation II.12.) pour des (1) trés petits ou trés grands.

Par analogie avec 1l’hydrauligue générale, on caractérise
1¢écoulement &tudié par son nombre de Reynolds (figure XIL.7.} °

vﬁmhep
S (¥1.22.)
e £
ot n, est le diamdtre hydrauligue.

h

Malgré des mnodes de détermination différents du ﬁﬁ,
selon les auteurs D, = diﬁ ou D, = vk/n, il est reconnu généra-

lement que la loi de Darcy est valide si le nombre de Reynolds
est compris entre 1 et 10 (Bear & Verruijt, 1987}, ce gul
feouvre® la plupart des problémes traités.

Des pombres de Reyvnolds supérieurs peuvent é&tre
rencontrés dans des milieux calcaires fracturés et karstifiés ou
& proximité immédiate de pompages ou réinjections & forts débits.
Tes turbulences et les vitesses é&levées, font en sorte gu’une
augmentation supplémentaire du gradient provogue une augnentation
de vitesse inférieure & ce que préconiserait la loi de Darcy
{(figure 11.12, a).

A l7autre extréme, des nombres de Reynolds inférieurs a
1 sont trouvés dans des milieux trés argileux ol un gradient
supérieur & celui préconisé par la loi de Darcy est nécessaire
pour provoguer un &coulenent. pans ce dernier cas, la loi
généralement considérée est celle de la figure I1X.12.b due
initialement & Jacguin (1965) et reprise par de nombreux auteurs
(de Marsily, 1986, ...) bien gue difficilement confirmée par les
expériences (figure II1.13.)}.
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B}
Figure II.12 : Déviations par rapport & la loi de Darcy pour les
grands et petils gradients hydrauliques.

\s
109 mye

L &
Echantilions
diffbrents:
]
[+]
I
L]
i i i
G 0 20 3Q 4Q Eid]

Figure II.13 : Vitesse de filtration en fonction du gradient
hydraulique, a travers 4 échantillons d’argile &
dominante kaolinite-illite, montrant la difficulté
d’ établir une loi avec précision, vu les
imprécisions des mesures, les vitesses faibles et
les temps d’expérience énormes. D’aprés Wagner &
Egloffstein (19%0).
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Ce comportement est di aux différentes interactions gue
subit 1‘eau dans les milieux argileux : polarités é&lectriques,
potentiel de courant dfeau, comportement non~Newtonien de lieau
dans les espaces capillaires, fluxz inverse d’électro-osmose, ...
pPour autant gu‘une loi puisse étre déterminée, il est &vident gue
leg valeurs de iG’ iig iz (fFigure 1I.12.) dépendent de la nature

exacte des argiles en présence. A partir de 1§, de nombreuy
auteurs ont proposé des lois empiriques satisfaisantes pour les
milieux argileux quiils é&tudient, ol la perméabilité devient
en guelgue sorte dépendante du gradient hydrauligue.

I1.2.5. EQUATION DE L‘ECOULEMENT EN MILIEU POREUX
EN REGIME PERMANENT

En régime permanent, 17é&guation (II.8.) exprimant la
conservation de la masse du fluide s’écrit

div (p.v) + p.g = 0 (I7.23.)
Si on remplace v par sa valeur dans l17&guation (II.14.)

de la loi de Darcy et en considérant le fluide incompressible
(p = cste), on obtient :

div |K (grad p)| ~ £.9.4 = (1T.24)
8 ap
o ax; Ry owy| T PIET 0
1 b
3 8h
ou encore g Kij §§g - g = 0

(en notations indicielles)

IT.2.6. TRANSMISSIVITE ET HYPOTHESE DE DUPUILT

£n toute généralité, les é&coulements en milleu poreux
gsont tri-dimensionels.

Nappes captives

Dans bien des cas de nappes captives, si la couche
aquifére posséde une épaisseur e (x,y) (figure II.i4.), le flux
Q(x,v) en un point de coordonnées (x,y} est considéré comme
dirigé parallélement aux épontes en ce point et ces épontes sont
considérées imperméables. On trouve alors :
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e(x,y)
Qx,y) = j Yy, y dz (11.25.)
0

ol v est la vitesse de filtration de Darcy dans le
plan d&fini par les axes x et v.

Figure IX.14. : Ecoulement paralléle auyxy épontes en nappe captive

27



Les deux composantes de ce flux peuvent s’é&crire :

e(x,y)
{(x = Ki{x Z gn dz
0, (%) = (%,Y,2) « o -
0 (11.26)
e(x,y)
o (x,y) = K(x,v,2z). 2B .4z
v 'Y - ( fylf )* ay ©
O
on définit la transmissivité comme sult :
e(x,y)
T o {x,y} = { Ki{x,v,z} . dz (X3.27.}
]
Les &guations (26) s’écrivent alors :
e dh
QX{XIY} - i(}‘sy}* 3w
(I1.28.)
gn
Qy‘fxiy‘} - T{Xiy}* 3};

gi le milieu est isotrope et homogéne sur 1Yépalisseur
e{¥,y}), on a :
T(x,y) = K{x,y).e(%,Y) (IT.23.)

ou en tout point, T=K.e.

Nappes libres

Les nappes libres sont surmontées dfuneg frange
capillaire située au dessus de la surface libre (figure II.15.).
Le plus souvent, la hauteur de la frange capillaire est
négligeable (bien qgue dépendante de la lithologie, de la texture
et de la structure de la formation aquifére) par rapport 2
lfépaisseur saturée de la couche aquifére. on considére la
surface libre confondue avec la surface appelée "water table”
située au-dessus de la frange capillaire et elles peuvent é&tre
caractérisées par une pression nulle (voir aussi chapitre IV}.

Dans les problémes hydrogéologiques, la position de
cette surface libre constitue bien souvent ce gue l7on cherche.
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degré de saturation réei

Plézométre degré de saturation supposé
Yo o — oy gy T SEST S 50
% %&%gngw3@%&;&%&?@%&&@&@¢@;
- % 4 -
- “ . % « e
E%. * ¢ .
el /wawr table
‘ o e e o e 33 X5 )
pression capillaing| (<o R U I N .

: } Frange capillaive

- -
- -

. 0.5 ‘
i T g ~‘\\\§\W. "
e D — o ~ ™Csurface libre

. Ce = pression hydrostatique

Figure IXI.15. : Nappe libre, frange capillaire et degré de
saturation (d’aprés Bear, 1987).

Pour contourner ce probléme, pouvoir utiliser la notion
de transmissivité et réduire 1’é&coulement 3D & un probléme
bidimensionnel [h{=x,v,z,t) = h{(x,v,&)1, il faut utiliser
1’hypothése de Dupuit (1863) : lorsque la pente de la surface
libre de l’aguifére étudié est trés faible (1/1000 ou 1/10000),
on la considére horizontale et le flux est également considéré
strictement horizontal. Remarqguons gue cette hypothése est
équivalente & 1l‘hypothése d’une "“répartition hydrostatigue® des
pressions :

3p
5 = " P9 (X1.30.)

IX.2.7. MESURES DE LA PERMEABILITE

Détermination in situ

La détermination in situ de la perméabilité se fait le
plus souvent par des essals de pompage, ¢ injection, de pressions
ou de tragage dont les résultats sont interprétés en utilisant
des solutions analytiques ou empiriques (et plus récemment des
solutions numérigues) pouvant simuler, de fagon acceptable, le
cas é&tudié.
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De nombreux traités d’hydrogéologie (de Marsily, 1986,
castany, 1963 et 1967, Monjoie, 1981, etc.) reprennent de fagon
compléte la plupart des cas rencontrés : nappes libres ou
captives, en mnilieu poreux et/ou fracturé et Fissuré, en node
permanent ou transitoire, nappes radiales infinies avec ou sans
infiltration par les épontes.

Les différentes méthodes d’interprétation supposent un

certain nombre dJd7hypothéses. L7écart entre le comportement
théorique et celui observé permet de mettre en évidence certaines
caractéristigues de ifaguifére telles 1ihétérogéndité,

l7anisotropie et l7apparition de pertes de charge.

Il nf‘entre pas dans le cadre de ce travail de rappeler
ces différentes méthodes.

Détermination sur échantillons

Les perméamd&tres utilisés sont des dispositifs
similaires & celui de Darcy. Si la perméabilité est grande, la
différence de hauteur d’eau entre l7amont et l7aval est maintenue
constante (perméamétre & niveau constant) et la mesure du débit
est effectuée en aval de lféchantillon testé. pans les autres
cas, un perméamétre & niveau variable est utilisé et la mesure du
volume de Ffluide infiltré est effectuée par repérage du niveau
d’eau amont sur un tube gradué (piézométre & niveau variable) .

T.es mesures réalisées & liailde de ces perméam&lres sont,
en pratigue, souvent mises en doute, de par le remaniement
fréguent des échantillons testés et d’autre part, méme si les
dchantillons peuvent étre considérés comme non-remaniés , elles
ne sont gue rarement représentatives des valeurs movennes de K
sur 1/E.V.R. utilisé dans les mod2les (figure IL.16.}.

En “reservoir engineering®, lfutilisation de gaz secs
{air, He, ﬁz) comme fluide pour la mesure de la perméabilité est

courante afin de minimiser les réactions fluide-matrice. A basse
pression, ces essals fournissent des valeurs trop grandes de K
car 1l7échantillon testé contient de 1l7air avant l/essal. La
correction dfévacuation dair de Klinkenberg (1941) permet alors
de se ramener & des perméabilités équivalentes, relatives a des
liguides. Cette correction est & appliquer avec précautions
selon la nature chimigue du fluide par rapport & celle de la
formation poreuse (argiles sensibles par exemple).

Pour les formations silteuses et argileuses trés peu
perméables, la perméabilité est mesurée par des essals de
consolidation (oedomé&tres ou triaxiaux). La perméabilité est
obtenue & différents paliers de contrainte effective, ce gui
revient & dire gufune relation de type K=f(e) est obtenue {(cfr.
Irny. Laes valeurs obtenues de la sorte sont netltement
inférieures & celles obtenues par des permdamétres pour les 3

raisons sulvantes :

. la perméabilité des terrains argileux décroit
sensiblement avec la diminution de 1l¢indice des vides
(et donc avec lfaugmentation de la contrainte
effective);
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. lfeau utilisée dans les permdaméires n'est pas en
équilibre chimigue complet aves iféchantillion
argileux, ce qui peut créer des interactions ioniques
importantes influencgant 1‘&coulement. Dans un essal
de consolidation, il v a juste ewpulsion partielle de
ifeau occupant les pores et pas passage d’eau dans
tout lféchantillon;

les zones proches des parcis de 17é&chantillon sont
souvent perturbées, pouvant produire des écoulements
plus importants si aucune précaution particuliére
n‘est prise dans les perméamdtres. En consclidation,
au contraire, les contraintes latérales tendent &
réduire les perméabilités dans ces zonesg perturbées.

C’est essentiellement ces 3 raisons gui expliguent que
les perméabilités des sédiments argileux du sous-sol de Shanghai
(figure II.16.) différent dfun facteur 10 et parfois 100 selon
gue les mesures ont été réalisées au perméamétre ou &
lfoedonétre.

Les valeurs cbtenues par consolidation sont plus fiables

si les niveaux de contrainte, appliqués lors des essais
correspondent aux contraintes réelles régnant a la profondeur de
prélévement. autrement dit, la perméabilité doit étre mesurée

sur lféchantillon dans les mémes conditions d‘indice des vides
(de porosité) et de contraintes effectives que celles cui
existaient dans sa position in situ (Domenico et Mifflin, 1965).

I7.2.8. APPROCHE STATISTIQUE DE LA PERMEABILITE

Au paragraphe II.1.1., il a @&té exposé comment la
porosité ponctuelle dfun milieu poreux pouvait étre considérée en
tant gue fonction aléatoire. La perméabilité introduite selon la
loi de Darcy nfest pas une grandeur ponctuelle, et 17 écoulement
est régi en tout point du milieu poreux par les équations de
Mavier-Stokes (cfr. II.1.6.}. cfest 17intégration spatiale de
ces éguations sur le milieu poreux (de géométrie trés complexe)
gui aboutit & la loi de Darcy (Matheron, 1967). On peut donc
lier une perméabilité globale d‘un volume de milieu poreux & la
géométrie rencontrée dans ce volume. Cette caractérisation de la
géométrie peut se faire de fagon stochastique & partiy de
fonctions aléatoires dfautant plus nombreuses gue la géométrie
ast complexe.

En pratigue cependant, on constate gue la variance de la
variabilité spatiale de K est trés &levée et gue 1‘hypothése de
stationnarité (au sens statistique du terme, cfr chapitre V.)
n’est pas applicable (Delhomme, 1976). Dfautres hypothéses moins
restrictives (hypothése intrinségue, cfr. chapitre V) peuvent
néanmoins é&tre utilisées permettant notamment le krigeage des
valeurs de perméabilité (cfr. V). Hoeksema et Kitadinis (1985},
dans un travail général de caractérisation de la perméabilité et
de la transmissivité au sens statistigue du terme, sont arrivés
& 1la conclusion gqu’elles étaient le plus souvent caractérisées
par une distribution log normale.
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IZ.3. STOCKAGE EN MILIEU POREUX -~ NOTION D/ EMMAGASINEMENT
IX.3.1. INTRODUCTION

Lféguation de continuité (I¥.8.) ou de conservation de
la masse de Ffluide dans un milieu saturé (cfr. IT.1.5.) sfécrit
comme suit

8
div (p.v) + p.g = = Fr {p.n}) {(X1.31.)

Le deuxiéme membre de cette éguation fait intervenir la
variation temporelle de la masse de fluide stockée par unité de
volume de milieu poreux. Il sfagit donc de caractériser la
capacité de l7aquifére (milieu poreux) & stocker ou libérer un
volume de fluide en fonction des pressions régnant dans la

formation.

Dés & présent, 11 convient de remarguer les faits
suivants :

- gi la pression interstitielle est nulle (ou atmosphérigue), on
n‘est pas en milieu poreux saturé mais & 1/ interface entre le
milieu non-saturé et le milieu saturgd : la surface libre. La
capacité d’emmagasinement de l17aquifére libre dépendra
principalement de la porosité efficace du milieu poreux {(cfr.
IT.3.7.);

- g¢ 11 existe une pression Iinterstitiells non nulle, cette
capacité dépendra principalement des compressibilités du milieu
poreux et du fluide (cfr. I1.3.6.}.

Avant de définir les coefficients <¢’emmagasinement des

nappes aquiféres, 11 nous fault donc rappeler bridévement la notion
de contrainte effective.

T¥.3.2. PRINCIPE DES CONTRAINTES EBFFECTIVES

o

De nombreux auteurs ont contribué & l/élaboration et &
la discussion de ce principe; citons notamment Terzaghi (1943},
Skempton (1954, 1960), Bishop (1958, 1963), Geertsma (1957) et
Verrulit (1980, 1984).

Considérons une section plane dans un nilieu poreux
saturé et une force normale & cette section. La répartition des
contraintes obtenues dans les parties solides et liguides du
milieu poreux peut s’exprimer explicitement comme suit :

Force normale E(forces "grain a grain") Z(forces fluide~fluide)

Surface totale Surface totale * Surface totale

(de la section}) (11.32.)
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Exprimons les proportions de la surface totale de la
section qui sont relatives aux contacts ¥“grain & grain" et aux
contacts “Ffluide~fluide® :

- contact solide (ou grain & grain) @ N.8
- gontact fluide {(ou fluide~fluide) : (1-N.8§)

nonbre de contacts grain & grain / Surface totale

o

surface moyenne des contacts grain & grain.

aveac N
s

I

On obtlent alors :

L{forces grain & grain)

SurFsce torale = (proportion de contact solide) x

{contrainte moyenne aux contacts
grain & grain) {I1.33.)

at

Y(forces fluide-fluide)

surface totale

{(proportion de contact fluide) x

(contrainte moyenne dans le fluide)
(I1.34.)

Lféqguation (IX.32.) peut alors s’écrire (figure II.17) :

F
o = N.S («qﬁm + p) + (1-N.S).p (I1.35.)
avec ¥ = force moyenne appliquée aux contacts grain & grain en

excluant toute composante due & la pression de flulde
o = contrainte totale.

Liéguation {(I11.35.) se rané&ne & :

i

o =N.F_+p (I1.36.)

at o o= g +op (11.37.}
ol @fz&wgm est définie comme la contrainte effective.

Telle qu’exprimée par les équations (II1.36.) et
(¥1.37.), la contrainte effective ¢’ est inutilisable en pratigue
car elle nécessiterait la connaissance de N et de ?m .  Bfautre

o

part, il faut signaler qu’en établissant les éguations (II.35.) &
11.37.), les deux hypothéses suivantes ont &té implicitement
prises en compte (Bishop and Blight, 1863) :

- lfincompressibilité des grains du sol

- la contrainte de consolidation (gui contréle liaire de
contact) est indépendante de p.
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Figure ¥YI,17. : Volume élémentaire, coupe Ai~B et répartition des
forces et de la pression dans un milieu poreux

Les géotechniciens (Terzaghi, 1943) attribuent & ¢7 une
valeur telle gue la variation des déformations volumigues dfun
milieu poreux puisse &tre exprimée par

@av = . a0’ {(X1.38)

avec ¢ = coefficient de compressibilité wvolumétrigue du
milieu poreux par diminution de porosité.

I1 sfagit d'un postulat, gui permet dfattribuer &
l7effet de la seule contrainte effective, l7ensemble des
déformations mesurées. Cette convention suppose gue le
comportenent géomécanigue du milleu poreux puisse &tre représenté
de facon acceptable par le coefficient o dont la valeur dépend
des contraintes effectives : «f{o’).

Dfantre part, on salilt gu'en réalité, les déformations
volumigues mesurées ne sont pas seulement dues & la diminution de

porosité mais également & la compressibilité des grains solides
{@g} et & la compressibilité du fluide saturant (8) :

ﬁsv = o{do -~ dp} + 6Svdp + 8.dp (X1.39}

En combinant les &quations (I1.38.) ot IX.3%8.), on
trouve lexpression conventionnelle de la contrainte effective

B 8
o o }

do? = dg - &@{1 - {X1.40.)
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Cela suppose gue le comportement géomé&canigue des grains
solides et du fluide puissent étre décrits de fagon acceptable
par les coefficients de compressibilité ﬁﬁ et B.

Si on prend 1l’hypothése supplémentaire d'un milieu
poreux saturé et drainé (cas le plus courant dans la nature), la
variation de contrainte totale est nulle : do = 0.

L7éguation (II.40.) s’écrit :

8 8
dod = - dp&{i - - p } (IT.431.}

Dans la plupart des cas traités, la compressibilité du
fluide et des grains solides sont négligées par rapport & la
compressibilité du milieu poreux et 1l/éguation (IX.41.) se raméne

-

& une expression semblable & (FI.37.) =

do? = - dp
at ¢ = gf 4+ p (I1.42.)
Remarque : Dans ses travaux, Biot (1941, 1956) considére gque le
8
rapport §$ n‘est pas négligeable. Les essais gu’il préconise
pour déterminer les paramétres dans ses théories
&lasto-plastiques at &lastigues sont malheureusenment
non-conventionnels (Kingsburry, 1%84). considérant le probléne

1D, ils peuvent cependant se ramener (Dassargues, 1889} & des
essais oedométrigques d’une part et & un essai déterminant la

compressibilité du solide sans pore (grains) d‘autre part. En
négligeant la compressibilité de l7eau, il considére :
B
g o= gl b (1 e "&“‘“}&p (EIM&E,,}
Bg o
Le facteur |1 -—= } est souvent appelé “coefficlent

de Biot® (Fatt, 1959).

IT.3.3. CORFFICIENT DFEMMAGASINEMENT SPECIFIQUE EN
HAPPE CAPTIVE

I1 nous faut développer le deuxié&me membre de 1‘éqguation
(I7.31.) gui représente la variation de masse de fluide stockée
dans un milieu poreux saturé :

8{n.p} ap 8n
Wmma%@g}agﬁgm (I1.44.}

Lf&éguation d’état du fluide s'écrit p = p (p,c.T). En
prenant comme hypothése des conditions isothermes et une
composition chimigue homogéne du fluide, on se raméne & p=p(p) et
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ap 8p ap

m»‘a‘%{" = ﬂm*&ﬁm a-"-é"-;gm (ZEKWQ;")&}

En définissant B, coefficlent de compressibilité du
fluide tel gue
' 1 ap

8 = 5 . 55 & ¢ et T constantes,

on peut écrive :
8p 3p

n I = N.0.08 é”:‘t"‘ (11.48.)

En exprimant la variation de la porosité en fonction du
temps (cfr. Annexe 1, éguation a.6.) et en reprenant les ménes

hypothéses gqu’au paragraphe II1.3.2., le deuxié&me terme du
deuxiéme membre de l/équation (II.44.) s’écrit
an ap
[& w"é“:E“ = g5 . o . {il-n) 5‘{‘ {(IL.47.)

Remarqguons une fois de plus gu’il nous a é&té nécessaire
d’introduire des hypothéses sur le comportement géomécanigue du
milieu poreux par lfutilisation du coefficient «o. Le chapitre
III traitera en détails des différents aspects de ce couplage
écoulement~ tassement.

En additionnant les deux termes repris aux équations
{IT.46.) et (IT.47.), la variation temporelle de la masse de
fluide stockée dans le milieu poreux saturé s’écrit par

d(n.p) ap

—zp = P (n.B o« . (1-n)) o

5t (IT.48.)

Lféguation (II1.31.), exprimant la conservation de la
masse du fluide en milieu poreux saturé, devient :
3p
- gdiv {(p.v}) ~ p.g = {nwﬁ+a*(lmn)}w~ (¥1.49.)
at

La vitesse v intervenant dans 1‘éguation (II.49.) est
une vitesse absolue de filtration du fluide {(au sens de la loi de
Darcy) gui, Jusqgu’ici, supposait que la matrice solide &tait
immobile. Exprimons cette wvitesse en fonction de la vitesse
relative mnmicroscopigue du fluide et de la vitesse absolue
microscopigue du solide (éguation a.1l. de 1fAnnexe 2) :

K2 s {Vf«r + ?g,a} {(I1.50.)
ou Ve = vitesse relative microscopigue du fluide
Ve g = vitesse absolue microscopigue du solide



Par conséguent, l‘équation (II1.49.) peut sfécrire :
op
- div épwn&vf.r} R e ﬁa{maﬁ + o (1mn}}5% + div (p”nﬁvg &}
(II.51.)

En exprimant 1‘éguation de conservation de la masse de
solide (Annexe 2), en supposant qgue le fluide est homogéne et que
1E.V.R. peut &tre caractérisé par une seule valeur de porosité,
ie dernier terme de 1’&guation (II.51.) peut s’écrire :

p.n an

div {pﬁnavgva) = ?Ezﬁy “3E {(11.52.}
L’&quation (Ir.51.) devient :

ap
=div {pwnﬁvflr] - p.g = p.larn. g8} 3T {IX.53.)

En l’é&crivant par rapport aux hauteurs piézométrigues,

on obtient :
~div [p.n.¥ - gl = 92 g. % + n.B8 oh {I1.54.)
NV o€ .g. . 5T .54,

Pour guantifier 1/emmagasinement de fluide dans le
milieu poreuvy pour une variation unitaire de hauteur
piézométrique, é&crivons ce que devient l7éguation (IX.54.}) en
conditions non-drainées, pour lesquelles la vitesse relative
microscopique du fluide par rapport au solide (Vf - } sfannule.

On obtient

8h
I=-q=p.g (¢+n.8) 5% (11.55.)
aves T o= =g = volume d’eau ajouté par unité de temps et par

unité de volume de milieu poreux (g est positif
pour un débit sortant, cfr. II.1.5.}.

8h [L]
Pouyr 3 1 FfT;
d’emmagasinement spécifique en milieu poreux saturé (nappes
captives) :

on  obtient lfexpression du coefficient

S, = p-g-(a + n.g) (™ (11.56.)

De nombreux auvteurs (Cooper, 1966, De Wiest, 1966,
Narasimhan & Kanehiro, 1980) ont discuté le fait de savoir si le
coefficient d’emmagasinement spécifique en nappe captive était

exprimé par sa forme sous~jacente & 1/éguation (I1.49.), &
savolyr :

Sg = pwgw{aﬁ(zmm} + nwﬁ} {F1.57.)
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ou par lféguation (IX.56.). Il apparait in fine, et comme
démontré ci-dessus {Bredehoeft & Coocley, 1983, Bear &
Corapcioglu, 1981) que ces expressions sont éguivalentes, avec la
méme définition du coefficient «, si ce n’est gue l’expression
(I1.57.) utilisée par De Wiest (1966) suppose gue le volume
élémentaire considéré ne se déforme pas.

Rappelons gue les hypothéses suivantes se sont avérédes
nécessaires

- gontrainte totale constante

-~ comportement géomécanigue du milieu poreux représenté
par o, coefficient de compressibilité volumétrique du
milieu poreux par diminution de porosité.

De nombreux auteurs limitent la signification de ce
coefficient au cas ol les déformations et les
contraintes sont uniguement verticales (Jacob, 1940)

-~ les déformations peuvent étre considérées comme
petites. Si ce n'est pas le cas, dans le cas de
grandes déformations, on doit remplacer les dérivées
partielles par rapport au temps en dérivées totales

{approche Lagrangienne). Cette approche a &té suivie
par Gambolati (1968) pour le cas de 1l7&coulement et du
tassement unidimensionnel wvertical. Elle peut

s’avérer nécessaire dans les études de subsidences et
tassements trés importants, dus & la présence de
formations trés compressibles.

Il apparalit gue la valeur de SS dépend de la valeur de «

{(>>n.8), de o‘ et de la contrainte effective de préconsolidation

{gypr@c }. Cette dépendance va fournir un des termes du couplage

&coulement-tassement (cfyr. chapitre III).

IT.3.4. EQUATION GENERALY DE LIECOULEMENT EN NAPPE
CAPTIVE

En introduisant la définition du coefficient
d’emmagasinement spécifigue en milieu saturé (IX.56.) dans
l7éguation (11.54.), on obtient :

. i 8h
~3iv {pgmavf:r) - P = pwsﬁﬁﬁﬂ? {Xr.58.)

Considérons désormails comme vitesse de Darcy la vitesse
de filtration ({globale dans 1'2.V.R.) relative par rapport au
solide, c’est-3-dire :

(I1.59.)
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pés lors, si le fluide est supposé homogéne dans

1fespace nalgré {p = p{p))§ on écrit (11.58.) comme suit o

ah

= (I1.60.)

w@iV Vo g o= SS$

En y introduisant la valeur de v exprimée par les
Zguations {(¥1.14.), (17.15) et (11.16.), on trouve les
expressions suivantes de 1‘/éguation générale de 1‘&coulement en
nappe captive

diV«§~(gradp + p.g gradz) -~ g = Ss“%%’ {IT.61.}
. » 8h

div (K.gradh) - g = SS - T (11.62.)
3 ah - ah

Wi(xij “'"ESZ"j] "9y T S - EE (11.63.)

I1.3.5. COEFFICIENT D’/EMMAGASINEMENT EN NAPPE CAPTIVE
ET EN NAPPE LIBRE

e coefficient dfemmagasinement sgpécifigue dune nappe
captive a &té défini par l’équation (II.56.). Cette grandeur est
relative au volume unitaire du milieu poreux. Movennant une
intégration sur 1’épaisseur de l’aquifére (cfr. II.2.6.),
on peut la ramener & la surface unitaire de l7aguifére. on
obtient la définition du coefficient d’emmagasinement d’une nappe
captive :

g = s, - dz (¥1.64.)
21

ol z1, z2 sont les cotes de la base et du sommet de l‘aquifére

S est le volume de fluide 1libé&ré ou stocké par unité de
surface de l‘aguifére et pour wune variation
unitaire de la hauteur piézométrigue (figure
IT.18.) .

Par définition, dans le cas d’une nappe libre (cfr.
T1.2.6. et figure II1.15.), au-dessus de la zone saturée se trouve
une zone de milisu poreux non saturé (avec ou sans Irange
capillaire). Les variations de hauteur piézométrigue induisent
un mouvement de la surface libre de la nappe, ce gul va augmenter
ou diminuer la guantité de fluide emmagasiné par saturation ou
drainage du milieu poresux.
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Par conséguent, 1l’emnmagasinement de fluide dans Ile
milieu poreux, pour une variation unitaire de hauteur
piézométrigue, wva dépendre essentiellement de la porosité
efficace.

¥n effet, comme défini précédemment {(cfr. IX1.1.3.), la
valeur de la porosité efficace va déterminer Jla guantité de
fluide libéré par drainage gravitaire ou inversément, stocké& par
remplissage des pores (figure TII.18.). Donc, malgré une
définition similaire, 1’enmagasinement des nappes captives et
libres correspond pour une large part & des processus trés
différents : le drainage en nappe libre et l’expulsion en nappe
captive, pour un abaissement des hauteurs piézométrigues (Ffigure
I1.18.).

NAPPE LIBRE NAPPE CAPTIVE
4 initial L
£y o nmi_
E N sy 05
666060, 5
6&6‘0;6 4 g °
= =
DRAINAGE EXPULSION
e g
Figure IX.18. : Volume &’ eau libérée en nappe libre et en nappe

captive (d’ aprés Castany, 1967).
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Pour étre complet, 11 faut ajouter gu’d tout mouvement
de la surface libre correspond des changemants de pression dans
lraguifére. Ces changements de pressions, tout conme en
conditions de nappe captive (excepté que la contrainte totale
nf‘est pas consgtante)} , provoguent  une libération ou un
enmacgasinement de fluide de par la compressibilité du milieu
POTSUR.

La définition du coefficient d/emmagasinement en nappe
libre est donc la sulvante :

o]
g = n, + j21 Sgﬂdz {11.65.}

od Sﬁes% le coefficient d’emmagasinement spécifique du
milieu poreux saturé.

Le plus souvent, ce deuxiéme terme est négligé par
rapport & ng - Ce faisant, on néglige la compressibilité de

lfeau, des grains solides et du milieu poreux dans son ensemble.
Les valeurs courantes de ng dans les terrains aquiféres (reprises

au tableau II.1., I1I.1.2.} sont comprises entre 0.03 et 0.35
alors gue les valeurs du coefficient d'emmagasinement spécifigue

des nappes captives sont trés rarement supérieurs & 1.10 -4 (m” 3”),,

T1 faudrait donc des aqguiféres libres dont la hauteur saturée
serait considérable pour gque le deuxiéme terme de 17éguation
{IT.65.) soit pris en compte.

I1T1.3.6.EQUATION GENERALE DE L/ECOULEMENT EN NAPPE LIBRE

Vu la définition du coefficient d’emmagasinement, et en
vue d’écrire lféguation de 1’écoulement en milieu poreux pour des
nappes libres, il est nécessaire de considérer 17intégration sur
la hauteur saturée de l7aquifére (cfr. II.2.6.) et donc que les

termes é%? soient nuls. En fait, on ne néglige pas totalement

toutes les composantes verticales de 1/é&coulement puisqu’au
niveau de la surface libre, on consid@re le drainage vertical ou
Lfaccrétion verticale du fluide dans les pores du milieu.

L. éguation des é&coulements en milieu poreux, dans le cas
d‘une nappe libre, peut s’écrire (de Marsily, 1986) :

h

ﬁivé{g Kﬁda}@gradhﬁwq = ng.
Z1

(I1.66.)

@) @
S
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IT.3.7. MESURES DU COEFFICIENT D/EMMAGASINEMENT

o e i i S D ] SO D RS S0 TS I G T O D IO U g S

Comme pour la perméabilité, la détermination in situ du
coefficient d’emmagasinement se fait le plus souvent par
17interprétation d’essais de pompages par des solutions

analytigues. Des mesures du rabattement, en dfautres points
gu’au puits de pompage, sont indispensables pour la détermination
précise du coefficient d’emmagasinement. Les méthodes

analytigues utilisées pour 1’interprétation des essals et pour le
calcul du coefficient d’emmagasinement sont celles de Theis
{193%) et Jacob (1952).

Pour tenir compte de 1l7infiltration en provenance des
épontes, les méthodes de Hantush (1966), de Boulton (1875), de

Neuman et Witherspoon (1972) sont é&galement proposées. Ces
méthodes sont reprises dans les traités d’hydrogéoclogie (De
Marsily, 1986, Castany, 1963 et 1967, Monjoie, 1981, ...}. Un

résumé du principe et du mode d’application de ces méthodes ast
exposé dans le cadre de 1’é&tude hydrogéologigue du sous-sol de
Shanghai (Dassargues, 1989).

Dans le cas des nappes libres, le coefficient
d’emmagasinement est approximé par la porosité efficace du milieu
poreux. Comme signalé précédemment (cfr. I1.1.2.), celle~-ci peut
8tre mesurée in situ par différents types de mesures
diagraphigues.

Pour les nappes libres, le coefficient 4’ emmagasinement
est déterminéd & partir des mesures de porosité efficace sur
gchantillons {cfr. TL.1.2.)}.

Pour ies Nappes captives, le coefficient
d4’emmagasinement spécifigque est déterminé par des essals de
consolidation drainés. Sans entrer dans les détails du couplage

écoulement-tassement &voqué précédemment (cfr. IT.1.3.) et décrit
en détail au chapitre III, il faut signaler gque la valeur de S,

est trouvée par la détermination de «. En pratigue, le plus
souvent, il s’agit d‘essais oedométrigues ol on travalille avec
ies hypothéses sulvantes :

- contrainte totale constante (essal drainé)

-~ déformations latérales empéchées et négligées

-~ &tat uniaxial de contraintes et de déformations.

De plus, les compressibilités du fluide et des grains
solides sont supposées négligeables par rapport & «. Pay
conséguent, 17é&guation (II.56.) se réduit & :

S$ = g.g.o (51.67.)
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D’une fagon générale, on remargue gue les valeurs
obtenues & partir d’essais de pompages sont supérieures a celles
obtenues sur échantillons par des essais de consolidation

(Domenico & Mifflin, 1963).

Dans le cas de sé&diments meubles, ce type de comparaison
est néanmoins difficilement réalisable dans la pratique, car la
prise dféchantillons non-remaniés dans des couches
sablo~silteuses aguiféres est trés malaisé et, d’autre part, la
mesure précise de hauteurs piézométriques dans les couches
argileuses lors dfessais de pompage est é&galement trég difficile.

I7.3.8. APPROCHE STATISTIQUE DU COEFFICIENT
D’ EMMAGASINEMENT

Le coefficient d‘emmagasinement peut également étre
considéré comme une variable aléatoire du milieu poreux étudié.
En pratigue cependant, beaucoup moins de données et
d’informations relatives au coefficient d‘emmagasinement sont
disponibles. L’étude de Hoeksema et Kitadinis (1985) a montré
gue, tout comme pour les perméabilités et transmnissivités, la
distribution des coefficients 4’ enmagasinement serait
log~normale. De plus, elle montrerait, dans la plupart des cas,
un pur effet de pépite (variogramme horizontal & la valeur de
i'effet de pépite). Le coefficient d‘emmagasinement pourrait
donc étre assimilé & une variable purement aléatoire sans aucune
structure spatiale (Dagan, 1988).
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I%¥,4. METHODES WUMERIQUES UTILISEES DANS LES MODELES
HYDROGEOCLOGIQUES D’ ECOULEMENT

IT.4.1. INTRODUCTION

Les éguations différentielles aux dérivées partielles,
décrivant 1l’écoulement de fluide en milieu poreux, sont
établies. Pour vésoudre ces éguations, appliguées & des cas
concrets, il est presque toujours nécessaire de recourir 3 des
méthodes numérigues plutét gue dfutiliser des solutions
analytigues. Les principales raisons de cet usage sont (de
Marsily, 1986, Bear & Verruijt, 1989) :

. les conditions aux frontiéres peuvent &tre variables
dans le temps, inégales, de géométrie complexe et
irréguliére, alors que pour les solutions
analyvtigues le milieu doit &tre considéré comme infini
ou semi~infini, la "méthode des images¥ ne pouvant
étre utilisée de fagon intensive sur des cas concrets;

. les paramé@tres intervenant dans 1‘éguation peuvent

étre sources de non linéarités, les sclutions
analytigues ne permettant généralement pas den tenir
compte;

les propriétés des différentes formations formant le
milieu poreux peuvent varier fortement dans 1‘espace,
une hétérogénéité trés marguée peut étre constatée et
étre prise en compte, alors gue les solutions
analytigues supposent le milieu homogéne et de
géométrie trés simple;

.les sollicitations externes du systéme (infiltrations,
puits, sources, venues dieau, ...} doivent pouvoir
étre yeprésentées le plus exactement possible et
éventuellement par d’autres moyvens gue des points, des
lignes ol une intégrale sur un intervalle;

parfols, des solutions analytigues peuvent étre
trouvées mais leurs expressions sont trés complexes
et leur programmation demande alors beaucoup plus
¢‘efforts numérigues et de tenmps ingénieur et CPU.

Devant un probléme concret & résoudre, l7utilisateur se
trouve donc devant les choix sulvants

- guelle méthode numérigue utiliser afin de décrire le plus
précisément possible (en rapport avec le degré de précision
demandé) et & moindre colt, le systéme découlement dans le
réservoir souterrain & étudier 7

- une fols la méthode choisie sur base de ces caractéristigues
sfadaptant de facon adéguate au probléme & traiter, se pose un
deuxiéme choix concernant le code & utiliser. Idéalement,
ce dernier choix devrait étre réalisé en toute rigueur, selon

la précision des résultats & obtenir plutdt gu’en fonction
des disponibilités locales.
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La présentation et la description détaillée des
différentes méthodes numérigues utilisées n’est pas l7objet de ce
travail. Un résumé succint de chague mnéthode est repris
cli-aprés.

Le tableau Ir.z. reprend schématiguement des
appréciations généralement admises par les utilisateurs dans les
domaines de l‘hydrogéologie et du ‘“reservoir engineering®,
concernant les différents aspects dfutilisation des méthodes
numérigues le plus souvent mises en oeuvre. Il ne s'agit la
nullement dfun tableau de référence. Bien gue forcément trés
subjectif, il refléte néanmoins l’opinion des utilisateurs de ces
méthodes.

Méthode Accessibilité] Puissance, Facilité Elégance
numérigue de la théorie| Généralité dfutili-~ mathéma-
sation tigue

Différences + 4+ + + b 0
finies
Eléments - + + + 4 +
Finis
Eléments - ¢ - +
frontiéres
Eléments - + + A
analytigues

Tableau I¥.2. : Comparaison des différentes méthodes numériques

d’ aprés Verruijt (communication orale en 19820)
(+ +, trés aisée, trés bonne)

{(+ , aisée, bonne)

{0 , moyenne}

(- . difficile, mauvaise)

(=~ =, trés difficile, trés mauvaise)}

IT.4.2. PRINCIPES DES DIFFERENTES METHODES

Méthode des différences finies

Une grille ou un assemblage de cellules est ajusté au
misux & l/ensemble du domaine. En hydrogéologie, les cellules
sont le plus souvent rectangulaires (ou parallélipipédes
rectangles). En “reservoir engineering® par contre de nombreuses
autres formes ont &té développées permettant de tenir compte de
géométries plus complexes (cfr chapitre IV}). Ces derniers
développenents pourraient étre aisément introduits en
hydrogéologie. La dimension des cellules est choisie en fonction
de la précision voulue. La valeur numérique de la hauteur
piézométrique en chaque point central des cellules est considérée
comme représentant la moyenne des valeurs dans chagque cellule.
De méme, les paramétres sont introduits par valeur moyenne,
équivalente, représentative de chaque cellule. A partir de 13,

46



l7approximation par différences finies de L7 éqguation
différentielle consiste & remplacer les dérivées spatiales et
temporelles par des différences finies. Concernant la
différenciation du temps, les principaux schémas utilisés sont
les schémas explicite, implicite et de Crank-Nicholson

correspondant & des valeurs du paramétre d’intégration temporelle
respectivement de @ = 0, 8 = 1 et 8 = 1/2.

De nombreux aubeurs décrivent avec soin la méthode des
différences finies avec, comme application, la modélisation des
aguiféres souterrains : de Marsily (1986), Prickett (1975},
Renmson et al. (1971}, Wang & Anderson (1982).

La méthode est facile & comprendre et & programmer. En
général, on considére qu‘elle est suffisante pour traiter des
problémes régionaux 1D, 2D ou guasi 3D multicouches pour lesquels
des degrés de précision moyens sont demandés.

Pour les problémes plus précis, totalement 3D ou locaux,
les restrictions géométrigues sur la forme et la disposition des
cellules (parfois gigognes dans certains codes) empéchent son
utilisation. Lfanisotropie ne peut é&tre prise en compte dgque
parallélement aux cbtés des cellules et aux axes principaux. Les
méthodes traditionnelles des différences finies ne conviennent
pas pour traiter les problémes de transport, car une dispersion
numérigue importante est créée, due au fait du centrage des
points 4’intégrations (Biver, 199%0).

Méthode des &léments finis

.« domaine est décomposé en Yé&léments®™ 2D ou 3D de
formes diverses : triangles, guadrilaté&res ou autres. Les
paramétres sont introduits par valeur movenne, éguivalente,
représentative pour tout 1/é&lément.

Dans chague &lément, la variable inconnue h (x, y, z, t)
peut @&tre exprimée & partir de fonctions dfinterpolations
linéaires ou paraboliques, lesquelles s’expriment & partir des
coordonnées des noeuds. Le champ complet est substitué par un
nombre fini de champs partiels, 1liés par des conditions de
continuité, exprimées aux noeuds. La solution approchée h (%, v,
z, t} est construite & partir d‘une combinaison linéaire de
toutes les fonctions é&lémentaires. Pratiguement, elle est
obtenue en exprimant de fagon approchée (rgsidus pondérés,
minimalisation dfune fonctionnelle} gue les h (x, vy, 2, t)
satisfont l7éguation différentielle de Llfécoulement (en vy
incluant les conditions aux frontiéres). Les  schémas
dfintégration temporelle les plus utilisés sont ceux de
Crank~Nicholson (8 = 1/2) et de Galerkin (8 = 2/3). Pour plus de
détails sur 1l7application de la méthode des éléments finis en
hyrogéologie, on peut consulter : Remson et al. (1871), Pinder &
Gray {1977), Wang et Anderson (1982), Bear & Verruijt (1987}, de
Marsily (1%86), ... .

Nettement moins facile & comprendre et & progranmmer, la
méthode des &léments finis est Dbeaucoup plus flexible
géométriguement en raison de 1l7utilisation d‘éléments finis de
toutes Fformes et de toutes tailles (Charlier, 1987).
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Les formes  des frontiéres, les hétérogénéités et les
sollicitations extérieures sont ainsi représentées de fagon plus
précise. La méthode permet é&galement de traiter le probléme des
frontiéres mobiles (surface libre d‘un aquifére}, toutes les
directions dfanisotropie et les hétérogénéités trés marquées.

La méthode des &léments finis est donc trés bien adaptée
pour traiter aussi bien les problémes régionaux gue locaux
(hydrogéologie du génie civil) ol les formes des frontiédres et
des hétérogénéités prennent une grande importance.

Elle est plus souple que les différences finies pour
traiter les problémes de transport, car elle permet dfappliquer,
plus facilement, des techniques de décentrage des points
d’intégration, réduisant de la sorte la dispersion numérique des
résultats (Biver, 19%0).

Méthode des &léments frontiéres

Le domaine est divisé en régions de ménes
caractéristiques hydrodynamiques, les frontiéres entre régions
passent par tous les points ol des valeurs sont imposées. Dans
les régions, des sclutions continues ou analytiques simples
(appliquées & des cas de sollicitations simples) sont exprimées
pour transformer les é&quations différentielles en é&guations
intégrales éguivalentes. Ces derniéres contiennent les valeurs
des variables aux extrémes de la zone d‘intégration (frontiéres
de la région). Chacune de ces é&quations exprime la contribution
de la région sur ses frontiéres. Le systéme d‘éguation est
obtenu en réalisant 1‘assemblage de ces contributions sur les
frontiéres, tout en satisfaisant les conditions imposées aux
limites (sur les parties concernées de la frontiére), au moins en
MOYVEenne .

La méthode est de plus grande complexité& mathématigue
et, du point de vue de l‘utilisation, ce n’est que trés récemment
que des codes complets et d’emploi relativement aisé sont apparus
pour des études relatives aux réservoirs souterrains. La méthode
est trés efficace en terme de temps CPU consommé et la précision
des calculs n‘est pas influencée par la grandeur des zones
discrétisées, ces derniéres peuvent &tre de toutes tailles, y
compris semi~infinies.

Si 1’hétérogénéité du domaine est grande, l7obligation
de dé&finir de nombreuses régions de petites dimensions lui
supprime tout avantage par rapport aux éléments finis. Bien
souvent, le mangue de préprocesseurs permettant 17 introduction
aisée des données rend la méthode d’une lourdeur rédibitoire. En
théorie, la combinaison des méthodes des é&léments finis et des
éléments frontiéres dans un néme code devrait permettre de
bénéficier d’encore plus de souplesse : distinction d’éléments de
toutes formes et de toutes tailles et grandes régions pouvant
étre semi-infinies. Les codes de c¢e type, disponibles
actuellement, sont encore trés expérimentaux et désservis par le
mangue de préprocesseurs adaptés. Pour une description détaillée
de la méthode des é&léments frontidres, on consultera : Brebbia
(1978), Lin & Liggett (1979), Banerjee & Butterfield (1881).
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Méthode des &léments analvitigues

Développée par Strack (19887), elle consiste & résoudre
tout Jd7abord lYéguation différentielle analytiguement dans des
régions considérées homogénes. Cependant, dans ce cas ci, le
principe de superposition est appliqué pour trouver la solution
d’un probléme exprimé comme la somme de solutions de base,
chacune avec un certain nombre de paramétres pouvant étre

inconnus. Ces paramétres sont ensuites déterminés par les
conditions aux frontiéres. Cela méne & un systéme dféguations
algébrigues. L’avantage majeur réside dans l/expression de la

solution sous forme analytigue avec la possibilité dfobtenir
aussl bien une réponse globale gu’une réponse détaillée &
certains endroits, et cela & différentes é&chelles.

Par contre, wvu son principe combinant des solutions
analytigues parfois déjad trés sophistiguées, la programmation de
cette méthode demande une sérieuse expérience dans la recherche
de ces soclutions analytigues. De méme gue pour les é&léments
frontiéres, l’hétérogénéité trés importante du domaine, assortie
& l’irrégularité des frontiéres et leurs é&ventuelles variations
dans le temps retire & cette méthode ses principaux avantages par
rapport &8 la méthode des &léments finis.

Néanmoins, 11 apparait gu‘elle est promise & un bel
aveniyr en hyrogéologie si des codes bien adaptés sux besoins de
1’utilisateur sont créés.
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Hi. INTERACTIONS ENTRE PARAMETRES, NON LINEARITES ET COUPLAGES

IIT.1. PHEROMENES COUPLES AUX ECOULEMENTS, EN MILIEU POREUX
SATURE

La recherche de nouvelles lois & introduire dans les
modéles, afin de représenter au mieux les processus réels gue
l'on wveut simuler, ne peut s’envisager sans tenir compte des
interactions existant entre les différents phénoménes physigues
et physico-chimigues s‘opérant dans le milieu poreux. Ces
derniers peuvent étre classés en 4 grandes catégories de
processus (Dassargues & al.,1989) :

~ les é&coulements en milieu poreux,

- la giomécanigue des tervains meubles et rocheuy,

i

les phénoménes physico~chimigues dans l/ensemble
matrice-~-fluide,

- le transport en milieu poreux.

Les interactions entre ces 4 types de processus vont
s’exprimer en termes de couplages et de non linéarités des
paramétres. Selon les circonstances et le degré de précision
désiré, certains couplages sont considérés comme indispensables
et d‘autres peuvent &tre négligés sans affecter, de maniére
significative, la précision du modéle.

En résumé, les différentes interactions possibles sont
illustrées par le schéma de la figure IIX.1. =

Transport

Ecoulement

/7

Giéomboanigue

Physico-Chimie

Figure IXX.1. : Différents processus et interactions réciprogues
entre ceux-ci.
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- Interactions géomécanigue & écoulements H les
déformations d‘un milieu poreux, par diminution du
volume des pores ou par fermeture/ouverture des
fissuresf vont provoguer des variations des paramétres
de lfécoulement; ce dernier, wmodifié, va & son tour
influencer 17é&tat de contrainte ré&gnant dans le milieu.

- Interactions phyvsico-~chimie <« é&coulenments : les
phénoménes de coalescence, de recristallisation, de
dissolutions, d’adsorption/désorption... provogués par
les conditions physico~chimigues de l‘ensemble fluide
saturant plus matrice, vont changer les valeurs de la
porosité et de la perméabilité du milieu poreux, ce
faisant les écoulements sont modifiés, provoguant
dfautres conditions physico-chimiques (i.e. réduction
ou augmentation du flux de fluide saturant).

- Interactions physico-chinie ¢» géomécanigue : les
phénoménes physico-chimiques (décrits ci~avant} sont
responsables du fluage de réservoirs souterrains en
terrains meubles et de modifications de résistances
aux contraintes dans les terrvains rocheux. Aprés
déformation, les conditions physico~chimigques sont
modifiées (i.e. par augmentation de la pression dans
les pores).

- Interactions transport <« &coulements : les conditions
de transport d’une substance polluante au sein de la
phase fluide =sont directement influencées par
1‘écoulement de cette phase fluide dans le milieu
poreux et & l7inverse, le transport d‘une substance
peut affecter les conditions d‘écoulement (i.e.
modification de 1lfécoulement en nappe salée par
1finfluence de la masse volumigue du fluide).

- Interactions transport < physico-chimie : les
paramétres intervenant dans les différents processus
du transport (dispersion, diffusion, adsoxption/

désorption...) sont étroitement 1iés aux conditions
physico-chimigues régnant dans le milieu poreux.
D’autre part, l’apport d’une substance transportée par
la phase fluide peut modifier considérablement les
conditions physico~chimigues prévalant dans le milieu.

Ce bref apercu des multiples interactions pouvant entrer
en ligne de compte, montre gque pour rendre possible la
réalisation de modéles mathématiques intégrant plusieurs
processus et guelques-unes des interactions entre ceux-ci,
d’ importantes recherches expérimentales et numériguas sont et
seront encore nécessalrves, touchant & deg domaines trés
interdisciplinaires.

Plus modestement, dans le cadre de ce travall, nous nous
limiterons & aborder les interactions et couplages concernant les
écoulements en milieu poreux et la géomécanigque des terrains
meubles. Le cas d’étude de la subsidence de Shanghai illustrera
(chapitre VII) l’application des théories exposées ci-aprés.
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TIY.Z, COUPLAGE ET NON LINEARITE DANS LES PROBLEMES
ECOULEMENT~TASSEMENT

FIT.2.1. MECANISMES DE Li SUBSIDENCE DUE AUX POMPAGES

» La nécessité dfétudier de fagon détaillée les
interactions entre les écoulements et les tassements en milieu
poreux, vient principalement des phénomé&nes de subsidence
artificielle gul sont dus & lextraction d’un liguide du sous-sol.
Quel gue soit le fluide pompé (huiles, gaz naturel, eau, vapeur),
les principes de la subsidence induite vrestent identiques
{Dassargues , 198%). Seules les caractéristigues et les
dimensions des réservoirs changent : roches indurées ou sédinments
meubles, perméabilités et porosités réduites ou importantes,
grande ou petite profondeur dfenfouissement (contraintes et
contraintes de préconsolidation), pressions de fluide élevées ou
faibles.

En appliguant le principe de Terzaghi, on peut exprimer
simplement les contraintes créées par lfabaissement de la surface
piézométrigue d’une nappe libre et d’une nappe captive.

Dans le cas de la nappe libre (figure I11.2.), la baisse
du niveau piézométricgue crée une balisse de pression dfeau dans le
milieu poreux saturé, provoguant une augmentation de la
contrainte effective et une diminution de la contrainte totale.

Dans le cas d‘une nappe captive, dans un premier temps
la dépression provoguée dans lfaguifére ne s‘est pas encore
propagée & travers le semi-perméable (figure I111.3.) et les
dépressions sont compensées totalement pay l7auvgmentation
correspondante de la contrainte effective. La contrainte totale
reste inchangée. Aprés un temps suffisamment long pour gue la
dépression (ou gu’une partie de celle-~cl) ait eu le temps de
traverser le semi-perméable {(figure III.4.), cette dépression est
alors compensée par une diminution croissante de la contrainte

totale et une augmentation de la contrainte effective. A
l7éguilibre (aprd®s un temps guil peut &tre infiniment long), la
situation serait similaire & celle obtenue en nappe libre. on

peut remarguer, gue l'hvpothése (trés souvent admise} d7une
contrainte totale constante n’est acceptable gue s'il v a
réalimentation par le dessus ou gue si le temps de propagation de
la dépression dieau & travers le semli-perm@able est trés grand
par rapport & la durée de prise en considération dans 17é&tude.
Le caractére transitoire des phénomé&nes a icl une grande
importance puisque sans méne parler de tassements secondalres, la
consolidation primaire du milieu poreux est activée par la baisse
de pression interstielle jusqu’d ce gue 1l'éguilibre hydrostatigue
soit atteint.

Phvsiguement, i‘évolution de la structure des argiles
pendant la consolidation falt en sorte gue les dimensions des
pores se rédulsent et que la porosité d'ensemble diminue. On
remarqgue {Delage & Lefebvre (1984), Rieke & Chilingarian (1974},
Schroeder (198%9)) le développement d‘une certaine anisotropie
structurale, les feuillets des minéraux argileux s’orientant
perpendiculairement &8 la contrainte applicuée (figure IIX.5.).
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STRUCTURE INITIALE STRUCTURE APRES REARRANGEMENT

Figure YIX.5. : Orientation de feuillets argileux perpendi-
culairement & la contrainte subie (d’aprés
Schroeder, 1989).

¥I1.2.2. ELEMENTS DE RHEOLOGIE DES MILIEUX POREUX
MEUBLES

Dans les &tudes de subsidence, le comportement mécanigque
des terrains doit étre idéalisé en terme de modéles mécaniques
existants. Les hypothé&ses simplificatrices gue 17on prend,
aménent inévitablement & des résultats approchés. En pratique,
ces approximations peuvent étre acceptées, selon la précision
désirée et le plus souvent selon le degré de confiance gue 1l‘on
peut accorder aux données.

De facon générale, la déformation du milieu poreux
saturé peut &tre considérée comme une combinaison des effets de
la déformation des grains solides, du réarrangement de ceux-ci et
de la compressibilité éventuelle du fluide. Comme signalé
précédemment (cfr. IX.3.), la compressibilité du fluide et celle
des grains solides seront négligées par rapport & la
compressibilité du squelette du milieu poreux dans son ensemble
(par réarrangement des grains). Il est supposé, en général, que
la déformation de ce squelette suit des lois é&lastiques,
plastiques, viscoélastigues ou des combinaisons de celles-ci. En
élasticité, linéaire (loi de Hooke) ou non, la déformation est
toujours réversible. :
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Le plus souvent, on considére gue la plasticité

n’intervient gu’aprés un “point critigue™ & partir duguel des
déformations irréversibles sont constatées.

Les tassements secondaires ou tassements différés dans
le temps doivent dans certains cas &tre pris en compte; on les
introduit souvent par de la viscosité.

Les modéles élastigues, plastiques et visgueux peuvent
8tre combinés en série ou en paralléle, de facon multiple de
maniére & vreproduire le comportement géomécanigue complexe du
milieu poreux.

A ce choix d un modéle rhéologigue, s‘ajoute le probléme
de la description 1D ou 3D des phénoménes. La décision sers
prise en fonction des essais dont on dispose (oedométres ou
triaxiaux) et de la précision des résultats & obtenir.

I1T.2.3. SYNTHESE DES TRAVAUX ANTERIEURS

Depuis de nombreuses années, les hydrogéologues et les
géotechniciens ont &tudié les tassements induits par la
diminution des pressions d‘eau dans les formations poreuses du
sous-sol. Le principe des contraintes effectives (cfr. II.3.2.}
ainsi que les travaux de Biot ont permis 1‘étude détaillée de
17influence des variations de pression d‘eau sur la consolidation
dfun milieu poreux compressible. Lfexpression exacte du
coefficient d’emmagasinement spécifigue en fonction de la
compressibilité du milieu poreux, de 1l7eau et des grains solides
(cfr. I1.3.3.) permet également de déduire le lien étroit entre
les écoulements et les tassements provogués, ce gui conduit &
mieux comprendre la problématigue des subsidences dues au pompage
intensif d’eau souterraine.

Au départ, le coefficient de perméabilité (K) et le
coefficient de compressibilité («) du milieu poreux é&taient
considérés constants durant la consolidation. Les solutions
analvtigues de Hantush (1960) et de Neuman & Witherspoon (1869),
calculant les flux et la propagation des variations de pressions
dans des systémes de nappes captives séparées par des aguitards
peu perm&ables, sont basées sur la non-variation des K et Ss des

couches aguiféres et des aquitards. Objectivement, ces
paramétres ne peuvent étre considérés comme constants dans des
horizons semi-perméables et compressibles, car ils sont

dépendants de la porosité ou de la compressibilité du milieu
poreux et ces derniéres varient avec 1‘indice des vides. Lambe &
Whitman (1969) ont montré gue la perméabilité pouvait varier de
facon non négligeable et non linéaire durant la consolidation.

Done, outre le cholx de la lol géomécanigue 1D ou 3D
représentant au mieux le comportement rhéclogigue des milieux
poreux, de nombreux auteurs ont comparé les répartitions de
contraintes effectives et degrés de consolidation, variations de
perméabilité et de compressibilité, aux résultats obtenus
classiguement par la théorie de Terzaghi (1943).
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Les principaux types de moddles existants sont les
suivants (Corapcioglu, 1981) :

- les modéles empirigues,

-~ les modéles utilisant la notion de demi-espace de
terrain élastique,

- les modéles basés sur des lois constitutives
élastigues,

-« les modéles visco-é&lastigues,
« les nmodéles intégrant les déformations plastigues,
- les modéles calculant les déformations horizontales,

- les modéles basés sur des lols expé@rimentales.

Vu le comportement d’élasticité non linéaire et de mise
en plasticité progressive des argiles,et dans une moindre mesure,
des sables, cette catégorie de modéles basés sur des lois
expérimentales, est une des plus fiables. Des lois
&lasto-visco~plastigques 1D ou 3D peuvent étre établies & partir
de données expérimentales provenant de divers essais
géomécanigues. En fonction du type de loi constitutive gue l'on
veut définir (paramétriser), des chemins de contrainte plus ou
moing élaborés seront appliguéds durant les essails.

ITY.2.4. EQUATION COUPLEE ET HYPOTHESES

Traditionnellement, pour établir les équations
différentielles décrivant les é&coulements dans un contexte
géologigque composé de couches aguiféres séparvées par des couches
semi~perméables (appelées aqguitards), on suppose gue 1’écoulement
est strictement vertical dans les aguitards et horizontal dans
les agquiféres (Rudolph & Frind, 1991). Cette double hypothése
est d’habitude considérée comme acceptable au vu des contrastes
importants en permé@abilité caractérisant les couches aguiféres et
les aguitards (MNeuman & Witherspoon, 196%). La propagation d’/une
variation de pression interstielle dans les couches
semi~perméables (aguitards) et perméables (agquiféres) peut étre
calculée par analogie compléte avec la conduction thermigue en
régime variable. En l’absence d’autres sollicitations, la
propagation df‘une baisse de niveau plézométrigue suivant une
direction en milieu semi~infini obéit & la relation :

N . ¥
h=h_ + (hy~h) . F{m} (ITX.1.)
2
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qui est une solution analytique de 17é&guation de Fourier

2
8" h 8h
c = (IXI.2.)
W sz at
avec C = § = goefficient de consolidation
@
% = coordonnée dans la direction étudiée
h, = hauteur piézométrigue imposée brusquement &
une extrémité (analogie au choc thermigue}
hi = hauteur piézométrigue initiale
Fém—~4§mmwm§ = fonction intégrale dferreur de
5 /Cv*% Gauss (figure ¥IT.6.)
1.0
e
«Mwwfﬁwwﬂ“
@w& M
7
0.6
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2 @%%>
0.4
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) 4
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Figure IXI.6. : Courbe de la fonction intégrale d’erreur de Gauss

Les temps de propagation d‘une variation piézométrique,
obtenus au tableau IIX.1. pour des aguitards et des aguiféres

(caractérisés par des perméabilités de zgismg m/s et lﬁiﬁwé /s
et des coefficients d’emmagasinement spécifigues respectivement

de 4.1077 ™t et 1.107* n™') confirment que la propagation est

presgue instantanée dans les aquifé@res par rapport & la migration
dang les couches argilleuses,
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Tableau II¥.1. - Temps de propagation d’une variation

piézométrique
AQUITARDS AQUIFERES
K =1 10m9 m/s Ko o= 1 10m4 m/s
s =410 nt s.=110"%at

s -7 2_~1 S 2_-1

C = 2.5 10 ms C_ = 1ms

v v

80 % 1952 jours 90 % 4,9 jours

80 % 400 jours 80 % 1 jours
1 70 % 159 jours 100 70 % 9,5 heures
m 60 % 84,5 jours m 60 % 5 heures
50 % 52,4 jours 50 % 3,1 heures

90 % 133,7 ans 90 % 122 jours

80 % 27,4 ans 80 % 25 jours

5 70 % 10,% ans 500 70 % 9,9 jours
m 60 % 5,8 ans m 60 % 5,3 jours
50 % 3,6 ans 50 % 3,3 jours

80 % 534,8 ans 90 % 488 jours

80 % 109,7 ans 80 % 100 jours

16 70 % 43,5 ans 1000 70 % 39,7 jours
m 60 % 23,2 ans m 60 % 21,1 jours
50 % 14,3 ans 50 % 13 jours

80 % 2139 ans 90 % 1952 jours

80 % 439 ans 80 % 400,5 Jjours

20 70 % 174 ans 2000 70 % 159 jours
m 60 % 92,6 ans m &0 % 84,5 jours
50 % 57,4 ans 50 % 52,4 Jjours

Cependant, l7hypothése de 17écoulement strictement

norizontal dans les aquiféres nous parait trop restrictive car
dans le cas d’une succession de couches agquiféres, séparées parv
des couches semi-perméables, chague couche aguifére doit alors
étre considérée séparément, en utilisant des coefficients
g‘infiltration pour simuler implicitement la présence des
aguitards au sommet et & la base de l’aquifére étudié.

De plus, dans le cas d’irrégularités géologiques plus
marguées (mals fréguentes) ¢+ biseaux, lentilles diargiles,
connexions entre différents niveaux aguiféres..., la stricte
horizontalité des é&coulements dans les aquiféres est illusoire.
Par conséguent, il est nécessaire de traiter le probléme
d’écoulement en trois dimensions afin d’obtenir, avec le maximum
de précision,la répartion des pressions interstitielles dans les
couches aguiféres.
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L’éguation 3D dfécoulement dans les aquiféres captifs
{&guation TI1.63.) s’écrit :

& ah =
w..-éag-;m fﬁ{i}& ﬁxj E“‘“ qi = gﬁ “FE {IXT.3.)

Dans les semi-perméables ou aguitards, 17é&guation de
1fécoulenent vertical s’écrit :

8 3h _ ah
T {Rz "az—“] = 5 BE (1II-4.)

Les éguations (III.3.) et (III.4.) sont couplées par les
conditions aux frontigres correspondant aux limites des couches
semi~perméables. En pratigue, les pressions ou les hauteurs
piézométriques calculées par le modéle d’é&coulement 3D seront
introduites aprés chague pas de temps dans le modéle d’écoulement
1D comme des conditions aux limites variables avec le temps.

Le schéma de calcul obtenu est repris & la figure
TXL.7..

On considére la compressibilité des couches agquiféres
suffisamment petite par rapport a celle des couches
semi~perméables pour pouvoir négliger les effets du tassement des
couches aguiféres sur 1‘é&coulement dans celles-ci. L’analyse de
1’&coulement 3D dans les aguiféres est réalisée avec des
paramétres hydrodynamiques constants, alors gque le modéle
écoulement~tassement 1D est basé& sur des paramétres variant avec
l7indice des vides et la contrainte effective.
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o= ot Conditions initiales

Modéle écoulement 3D conditions aux frontiéres

Calecul des pressions
d’eau dans les

aguiféres
R
} constantes Sollicitations : ponmpages,
Sg réinjections, infiltrations
superficielles...

Pressions aux limites
des couches semiw
permnéables

Modéle Ecoulemnent-
Tassement

1D, couplé, non-
linéaire

Figure III.7. : Modéle de calcul de la subsidence composé d’un
modéle écoulement 3D et d'un modéle écoulement-
tassement couplé 1D
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TI7.2.5. NON LINEARITE DES PARAMETRES

Coefficient d’emmagasinement spécifique Sq

La définition du coefficient &’ enmagasinement
spécifique, telle gque rappelée au chapitre II est le volume d’eau

gu‘un volume unitaire de milieu poreux saturé peut libérex/
emmagasiner pour une variation unitaire de hauteur piézométrigue.

Movennant 1‘hypothése d‘une contrainte totale constante,
il s’écrit (éguation II.56.)

Sﬁ = p.g (¢ + n.B} {(ITT.5.}

comme l'ont signalé Domenico & Mifflin (1965}, la
compressibilité de l’eau (B) est négligeable par rapport & celle
d’un milieu poreux compressible. Le coefficient 4‘emmagasinement
spécifigue d‘une couche semi~perméable (compressible) peut done
s’écrire :

S, = p.g.¥ {(I1Y.6.)

Par Ll‘équation (II.38.), le coefficient « de compres-
sibilité volumétrique, est exprimé en fonction de la variation
des déformations volumétriques :

de,
44 m“—afo—:gm (EKK&?«}

cette derniére &guation peut s’écrire :

av

o o= e T aeT {(I1r.8.}
dan

® = = Ti-ny.do’ (TIX.s.)

ol n est la porosité au début de la variation do’

at enfin,

= de
& = rieyTdsT (IIT.10.)
ot & est 1findice des vides au début de la variation
do’ .

La relation entre e et ¢’ peut étre déterminée pour tous
les types de matériaux poreux par des essais de consolidation.
Cfest ici gue dans la plupart des cas, l’hypothése d'une relation
seulement basée sur les dé&formations verticales est choisie, et
ceci pour des vraisons trés pratiques (Bonnechére, (1985},
Josseaume, (1981), Leroueil et al., (1985}, Terzaghi & Peck,
(1948), Verdeyen et al., (1968), Rudolph & Frind, (19%1)...).
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Les essals de oonsolidation les plus courants sont des
cedomé&tres, ol un échantillon est soumis & une contrainte axiale,
toute déformation latérale &tant empéchée. L essal est draing et
ia wvariation d’indice des wvides ou la wvariation de dé&formation
verticale sont obtenues en fonction de la variation de contrainte
effective. Les résultats (figure II7.8.) permettent de
déterminer o pour chague niveau de contrainte effective. Les
courbes oedonétriques obtenues pour des matériaux sableux et
argileux (figure IIYX.9.} montrent gue la consclidation primaire
{consolidation avec é&vacuation d’eau) n‘est pas linéaire et est
en partie non-réversible. Le coefficient de compressibilité que
1fon voudrait calculer sur base de ces courbes (o7, €} n‘est pas
constant; il dépend de la valeur de la contrainte effective et de
la plus forte contrainte que le terrain a subi avant sa consoli-

dation lors de llessai: vérec(contrainte de préconsclidation).

Figure IIX.8. : Résultats d’un essai oedométrique.
o
0 9° i b T
MPa

Figure III.3. : Courbes ocedométrigues d’un sable et d’une argile
(d’ aprés Bonnechére, 1985).
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Par conséquent, pour pouveir caractériser le matériau
avec des coefficients constants, on se référe aux diagrammes
{In o7, &) et (ln o¢’,e) (figure III.10.). A partir de ceux-ci,
on définit habituellement :

A : constante de gonflement
¢ : constante de compression
. ¢ ¢ 4
e 1/A.1ln of + Cste o <@pree
{(IIT.11.}
w & ¥z §
€ 1/C.ln of + Cste o &preﬁ
Cg ¢ indice de gonflement
¢, ¢ indice de compression
s ¢ & ¢
& Cﬁalog ¢f + Cste of< gprec
(IT1I.12.)
g = ¢ .log ¢° + Cste o’z of
© prec

fog 0 prec tog g°

Figure IXX.10. : Diagrammes semi~log reprenant les résultats de
consclidations cedométrigues,
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En pratigue les éguations (IXI.11.) st (IXX.12.) sont
utilisées sous la forme :

== ¢ & ¢ I
de Ao f{(A.0%) AR gpxeﬁ
(III.13)
== ¢ H & ¢
de dof fiC.o%} gie @pxaﬁ
L&
E Wﬁm mg.?:.i ¥ 4
de 2.3 7 o s @yxﬁﬁ
o’ (ITE.14)
S < ¢ R P
de 2.3 " o’ grE gprec

Le coefficient de compressibilité exprimé par 1°égquation
(IXX.10.) peut alors s’écrire en fonction de la contrainte
effective et de 1‘indice des vides (pris au début de la variation
de contrainte effective)

C

¢ e 5 i ¢ ¢
a(e’, ) 2.3 * {ite) .o’ as Yprec
c (EII.15.)
y _ C 1 P
a(o’.e) = —5 3 - {(i+ve) .o’ 9% Y9rec

En fonction uniguement des contraintes effectives, on
peut écrire :

al{o?) = Lj{h.0%) o< gérec
{(IXX.16)
afo?y = LJ{C.0°%) gz 6§x@¢

La wvariation du coefficient de compressibilité et par
conséguent du coefficient d’emmagasinement (éguation IIX.6.) est

&

illustrée & la figure IXX.11.

Le couplage et la non linéarité de SS sont aisément

introduits dans le code de calcul en exprimant gue la guantité de

fluide expulsé (ggxp} du milieu poreux par décompression

correspond & la variation de la déformation et donc au volume
perdu par réarrvangement des gralns.
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Figure IIY.11. : Variation de Ss en fonction de la contrainte
effective
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On obtient

Xy

- do?
%9%{@ = SS’; w {IEIWI&‘?@}

Certains auteurs, dont Feldkamp (198%), proposent de
fagon plus générale (sans lier leur théorie & la réalisation
d'essais particuliers comme les oedom@tres), des relations liant

=

Liindice des vides & la contrainte effective :

g = a/@gb {¥11.18.)

ot  a et b sont des constantes & déterminer
expérimentalement pour chague milieu poreux.

Le coefficient de compressibilité peut alors s‘exprimer
en fonction de e uniquement. Par (IIT1.10.) on trouve :

d
ale) = “T%izT" (ITI.19.)

oG o et d sont des constantes & détermniner
expérimentalement.

coefficient de perméabilité X

e s e G €S K G S A S S 465D N O R KR S WS i G SN ASH RS N YD SV QRO XY

Les relations liant le coefficient de perméabilité K 2
i‘indice des vides ou & la porosité ont é&té proposées par de
nombreux auteurs. La diminution de 1/indice des vides (ou de la
porosité) pendant la consolidation, entraine la diminution de la
perméabilité du milieu poreux saturé.

Un premiére catégorie de relations empiriques liant la
perméabilité intrinsé&gue du milieu & la porosité totale vient des
développements dans 1‘/interprétation de logs diagraphiques de
porosité en ‘"reservoir engineering®. Les principales sont

reprises cl-aprés.

-~ La perméabilité intrinséque est exprimée en fonction
de la porosité totale (n), du degré de saturation en eau (Sw} et
d’une constante (c) dépendant du milieu (déterminée par d’autres
mesures diagraphicues) : ’

K = gcﬁn3/$w)2 (III.20.)

(Wyllie & Rose, 1950, et d’aprés Archer & Wall,
1987)

- Une autre vrelation wutilisée par des sociétés
d‘interprétation de diagraphies demande en plus, la connaissance
du degré de saturation résiduel des milieux poreux non-saturé en
eau (Sr Y.
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k = { ;4 {mgguEWEX (III.21.)

ot ¢, W et w sont des constantes caractéristiques de
chague couche géologique, déterminées sur base des
résultats de diagraphies de résistivité.

(Timur, 1968, Coates & Dumanocir, 19873, et d’aprés Avcher
& Wall, 1987).

Ces relations sont peu applicables dans le calcul des
subsidences par consolidation et d’autre part, elles ne sont
valables que pour des roches indurées crayeuses, calcaires,
dolomitigues ou gréseuses.

En hydrogéologie, une premiére dépendance du coeffi~
cient de perméabilité & la pression interstitielle, via le poids
spécifique de l’eau a été démontrée par De Wiest (1966). Dans le
cas de la consolidation 1D couplée & 1’écoulement vertical,
Gambolati (1973) a montré que les effets induits par cette
dépendance sont négligeables, sauf si la couche compressible a

une épaisseur supérieure & 10000 m et gue des pressions

5 ¢ a2
MPa sont considérées.

interstitielles supérieures & 5.10
Dfautre part, la variation du coefficient de
perméabilité des terrains meubles en fonction de 17indice des
vides ou de 1la porosité a é&té investiguée par de nombreux
chercheurs. Iis se sont attachés essentiellement & la
détermination de relations empirigues, valables dans des milieux
poreux saturés, argileux, semi-perméables et compressibles.

Ces relations sont construites & partir d‘essais in situ
et le plus souvent d‘essais en laboratoire. Comme signalé
précédemment (IX.2.7.) ces derniers ménent & une sous~estimation
systématique par rapport aux valeurs de K obtenues par des essails
in situ. Ceux~ci sollicitent un plus grand volume de milieu
poreux mais ne peuvent donner la perméabilité&, qu’‘a lvétat de
contrainte régnant dans le milieu au moment de l’essai.

Les difficultés rencontrées lors de l7é&tablissement de
telles relations sont dues également aux nombreux paramétres
influencant K dans ces terrains meubles. Citons notamment :

= la nature lithologigue (figure IX¥.12.};

-~ la dimension des grains et des particules solides

composant le sguelette du milieu (figures III.13.
et IIY.14.};

- les formes, orientations et surfaces spécifiques des
grains;

- la répartition spatiale des pores (figure ITI.15.)
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% sable

Figure ITT.12. : Le coefficient de perméabilité (* 10 °m/s) des
terrains meubles saturéds (4" aprés Milner, 198% sur
des données de Delver, 1%62).
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Figure III.13. : Valeur moyenne de log K pour des sols saturés

& eau en fonction de la moyenne géométrigue de
ia taille des grains solides (d’aprés K er,
1982},
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Figure IXX.14.
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- variation de In K {(en cm/heure) en fonction du
Ind , pour des sols saturés & l’eau. Les
moyern

données proviennent de 5 auteurs.
(4’ aprés Milner, 1989%}).
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Figure IIX.i5.
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: Variation de la moyvenne de log K en fonction
d’un paramétre caractéristigue de la distribu-
tion des tailles des pores.

Le paramétre mpare est la pente de la relation

{log{teneur en eau] ~ log[pression capillaire])}.
Les échantillons testés ont les caractéristigues
décrites a la figure IIX.13.

(d” aprés Hilner, 1989}.
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Figure IIX.16. : Variation du coefficient de perméabilité en

fonction de 1’ indice des vides pour 3 argiles
sodiques dans 1’ eau (d’aprés Mesri & Olson,
1871 )

Sur base de diagrammes expérimentaux (figure III.16.)
montrant 1‘évolution de log K en fonction de log e, pour la
smectite, 17illite, le kaolinite, Mesri et Olson (1%71) déduisent
gue l’é&volution de K est surtout influencée (dans ces argiles),
par la taille et la tortuosité des "conduits®. La nature des
argiles intervient dans la mesure ol le rapport
diamétre/épaisseur des feuillets solides, augmente de la
kaolinite & 17illite et de 17illite & la smectite, expliguant les
perméabilités plus é&levées des kaolinites. Comme précisé
précédemment (figure III.5.), la consolidation a tendance 3
orienter les feuillets arglileux de fagon normale par rapport &
1‘axe des contraintes principales, augmentant de fagon importante
la tortuosité des conduits enmpruntés par l7eau dans son
écoulement qui, 1lui, est paralléle & l‘axe des contraintes
effectives. cette constatation nfexclut toutefois pas la
diminution de ¥ simplement par dinminution de l/espace total
occupé par les vides.
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Parmi les plus connues, les relations et théories
suivantes peuvent &tre citées :

- Terzaghi (1925) a proposé une relation entre la
perméabilité intrinségue k et 1’indice des vides :

k = A (e - 0,15)°. (1+e) ) (IT1.22.)

ot A est une constante 3 déterminer expérimen-—
talement .

Les résultats expérimentaux ont montré gue pour des
milieux poreux de porosité comprise entre 0,20 et
0,80, l’éguation III.22. peut se généraliser sous la
forme {(Rieke & Chiligarian, 1974} :

k o= Aﬁna

(III.23.)
ot A et & sont des constantes expérimentales (&
prend une valeur proche de 5 dans la plupart des
cas)

Récemment, Feldkamp (1989) a repris cette éguation
sous une forme similaire & celle obtenue pour la
variation de compressibilité (éguation IIT.19.) :

eb

k=@ vy

o0 a et b sont des constantes & déterminer
expérimentalement

- Lféguation de Kozeny-Carman (1937) s’écrit comme suit:

k=2 nz (IXI.24.)
Sgp
olt A est une constante & déterminer expérimen~
talement
Sﬁ? = surface se vrapportant & une unité de

volume de pores (ou surface spécifigue)

Trés peu utilisée en pratigque, elle a &té modifiée
pour cbtenir :

3
k= 2 L R (I11.25.)
{i-n}" . Sﬁp

-

ot 2 est une constante 3 déterminer expérimnen-
talement.
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- Barends (1990} propose une loi liant empiriguement X

=

aux déformations relatives (&) et & la porosité (n} :
x = k_ elk-8/n) (I11.26.)

ol RQ est la perméablilité intrinségue initiale
{avant déformation)

& est un paramétre empirique, calculé expéri-
mentalement

« Safal et Pinder (19280} ont proposé :

K = Ei + éa@{§§%§ }bgmc (I11.27.)

o a, b, ¢ sont des parandtres empirigues,
déterminés ewpérimentalement.

-~ Lambe & Whitman (1969) présentent des données
expérimentales obéiszant 4 une loi (citée é&qgalement
par Rudolph & Frind, 19%1), du type :

K = KO&{10de/m - 1} (1I1.28.)

ot ¥_ est le coefficient de perméabilité au début
de 17incrément de contrainte effective

do?

r  est déterminé expérimentalement {figure
III.17.)

- Sur base de nonbreux résultats dlessais, Nishida &
Nakagawa (1969) ont développé une équation liant K &
17indice des vides (e) et & l’indice de plasticité
{Ep} pour des argiles :

(=3
(0,01.1, + 0,05)

- 12 {I11.29.)

log K = E

Cette loi est valable dans les sols généralement trés
argileux et a &té appliguée avec succés pour calculer
les phénoménes de subsidence, dus & la compaction des
sédiments meubles du Quaternaire dans les ZONes
cBtiéres du Japon.
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De facon plus générale, cette &quation III.29. peut
sféorivre

K = e8P (I11.30.)

2.3
Ol 8 ™ e ———
c. L +d
|4
b, ¢, d sont des constantes & déterminer
ewpérimentalenent

&
0 -
7 | Montmorillonite
&—m—« oo oo o i
/1
de {
H
L I t
{
£
iy
4 L Attapuigite
t
i)
2. £
aK !
! Kaolinite
) L Ko g g .
i
10" [ 10" 10°¢ 077 K {m/s)
Figure III.17. : Relation entre K et l’indice des vides (e) pour

différents types d’argile (d’aprés Lambe &
Whitman, 1969).

- Monte & Kritzen (1976), cités par Lewis & Schrefler
{1987) ont trouvé expérimentalement une relation
bilinéaire entre 1ln K et 1l7indice des vides (e} pour
des consolidations unidimensionnelles {figure
TIT.18.). Sur base de ces résultats et en se calguant
sur le type de relation trouvée entre log ¢’ et e pour
la consolidation 1D (éguations IIX.12. et figure
I11.10.), on peut construire un diagramme (log K, e)
illustré & la figure IXI.19.
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Sur ce diagramme, on peut définir les coefficients
angulaires CKlet Cg, comme les taux de variation de X

en fonction de e, durant la consolidation,
respectivement avant et aprés aveir atteint la valeur

du coefficient de perm@abilité {noté Kprec}
correspondant -] ia contrainte effective de
préconsolidation.
[
mwk
Figure IIXI.18., : Relation entre 1’indice des vides € et In K

(d’ aprés Lewis & Schrefler, 1%87).

fog K

Figure IXY.18. : Diagramme (log K, €)
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A partir de 13, de fagon similaire aux é&quations
{¥I7.14.), il est aisé de trouver :

c
k1 ax
de = —=—%5 - —% K> prec
{IT31.31.)
c
. K2 daK
de = 55 - % K= Kprec

En associant les &guations (IIX.14.) et (IXL.31.} on
trouve @

c
s do? aK
" o e— T o K > K
[
CKE o R prec
(IX1.33.)
n € do’  dK K = K
@ 7 T -
CK2 o X prec
Ce gui méne & une éguation du type :
X =cjoc’? (1I1.33.)
OQ{ a = C./Cxy K> Kpres
a= Cc/CKz K= Kprec
a
= 7
¢ prea“(oprec}

Helm (1976} avait postulé une velation du méme tUtype
que l7éguation (IXI.33.) mais moins précise :

K = Clo’ (II1.34.)

oli € est une constante & déterminer expérimenta-~
lement.

Cependant, sur base de travaux de Haghgou (1383),
cités par Magnan (1986), il serait trés malaisé de
déterminer le rapport a = CC/CKQ sur bien des argiles

en consolidation (figuvre I11.20.).
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De nombreuses relations sont donc connues, adaptées plus
ou moins bien & chague cas étudié. L‘essentiel consiste & dis~-
poser d’un maximum de données géologiques et sédimentologigues ,
de maniére & pouvoir orienter le choix hydrogéotechnique (e, n, K
en fonction de o), afin de choisir et adapter les coefficients,
parandtres et exposants de la relation proposée.

I¥Y.2.6. CONDITIONS INITIALES, CONDITIONS AUX
LIMITES ET SCHEMAS NUMERIQUES

Lféguation (II1.4.) s’écrit :

3 [ ) = s B o0

Les non linéarités en KZ et en Ss peuvent &tre traitées

assez aisément dans les schémas numérigues itératifs. Les
conditions aux frontiéres, les lois de variation de Kz et SS et

les conditions initiales doivent étre déterminées afin de
permettre la résolution du probléme en régime transitoire. Comme
précisé précédemment (IX1.2.4.), les conditions aux frontiéres
des couches semi-perméables compressibles sont fournies & chague
pas de temps par le modéle dfécoulement 3D.

Les valeurs initiales de L et de S, doivent étre
déduites de 1‘état de contrainte initial régnant dans le milieu
poreux saturé, donc de la répartition initiale de ¢’ et e.

(a) La contrainte effective initiale, en tout point de
profondeur z, s’écrit (figure IIL.2.}

oz} = y.z2_+ (¥

o R R CIRE N

gat
ol zues% la profondeur & partir de laguelle iles

terrains sont saturés

Cependant, durant la consclidation, la valeur de Tqat

peut augmenter puisgue le milieu poreux devient plus dense par

diminution de 19indice des vides. De plus, la longueur de la
colonne 1D considérés se raccourcit durant le processug de
consolidation.
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5i, par exemple, une colonne de 10 m de terrain arglleux
compressible caractérisé par Teat™ 16.93 kN/mB passe durant la
consolidation d’un indice des vides moyen e = 1.27 8 e = 1.0, le

-

poids volumigue saturé moven Voat devient &gal & 17.89 kij3$

La wvariation de la longueur de 1la colonne peut
s¢exprimer comme suit @

Ae

AL = 1. 53~

(I17.35.)

on obtient, pour 1° exemple, une diminution de 0.38m.
La contrainte effective en un point situé & la base de la colonne
augmente de 8 % gquand on tient compte de la variation de TVeat -
en partie contrebalancée par la variation de 1 et en supposant la
saturation du milieu inchangée (les détails du calcul sont repris
au tableau IXI1.2.). Ce taux de variation est maximum en 1 point
de profondeur z égal & la longueur de la colonne (1) (tableau

IIr.2.}).

En général, la wvariation de la contrainte effective
résultant de 17é&volution de la valeur de v est considérée

sat
comme négligeable par rapport aux fortes variations de ¢ dues
aux diminutions des pressions insterstitielles. Dfautre part,

l7ajout d’une non linéarité supplémentaire sous la forme d‘une
relation :

L
Yonr = rrimy - (7

sat {1+e) * @“§w> (II1.36.)

s

ne pose pas de grands problémes et est souvent
implicitement prise en compte dans le calcul.
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@, = 1.27 n., = 0.56 ¥y. = 26 kN/mB

g = 1.0 n = 0.5 Y., = 9,81 kN/m3

== o o 3
Vaaro = Tgll = Mgt 7,.ny = 16.93 XN/m
s - . 3
Tear = Tg(l = )+ 7 .n = 17.9 kN/m
Al fhe . B _
T T Tawey T 0.038 @i I = 10 m - Al 0.38 m
£ o - N
4 724 + (wsaﬁo xw)a(z zo)
o = y.zy b (T ~ V) (2m2y-A1)
si Zg = Omet z = 10 m

of ol = (Vg™ Xw)e(Z“Al) - (Ygaro” 7, - (2)

= ?sat*z - Wsato”z - wsatﬁﬁl 4 yw@AI

6.6 kﬁ/mz

it

Tableau

olfol = 1.09
<+ 9 % dfaugmentation de o’
o (Tgar = 7y) (z - 41) . .
e 2 . ast maximum si z = I
WO (?sato - Ty ) (z)
- he <
avec Al = }ﬁmI;g et z = I
o’ z - 1.{(0.038
g-= (1.136). z( )
g
= 1.136 {1 - 0.38) = 1.09
Irr.2. : Variation de o’ due aux variations de Vsat et de

la longueur de la colonne en consolidation
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(b) La répartition initiale des valeurs d’indice des
vides e(z) dans la colonne doit é&tre fournie au modéle. Les
valeurs fournies par les essais sont caractéristigues de 17état
de contrainte, régnant dans les terrains lors du prélévenent de

1féchantillon. or la simulation du comportement du réservoir
doit bien souvent débuter & une épogue antérieure & la date de
prélévement. 8i les contraintes effectives peuvent é&tre

retrouvées par les mesures de la dépression d’eau et application
de la loi de Terzaghi, l’indice des vides initial peut &tre
calculé (figure IIL.21.) @

. si initialement le milieu poreux était normalement

consolidé
of \
- essais
®initial = Sessais T Cor 9T (1I1.37.)
initial

213

. si initialement le milieu poreux é&tait surconsolidé

une contrainte effective : 0!
prec

(}ni
- prec
Cinitial Cessais + Cs°1°g initial
(I11.38.)

(c) A partir de la connaissance de la distribution
initiale des contraintes effectives et des indices des vides, la
compressibilité initiale et Ile coefficient de perméabilité
initial peuvent &tre calculés rétroactivement. Fnsuite, au cours
de la consolidation les valeurs de SS et de Kz sont actualisées

en utilisant les relations les liant 8 & ou o’.

(d) Comme signalé précédemment, lors de la consolidation
la hauteur de la colonne 1D est modifiée. On peut en tenir
compte dans la procédure numérique, dans chague é&lément 1D par
l1’application de 1’équation (III.35.) ol 1 est alors la longueur
de l7élément. Cette modification de la géométrie de l’&lément au
cours de la consolidation constitue une non linéarité
supplémentaire dans 1/éguation (III.34.).

La résolution de l7éguation (ITI.34.) en mode
transitoire demande donc l’actualisation de Kz? Se et 1 durant

chague pas de temps en réponse aux variations de pressions
interstitielles ce gui améne & l1‘&laboration d’un organigramme du
type de celui illustré & la figure IXI.22.

83



® wnitiat |

€essais

€ initiat|”

€ assais

Figure III.21.

Wilieu poreux normalement consolidé

#
!
!
1
!
i
t
i
!

o f0G &

§
T initial Tessais

poreux surconsolidé

log ¢

caleul de 1°indice des vides initial,

84



Pressions aux limites des couches semi-perméables &
chague pas de temps du modéle écoulement 3D.

Boucle sur les pas de temps du modéle é&coulement-
tassement.

Géométrie et pressions connues, leurs dérivées sont
supposées constantes durant le pas de temps.

Boucle sur la convergence {(itérations).

Boucle sur les &léments.

= Boucle sur les points d‘intégration.

{

Calcul{ matrice jacobienne

dérivée des fonctions dfinterpolation de
la pression et de son gradient

Lol mécanigue

K = f£{e), $s = £(e, ¢¥), 1 = £% (e}, Vg = ¢

Lol dfécoulement

Postulat de Terzaghi p - o

construction matrice et résocolution du systéme

Figure IIX.22. : Schéma décrivant les opérations successives
réalisées dans un modéle écoulement-tassement
couplé et non-linéaire.
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1IY.2.7. INFLUENCE DE LA PRISE EN COMPTE DU COUPLAGE ET
DES HNON LINEARITES

Les résultats dfun modéle écoulement-tassement ol les
paramétres {Kz =34 $$} varient en fonction des contraintes

effectives ne seront en rien semblables aux résultats d’un modéle
non couplé & paramétres constants.

Les baisses de pression vont se propager différemment,
le coefficient de consolidation (Cv = Kz/sg) n'!étant pas constant.

En effet, K/ et S varient, mais pas dans le méme rapport.

Rudoliph & Frind (1991) montrent gue pour un changement
de pression & la base dfune colonne dfargile, il faut plus de
temps pour rétablir un régime permanent dfécoulement en
simulation non linéaire qu‘en simulation 1linéaire (figure
I11.23.). Remarquons gque cette constatation n’‘est vraie dans

tous les cas gue lorsgque les valeurs de Kz et S$ de la

simulation & paramétres constants, sont identiques aux valeurs
initiales de la simulation non linéaire. De plus, il faut que
les variations (& la baisse) de K, soient plus importantes gue

celles de 8, pour provoquer une diminution de Cye

MODELE LINEAIRE MODELE NON LINEAIRE
{m) 15 _ {m) 15_

_ i Limite & pression inposée
12

8. 8
6 6.
3.4 2.
& O ,
&
Ahim)
Figure III.23. : Propagation d’une dépression de S m d’ eau dans

une couche d’argile de 15 m d’ épaisseur.
Comparaison entre les simulations linéaire et
non linéaire.

(d’ aprés Rudolph & Frind, 19%1).
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Précédemment Helm (1976) avait déja étudié ce type de
comparaisons dans lesquelles (figure III.24.) :

- la variation & la baisse de Sg est moins importante
gue celle de Kzg

- les paramétres constants pour la simulation linéaire
ne sont pas &gaux aux valeurs initiales des X, et S,
de la simulation non linéaire.

Les profils montrant la propagation de la contrainte
effective maximum, Jjusqu’d la demi-&paisseur dfune couche
argileuse compressible, illustrent, pour deux dates, que les
variations de pressions d’eau se sont moins vite propagées dans
ile cas non linéaire (figurxe IXX.24.).

42 Epai
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Figure III.24. : Résultats publiés par Helm (1876) montrant ia
distribution des paramétres et de Gﬁax en 1959

et 1971 dans une demi-couche compressible du
site de Pixley (Californie), présumée homogéne
initialement.
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Le méme type de constatation sera faite dans la suite
(VII.4.5.), pour les colonnes 1D situées dans la zone de Shanghal
en comparant les simulations :

- linéaire (modéle non-couplé ou lindaire),
- couplée (non linéaire en 35} et lindaire en K,

- non linéaire en Xz et Sﬁe

Les différences dans la répartition des pressions d’eau
et donc dans celle des contraintes effectives, induisent l7essen~
tiel de la différence des tassements calculés avec 17une ou
l7autre des simulations.

Néanmoins, & variation de pression égale, il est égale-
ment possible de démontrer gue les tassements calculés par la
simulation linéaire seront supérieurs aux tassements calculés par
le programme non linéaire si les paramétres constants sont
identiques aux valeurs initiales des paramétres pour Ila
simulation non linéaire.

Exprimons la déformation du milieu poreux ccmpreﬂﬁiﬁleg
sur un pas de temps par (IIX.6.) et (III1.7.} :

e (t+At) of (EHAE)
s

J de = J el « L+ 10 {(EX1.39.}
o.g
et} ot}

Dans le cas du modéle non-coupléd linéaire, Sﬁ ast
constant, on peut donc écrive :

£ (t+At) of (E+AT)

s
]
a = do? IEE.40G.
J € 5.5 g o { )
e(t) o’ (t})
En intégrant,
Sg
e(t+ht) - e(t) = {ai{t+Aﬁ) - ﬁf(t}} (ITI.41.)

En utilisant (III.6.) et (IIX.16.), on peut remplacer S5

et lfexprimer en fonction d’une constante ayant les dimensions

d‘une contrainte effective (w;mp}@ En considérant la plasticité,

o oa 3
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£(t+ht) - e(t) = “ET%?”“ {U’{ﬁ+ﬁﬁ) - G’(t}} (IXI.42.)
imp

ol ¢ est remplacé par A en zone &lastigue

@im est une constante, choisie implicitement lors
P du choix de la valeur constante de S$ {dans
chague couche).

Dang le cas du modéle couplé et non linésire, 17é&quation
IXI.39. devient :

e (t+At) ! (LHAL)

j e = J s .dor (II1.43.)
o4 8

e(t} o’ {t)

car seulement p.g peut é&tre considéré constant.

En remplagant Sg par sa valeur dans (III.6.} et
{(I11.16.), on obtient
e {t+At) of (L+AL)
1 do’
J> de = '”"'é" N j “-57‘“ (III&@@&)
e(t) o’ (t)

Par intégration, on trouve :

(I1T.45.)

Comparer les égquations (III.42.) et (III.45.) revient &
comparer les termes :

1 [of(t+&t) - a?(t)] et 1n[ii§§%§%3l }
imp

Au premier pas de temps de la simulation, on a :

i R of {(L+At)
?@7%3-(6f(t+ﬁt) ai(t) } et In {“mzﬁjﬁsmm
. 1 ¢ tas
car S$ == "ETEE?%SM valeur initiale de S$ pour le

modéle non linéaire.
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Dane ce cas, on obtient 17inégalité :

o’ {L+at) . o’ (L+ht)
m1;§?EYWW 1= 1In i«mmag?Ejmwj (111.46.}
avec o (L+AL) = Gi(t)

a=C
C &

#

car, en toute généralité, e

si a z ¢ (figure I¥I.25.)

aux pas de temps suivants, on a :

L (oo (eeat) - ov(t)] = 1n| LEXAE) (III.47.)
o1 (%) o’ (t)

avec o/ {t+ht) = of (L) = 6i(t)

a-b

‘s e c a
car, en toute généralité, e B e

si az bz o (figure II1.26.})

Donc, méme si les contraintes effectives induites
étaient rigoureusement semblables dans les simulations linéaire
et couplée non linéaire, les déformations calculées sont toujours
plus importantes dans le cas linéaire, si la valeur constante de
Sg correspond & la valeur initiale du modéle non linéaire.

La non linéarité de Kz n‘influencera les déformations

que par l‘entremise de son effet sur la répartition des pressions
d’eau.

En conclusion, le principal facteur provogquant des
différences de tassement est la répartition différente dans 17un
et 1lfautre cas des pressions dfeau et donc des contraintes
effectives. De plus, comme signalé ci-dessus, la variation de S

en fonction des contraintes effectives induit des différences
dans les déformations calculées, méme si on considére la
contrainte effective inchangée.

Si les valeurs des paramd@tres initiaux du modé&le non
linéaire sont égales aux valeurs constantes de la simulation
linéaire, les tassements calculés en mode non linéaire sont
systématiguement inférieurs & ceux calculés en simulation
linéaire.
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Pour un cas d’étude donné, il est parfois utile de
pouvoir comparer les résultats calculés avec différents Utypes de
relation prenant en conpte la non lin@arité de K, .

t ¥ e
4 8
a-c
Pigure ¥YIXIX. 25, : Diagramme montrant gue e ¢ z —gu pour & = ¢
Yo axp @Wa %wﬂ}
£
H
|
4. |
f
i L7
§ ”
3 : pd
LR B
H Vs
P 7
2 ¥
{
i
]
1 i
/: !
s i
d § § a
0¥ § i x T *="b
& 1 2 3 4
a-pb
Figure III.26. : Diagramme montrant que e © z é?
pour & & b ¢
on pose ¥ = f%“
2 (x-1)
¥y o= @€
b/c z 1 —> &2/€ 2 2.7183






{V. REPRESENTATION, IDEALISATION ET DISCRETISATION DES MILIEUX
POREUX NATURELS

IV.3i. DOMAINE IDEALISE, MODELE CONCEPTUEL

Résoudre un probléme dfécoulement en milieu poreux
saturé par une modélisation wmathématigue consiste & trouver la
répartition dans le temps et dans 1’espace des valeurs des
variables concernées. Celles-ci doivent satisfaire les équations
différentielles décrivant 1’é&coulement en tout point du domaine,
ainsi gque les spécifications imposées en terme de valeurs
initiales et de valeurs aux frontiéres.

Afin d’effectuer 17intégration de 17éguation de
l¢&coulement (I1.60) et (I1.66) sur le domaine & étudier, par
une méthode numérigue, il faut au préalable définir le systénme
avec ses param@tres, sa géométrie et ses sollicitations,
variables dans l‘espace et parfois dans le temps.

Il sfagit donc dfétablir le modéle conceptuel des
processus & simuler sur un domaine idéalisé. Ce modéle
conceptuel est en fait constitué de notre perception, simplifiée
par l’entremise d’une série d’hypothéses, du systéme réel &
étudier.

Notons gue la définition du systéme, assortie des
hypothéses pouvant s‘appliquer au cas traité, méne bien souvent a
un choix relativement restreint gquant & la méthode numérigue et

-

au code & choisir.

La géométrie doit &tre définie en 3 dimensions, & moins
gue le cas traité puisse étre é&tudié de facon satisfaisante en
réduisant les dimensions du probléme. C’est la géométrie des
différentes formations géologigues et la répartition des valeurs
des paramétres hydrodynamiques gui déterminent le degré
d‘hétérogénéité & prendre en compte, le type de comportement de
1l7aquifére {captif ou 1libre), ainsi gqgue les conditions
d7infiltrations é&ventuelles. La discrétisation dans l’/espace
doit donc étre réalisée en tenant compte des hypothéses prises
concernant ce degré d‘hétérogénéité et/ou d’anisotropie.

De la méme facon, selon le caractére relativement
permanent ou transitoire des sollicitations imposées au systéme,
la modélisation est menée en ramenant le probléme & un régime
strictement permanent ou & un régime transitoire, ol le choix des
pas de temps constitue la discrétisation temporelle du probléme.

Ensuite, il faut identifier le comportement de la zone
externe mals contigu® au domaine discrétisé afin de discerner le

type dfinteraction sfopérant aux limites du modéle.

Lfétude de ces conditions aux frontiéres comprend
1¢identification de toutes les guantités d‘eau entrant ou sortant
du domaine idéalisé. Certaines hypothéses doivent parfois étre

prises gquant & 1’idéalisation de ces conditions aux limites pour
simplifier leur prise en compte dans le modéle numérigue.
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I¥.2. DISCRETISATION SPATIALE

IV.2.1. PRINCIPES GENERAUX

La discrétisation géométrique doit tenir compte de
nombreux impératifs, le maillage final obtenu étant le résultat

de la prise en compte de l‘ensemble de ceux~ci. La
discrétisation spatiale, en cellules, éléments, régions, dépend
étroitement du schéma d’intégration spatial utilisé. Par

exemple, pour des é&léments finis, la variation spatiale de la
pression ou de hauteur piézométrique est représentée & l7aide de
fonctions dfinterpolation et les inconnues nodales sont les
inconnues du probléme discrétisé. Plus le maillage sera serré,
plus la précision du calcul sera grande.

Le maillage est la représentation du domaine é&tudié par
lfassemblage de cellules (différences finies), d’éléments
(éléments finis) ou de régions (éléments frontiéres et é&lénents
analytigues). Leur taille est choisie en fonction de
1’hétérogénéité du milieu, de la complexité des frontiéres, de la
densité des mesures disponibles et des points de sollicitation,
de la précision désirée des résultats, mais aussi des
contingences informatiques (taille du systéme, temps C.P.U.).
L’étude géologique et hydrogéologique préalable & la modélisation
du systéme &tudié, fournit la plupart de ces informations.

Comme signalé précédemment, les différentes méthodes
numérigues aménent & des approximations trés diverses de la
géométrie.

La méthode des différences finies est souvent limitée &
des cellules ou blocs rectangulaires (2D) ou parallélipipédigues
(3D) éventuellement gigognes (emboités);cependant un seul type de
cellules peut étre utilisé & la fois dans un modéle.

Les méthodes des é&léments frontiéres et des é&léments
analytigues supposent gue 1/hétérogénéité du domaine est
relativement restreinte puisque des solutions continues et
analytigues sont imposées dans les différentes régions
discrétisées, par contre ces derniéres peuvent étre de formes
complexes.

La méthode des éléments finis est la plus adaptée &
représenter un domaine de grande hétérogénéité dans les 3
dimensions tout en possédant des frontiéres aux contours
complexes; en effet les é&léments proposés sont de formes
diverses et ils peuvent se déformer et s’agencer de maniére trés
souple.

Dans le cas ol le systéme & étudier consiste en une
succession verticale de couches aguiféres et de couches
semi-perméables {aguitards), une simulation réellement
rri-dimensionnelle des écoulements en régime transitoire
impligque la distinction de plusieurs couches d‘é&léments ou de
cellules dans les aquitards, afin de calculer une variation
verticale des pressions d‘eau autre gue linéaire ou paraboligque.
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~tif doit é&tre pris en compte en fonction de la
me dans les résultats. Il sera rediscuté de cet
la présentation du modéle dfécoulement du sous-sol

ﬁﬁz&ﬂég fr. VII.).

sollicitations imposées aux nappes aguiféres doivent
en compte de la fagon la plus précise possible.
10i, dans les problémes d'hydrogéclogie appliguée au
I (tunnels, terrassements, drains, captages, tapis

u des é&léments de formes diverses doivent parfois étre
bup oy En effpt, la répagt%t%om des presaiong_inter$titiell§s
Urg &4 & trouvée avec précision sur un dgmalna local treés
us d@@ e et contem%nt‘des zones de‘geometrleg conplexes pour
n tin, o8 -es les paramétres hyvdrodynamiques sont trés contrastés
3ji S reste du domaine.
b
& Des galeries de pompade, situées dans une nappe aguifére
nale, constituent un autre cas, oG il est souhaitable de
de isenter correctement et explicitement (&léments finis) ou
O Jicitement, une géométrie particuliére & laguelle est
R Juguée la sollicitation la plus importante du systéme. Aux

its de pompage ou de réinjection, on fait coincider des noeuds
+ des points centraux de cellules.

Dfautre part, il est nécessaire de pouvoir simuler en
régime transitoire des aquiféres & nappe libre sans modification

du maillage. Certaines techniques exposées dans la suite
(IV.4.7.) permettent ce type d’analyse en utilisant les mé&thodes
des différences finies et des &léments finis. Ces technigues

sont indispensables lorsque le domaine & é&tudier est régional,
comportant plusieurs centaines, milliers ou millions dfé&léments
(ou cellules), car elles évitent un réajustement du malillage en
fonction de la nouvelle position de la surface libre aprés chague
pas de temps.

Sans entrer dans beaucoup de détails, il est évident que
du raffinement du maillage, dépendent la stabilité et la
précision des résultats. La taille et la forme des cellules ou
&léments peuvent influencer le résultat trouvé.

La figure IV.1. reprend comme exemple, un essal de
pompage pour leguel sont calculés la solution analytigue de
Theis, la droite d‘approximation logarithmigque de Jacob, des
solutions numérigques calculées par différences finies avec des
maillages de plus en plus fins (FD1, FD2, FD3, FD4) et une
solution numérigue calculée par la méthode des é&léments finis
(FEL) .

On constate, dans le cas illustré ici, gu’un naillage
trés fin, & proximité immédiate du pompage (distance < 10 m)
génére des résultats plus précis; par contre un maillage treés
dense au~deld de 10 m ({(comme pour FEL entre 10 et 100 n)
n’apporte pas beaucoup d‘informations supplémentaires.
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La précision de la solution calculée peut étre mise en
rapport avec la dimension des cellules ou é&léments ainsi qu’avec
la taille des pas de temps utilisés (cfr. IV.3.) . Un processus
physigue, caractérisé par de fortes variations spatiales sur une
petite distance, sera difficilement simulé avec précision si le
maillage est composé de grandes cellules (ou £léments). Pour un
probléme 1D, en régime permanent d‘écoulement, traité par la
méthode des différences Zfini%s; Bear & Veruijt (1987) ont
démontré (en développant d“f/dx” = 0 en série de Taylor) que par
l’expression numérigque approximant la dérivée seconde, on commet
une erreur qui est proportionnelle au carvré de la taille de la
maille (en prenant l‘hypothése d‘une maille réguliére).

La dépendance des résultats calculés par rapport & la
densité du maillage, laisse deviner gue certains effets
dfanisotropie obtenus dans les résultats peuvent &tre induits
uniguement par une anisotropie dans la densité& du maillage ou par
le choix de formes dféléments {(cellules) favorisant l7une ou
17autre direction. Lors de la discrétisation &’un probléme, il
faut veiller & &viter ces effets, gui dans certalns cas extrémes
peuvent modifier totalement les résultats.

IV.2.2. DISCRETISATIONS EN CELLULES OU BLOCS POUR LA
METHODE DES DIFFERENCES FINIES

Traditionnellement en hydrogéologie, la méthode des
différences finies est limitée & 1lfutilisation de cellules
rectangulaires (2D) ou parallélipipédigues (3D) avec
éventuellement 1‘emboitement gigogne de celles-ci.

Pour représenter des problémes & la géométrie simple et
régulidre, comme & la figure IV.2., aucun probl&me majeur n’est
rencontré. Cependant, pour tenir compte de 1l’infiltration due &
la riviére {(figure Iv.2.), on calcule le coefficient
g7 infiltration (lr) comme suit

K A

Z ¥
1= T Ry (IV.1.)

I

ol est la perméabilité du fond de la riviére

K

%

d. est l7épaisseur du fond de la rivieére

B est la surface réelle ol l7infiltration a
lieu (surface couverte par la riviére)

A¥. Ay est la surface de la cellule & laguelle seva
affecté le coefficient d’infiltration.

On affecte & l’ensemble de la cellule, une infiltration
gui n’est effective en réalité que sur une zone plus restreinte;

on étale cette infiltration. Ce type d7approximation (faisant
partie de 1’idéalisation du systéme & représenter) peut étre la
cause de grosses imprécisions. Dans le cas du modéle de la

Hesbaye, nous verrons {cfr. VI.} comment la discrétisation
inadéguate des galeries de pompage peut é&tre pénalisante pour les
résultats du modéle.
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Figure IV.2. : Simulation par la méthode des différences finies,
d’une nappe cylindrigue, avec deux zoges de
perméabilité, un pompage (Q = -~ 0.1 m /s)}, une
riviére a partir de laguelle des infiltrations ont

lieu et une infiltration uniforme de 1I.59 20m$

mg/s par mz. Les potentiels sont imposés au Nord
et au Sud; les frontiéres latérales sont
imperméables. Les résultats de la simulation sont
montrés pour le cas isotrope et pour une

anisotropie ny = 0.2 Kxx

Pour les problémes de trés grandes dimensions et peu
affectés par des hérérogénéités locales, la méthode des
différences finies est trés souvent appliguée avec succés. Elle
constitue de ce fait (et de par sa simplicité numérigue et sa
faible consommation en C.P.U.) la méthode guasi exclusivement
utilisée en reserveir pétrolier (figure IV.3.}.
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Figure IV.3. : Discrétisation en blocs d’un réservoir pétrolier
de la Mer du Nord pour la simulation par
différences finies (d’aprés Qi, 193%1).
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De nouvelles technigues ont é&té développées {en
reservoir engineering) afin de permettre la discrétisation dfun
maillage localement plus détaillé {Local Grid Refinement
(L.G.R.}}. De nouvelles formes de blocs sont testées (Aziz &
Palagi, 1991) et des techniques de décomposition du domaine sont
&tudiées avec tous les problémes liés aux choix des conditions
aux limites (Wacul, 199%1).

Les maillages utilisés d’habitude sont alignés sur des
systémes de coordonnées orthogonaux, cartésiens, cylindriques ou
curviliénaires entrainant les inconvénients suivants :

- 11 est difficile de discrétiser finement une zone sans
générer une multitude d’autres blocs dans des zones ou
cela n’est pas nécessaire;

-~ i1 nfest pas aisé de combiner des malllages de
différents types (i.e. cartésien et cylindrigue prés
des puits}; :

~ la simulation des zones proches des puits est peu
précise;

- i1 est difficile de choisir un maillage dont
l‘orientation ne provogue pas un effet d’anisotropie.

Basée sur des travaux de Heinemann et al. ({1983 et
1989), Aziz et Palagi (1991) proposent une des premiéres grilles
utilisée en différences finies par Tyson et Weber (1964) composée
de polygones de Voronoi (1908),similaires & ceux de la méthode de
Theissen (utilisés en hydrogéologie pour le calcul des
précipitations). Ils généralisent cette approche pour utiliser
des polygdénes de formes diverses (figure IV.4.). Ces auteurs
&tudient actuellement de facon approfondie toutes les influences
provogquées sur les résultats, par 1’emploi de telle ou telle
grille dans la simulation de situations classigues dfexploitation
de réservoir pétrolier.

D’autre part, pour tenir compte d‘hétérogénéités locales
dans la simulation des réservoirs, les technigues statistiques
sont de plus en plus utilisées, en simulant différentes
réalisations éguiprobables de la géométrie du réservoir,
respectant toutes les données géologigues existantes (Matheron et
2l. (1987}, Eschard et al. (1981})}. Cependant, ce type de
techniques, appliguées & des réservoirs régionaux de grande
taille, demandent de nombreux passages sur ovdinateur, consommant
un  temps C.P.U. trés important pour des résultats souvent
décevants dans la pratigue (Henriguez, 19%1}.

Par  conséguent, iesg technigues de “Local Grid
refinement® (L.G.R.) gardent toute leur importance et elles sont
développées en paralléle & celles opérant la décomposition du
domaine.
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Figure IV.4. : Maillages utilisant des polygbnes de Voronoi de

différents types: cylindriques, hexagonaux,
curvilindaires, avec raffinement local, cartésiens

“hybrides” et hexagonaux hybrides (d’ aprés Aziz &
Palagi, 1981).
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En effet, durant la calibration ou le calcul
prévisionnel d‘un réservoir, il est courant gu’il solit nécessaire
dfétudier plus en détail le comportement d’une partie de
celui-ci.

Ce type de situation peut se manifester pour différentes
raisons

- une séparation géologigue;

- des configurations de pompages faisant en sorte gue la
densité de ceux~ci est trés variable;

- des déphasages dans le temps concernant le début des
pompages .

Pour prendre en compte correctement les interactions
avec Lle reste du réservolir, des simulations de 1Y'ensemble du
réservoir sont généralement réalisées, mais elles sont colteuses.

Il est donc souhaitable de pouvoir effectuer le calcul
dans des parties du domaine avec des conditions aux limites
fournies par le comportement du reste du réservoir. La
combinaison de possibilités de discrétisation détaillée
localement (L.G.R.) et de décomposition du domaine (figure
IV.5.}, permet de travailler de cette fagon.

M

Figure IV.5, : Technigues de discrétisation détaillée locale
(Local Grid Refinement )} et de décomposition du
domaine (d’aprés Bratvold, 19%1).
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La procédure suivie dans ce genre d’approche est décrite
par Bratvold (1991) :

(1) simulation de l’ensemble du probléme, en utilisant
un maillage grossier.

(2) utilisation des wvaleurs calculées en (1) pour
estimer les conditions aux frontiéres des zones qui
seront détaillées.

(3) simulation é&ventuellement en paralléle (parallel
processing) des différentes zones ol le maillage &
été détaillé.

—3 haute résolution obtenue dans chacune de ces
régions (petits pas de temps, pas de temps
différents dans chaque région, etc...)

{4) actualisation des données pour la simulation
giocbale, en utilisant les résultats c¢alculés en
provenance des zones détalllées.

Un des problémes majeurs consiste donc & attribuer aux
différentes régions résultant de la décomposition du domaine, des
conditions aux limites pas trop éloignées de la réalité (figure
IV.6.).

Nacul (1991) propose des procédures itératives pour le
calcul de ces conditions aux frontié&res en constatant 1’/influence
de la décomposition du domaine sur la matrice de résolution du
systéme. Des procédures de résolution des différentes zones, en
série ou en paralléle sont présentées & la figure IV.7.. La
convergence de ces procédures peut &tre accélérée par des
technigues :

(a) de préconditionnement des conditions aux frontiéres
ol des premiéres approximations de celles-ci sont
issues de la résolution du systéme global;

(b} de recouvrement des frontiéres, ol toute une zone
comprenant la frontiére est couverte par au moins
deux régions issues de la décomposition du domaine

{c) de relaxation, via l‘utilisation d’un paramétre
W o= Ap/&pl

ol Ap est la variation de pression aprés
convergence dans la région concernée
&pi est la variation de pression aprés la lére
itération dans la région concernée

Tous ces développenents ne sont pas utilisés
actuellement en hvdrogéologie car ils n’ont jusqu’a présent pas
encore &té jugés nécessaires vu l’emploi généralisé de la méthode
des éléments finis lorsque le réservoir est hétérogéne et de
forme complexe. Tls méritent d’étre signalés car ils
contribueront certainement & améliorer les programmes utilisés
dans le futur en permettant notamment le "parallel processing®.
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Figure IV.6.
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(d’ aprés Nacul, 1991).
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Comme signalé précédemment (II.4.), pour les problémes
étudiant la dispersion de polluants, les grilles traditionnelles
de la méthode des différences finies ne conviennent pas, car
elles introduisent une dispersion numérigue importante.

Des recherches ont é&té mnenées, non seulement pour
utiliser des technigues de décentrage et des schémas d’ordre
supérieur de différenciations "upwind" (Patel & Markatos, 1986),
mais également afin de permettire des technigques de
discrétisation détaillée localement (L.G.R.} se déplagant avec
les zones & forts gradients de la variable calculée (Thompson &
Ferziger, 1988 et Dannenhoffer, 1988). Il s’agit d’une approche
Lagrangienne en utilisant des maillages gigognes, générés
automatiquement et se déplagant avec les zones de forts gradients
(figure IV.8.) (Gaspar et al., 1991). A chaque pas de temps, une
méthode de "particle tracking® repére, & l‘aide de la génération
d’un maillage gigogne, les points Lagrangiens (se mouvant avec
1’écoulement). La dispersion est ensuite résolue en utilisant ce
maillage gigogne, gqui est structuré de maniére & ce gque le
systéme puisse étre résolu par le méme code guelgue soit le

=

maillage obtenu & chague pas de temps.

17
I
mif i
m
Tt
N
T
I T
mEmaE
Tl
Figure IV.8. : Simulation de la dispersion d’un polluant, dans
des conditions d’écoulement paralléle, en

utilisant des maillages gigognes mobiles (d’ aprés
Gaspar et al., 1991).
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Il n‘est pas dans les objectifs de ce travail de décrire
plus en détail ce type de technigues, remargquons cependant
gufelles ne sont appliquées, jusqu’ici, gue sur des domaines dont
les caractéristigues (perméabilité, coefficient d‘emmagasinement
spécifique, dispersivités...) sont homogénes. La prise en compte
d’hétérogénéités entrainerait sans doute des contraintes
supplémentaires sur ces maillages, difficiles & introduire dans
ces technigques se servant de référentiels de Lagrange.

IV.2.3. DISCRETISATIONS EN ELEMENTS PCUR LA

METHODE DES ELEMENTS FINIS

La méthode des &léments finis se caractérise par des
bibliothégues d‘éléments bien fournies (figure IV.9.) permettant
de considérer un grand nombre de situations particuliéres,
pouvant étre rencontrées lors de la simulation des réservoirs
souterrains. Cette grande flexibilité dans la forme et la taille
des &léments a fait en sorte que les techniques (IV.2.2.) de
discrétisation locale détaillée et de décomposition du domaine,
bien qu’existantes (Ewing & Lazarov, 1989%9), n‘ont &té gue peu ou
pas utilisées en hydrogéologie jusqu’‘d présent. Comme signalé
précédemment (IY¥.4.2.), la méthode des é&léments finis est tout
particuli@rement bien adaptée & la discrétisation de problémes
locaux dfhydrogéologie appliguée au Génie <Civil, oG des
hétérogénéités aux contrastes trés marqués (dans les valeurs des
paramétres) et des frontidres & la géométrie complexe peuvent
étre représentés avec un maximum de précision par des &léments
stuyaux®™ 1D, des é&léments Ycogues® 2D, etc...

D’un point de vue pratigue, lors d’un maillage
tri-dimensionnel régional utilisant, par exemple, des é&léments
isoparamétriques & 8 noeuds (brigues dans le cas le plus
courant), on considére des couches successives de noeuds, la
répartition de ceux-ci é&tant constante dans leur représentation
horizontale (figure IV.10.). D‘une couche de noeuds & une autyre
, seule la coordonnée verticale change . Les numéros des noeuds
et des é&léments sont calculés dfune couche & lautvre par
incrémentation.

Ces couches successives de noeuds épousent les limites
des différentes entités géologiques distinguées et elles ne sont
donc pas forcément horizontales. Si un biseau intervient dans la
géométrie du réservolir, des éléments sans é@paisseur (et
n’intervenant pas dans le calcul) peuvent étre introduits afin de
conserver une incrémentation réguliére de couche & couche (figure
IV.10.).

Cette technigue permet au maillage, vu dans le plan
horizontal, de tenir compte de toutes les discontinuités et
changements géoclogigues intervenant dans le volume discrétisé
{figure IV.11.).
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Figure IV.9., : Divers éléments finis & 1, 2 ou 3 dimensions.
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dans un maillage tridimensionnel

Coupe verticale
de noeuds et

avec Ilignes verticales
incrémentation.

Figure IV.10.

Figure IV.11. : Coupe verticale dans un maillage tridimensionnel
avec lignes verticales de noeuds le maillage
tient compte de tous les changements géologiques

intervenant dans le volume discrétisé.
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Pour un modéle dfécoulement, la répartition de la
perméabilité et du coefficient d’emmagasinement spécifigue peut
se faire de maniére trés souple; & la limite, on pourrait définir
autant de couples de paramétres qu’il y a dféléments dans la
structure. En pratique, pour faciliter cette répartition, on
définit souvent des "matériaux™ différents, en regroupant sous le
méme matériau les é&léments affectés des mémes paramétres (figure
Iv.iz2.). Un exemple trés complet de discrétisation 3D d’un
aquifére régional sera illustré dans le cadre de la simulation de
la nappe de Hesbave {(chaplitre VI}.

Figure IV.12. : Coupe verticale dans un maillage tridimen-
sionnel : matériaux différents
matériau 1 : aguifére
matériau 2 : semi-perméable
matériau 3 : autre semi-perméable
matériau 4 : autre semi-perméable
matériau 5 : autre aquifére
matériau 6 : matériau inexistant falsant en sorte

gue ces éléments sans épaisseur ne
soient pas pris en compte
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IV.2.4. DISCRETISATIONS EN REGIONS POUR METHODES

LES
DES ELEMENTS FRONTIERES ET DES ELEMENTS

ANBINTIQUES

De par son principe, la méthode des é&léments frontiéres
reguiert la discrétisation des frontiéres du domaine &
modéliser. Oon discrétise des surfaces lorsqu’il s‘fagit d’une
simulation 3D et des courbes lorsgue le probléme se raméne & 2
dimensions. Les wvaleurs calculées de la variable varient de
fagon continue & 1lfintérieur des régions et toutes les
approximations de géométrie, d'hétérogénéité. .. doivent
intervenir sur les frontiéres de ces régions. Chaque région doit
étre homogéne et donc si 1‘hé&térogénéité du domaine est grande,
les petites régions discrétisées s’apparentent virtuellement & un
maillage d’éléments finis. Cependant, la méthode des é&léments
frontidres permet de discrétiser trés é&légamment des domaines
tendant vers 17infini pour les cas suivants :

-~ problémes comportant des conditions aux limites devant
8tre reportées a 1’infini par rapport & la zone de la
sollicitation (ce type de probléme peut étre rencontré
assez fréguemment dans les modélisations dfaquiféres
régionaux) ;

-~ problémes comportant des régions semi~infinies,
homogénes et non sollicitées (ce type de probléme peut
étre rencontré en hydrogéologie appliquée au Génie
civil).

I1 faut souligner néanmoins l‘exceptionnelle rareté& dans
la littérature, d’exemples présentant des simulations
d’écoulements en milieu poreux saturé, & une échelle régionale
par la méthode des &léments frontiéres.

La méthode des é&léments analytiques, utilise des
solutions analytigues valables dans chagque vrégion, pour les
sSuperposer. Ces vrégions doivent donc é&tre homogénes et les
formes des limites doivent étre réguliéres. La discrétisation
consiste & délimiter les =zones susceptibles de vemplir ces
conditions.

Une hétérogénéité inportante du domaine ou méme son
irrégularité sont difficiles & discrétiser et rendent
inapplicable cette méthode. Par contre, elle peut étre utilisée
pour des calculs de dégrossissement, en simulant des aguiféres
régionaux ou supra-régionaux de caractére treés homogéne {(figure
IV.13.). Il reste aux auteurs de telles études & rester prudent
dans 17interprétation des résultats. Tout comme la méthode des
&léments frontiéres, la méthode des &léments analytigues
s’accomode particulidrement bien d’un domaine semi-infini ou aux

Y

frontiéres vepoussées & 17 infini.
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IV, 3, DISCRETISATION TEMPORELLE

Pour résoudre un probléme transitoire dans le temps, il
faut réaliser une discrétisation temporelle, de maniédre & ce que
1a solution du probléme soit calculée en un nombre fini
&7 instants choisis par l7utilisateur. Les intervalles entre ces
instants sont définis comme les pas de temps de la simulation.

Le choix des pas de temps est soumis aux impératifs
suivants

- les pas de temps doivent &tre choisis en respectant
des critéres numériques garantissant la précision, la
stabilité et la convergence de la solution.

- la précision dans le temps des données relatives aux
sollicitations; il est inutile de calouler = des
résultats tous les mois si des valeurs moyennes
annuelles de pompage/réinjection sont introduites
comme sollicitation.

- durant la calibration, les instants o0 la solution est
calculée doivent si possible coincider avec ceux pour
lesquels des mesures existent. Si les mesures sont
peu frégquentes, il est inutile d‘avoir des pas de
temps trés courts.

- pour les calculs prévisionnels, les pas de temps &
choisir dépendent de la précision dans le temps,
désirée pour ces prévisions.

~ les pas de temps ne doivent pas &tre trop courts afin
de ne pas multiplier leur nombre, augmentant ainsi la
place mémoire occupée par les fichiers de sortie, et
majorant généralement le nombre total de résolutions
du systéme dféguation.

Ce dernier impératif s’exprime en termes de critéres &
respecter. Ces critéres varient d‘une méthode numérigque & une
autre et surtout d’un schéma d’intégration temporelle & un autre.

Le schéma d‘intégration linéaire, gqui est le plus
utilisé dans nos problémes, s’exprime par

h, .f{t = h, ,{t+At).8 + h, . (t}.{(i-@& v.2.
§40Ey) = hy g (ErsE) 1 4 (B) - (1-8) ( )
ol & est le paramdtre d7intégration temporelle
compris entre 0 et 1
hi 3 est la hauteur piézométrigue en un noeud (ou
&
point central) repéré par les indices
i et 4§
t est l7instant de début du pas de temps

(t+At) est 1l7instant de fin du pas de temps

t = tl < L+HAL
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Dans le cas dun probléme impliguant un processus
itératif, la g¢ondition de convergence impligue que la solution
numérique calculée tend, au cours des itérations successives,
vers une solution unigque (& un seuil de convergence prés : ¢).
Généralement, un critére de convergence ne peut étre obtenu gue
pour des cas trés simples, unidimensionnels, pour lesguels une
forme peu compliquée de la solution peut s’exprimer. Dans la
plupart des cas pratigques, il est impossible d’é&tablir 1la
convergence de fagon rigoureuse; c’esgt pourguoi on se contente de
comparer les résultats & des solutions analytiques. La plupart
du temps, la convergence est supposée | Prendre un pas de temps
trop long peut affecter cette convergence et méme rendre non
convergent un processus itératif.

La gtabilité dans la réponse obtenue en fonction du
temps (figure IV.14.), va é&galement influencer le choix des pas
de temps & choisir en fonction de la méthode numérique et du
schéma d’intégration temporel.

Il n‘est pas dans nos objectifs de démontrer et discuter
en détail ces critéres. Signalons néanmoins gue, pour la méthode
des différences finies, le schéma d’intégration implicite (8 = 1
dans l’équation IV.2.) est inconditionnellement stable et que le
schéma explicite (8 = 0) donne lieu & un critére de stabilité
simple gui peut s’écrire (dans le cas 2D, linéaire, ...) :

(Ax) 2. (ay) 2

(IV.3.)
(ax) % + (ay)?

18
0 < At < 5 m

{d’aprés Bear & Veruiijt, 1987)

ol Ax et Ay sont les tailles (supposées
constantes !} des cellules selon les axes

principaux.
itérstions
c it.: < it.1 C it.1 .
O it.2 O it.2 O it.2 .
o it.3 N it.3 N it.3 ‘
v it.4 v it.4 v it.4
E it.s E it.s E it.s
R - R . R -
G . G . G “
E . E B .
N . N “ N .
C . C . C .
B . E - E .
pas de temps t@ > @1 > ﬁz— ------ o 3 t3 v s
Bl
STABILITE
Figure IV.14. : La convergence se vérifie sur les réponses

calculées aprés chaque itération, la stabilité
sur les réponses aprés chaque pas de temps.
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Pour les autres schémas dfintégration, on peut consulter
Forsvthe & Wasow (1960), Fox (1962} et d’autres.

Pour 1a méthode des é&léments finis, les travaux en
analyse modale de Hogge & Nyssen (1977) de 1’Université de Liége,
ont débouché sur 1‘établissement d‘un critére de stabilité en
considérant 1l’éguation & 1 dimension en milieu homogéne :

- inconditionnellement stable si ¢ = 1/2

2

R & =) Y

pour 8 < 1/2 {(IV.4.}

ol & (toujours positif) dépend exclusivement des
caractéristigues du systéme.

Pour ce type de probléme, les schémas de Crank-
Nicholson (8 = 1/2), de Galerkin (8 = 2/3) et implicite (6 = 1)
sont donc inconditionnellement stables pour tout pas de temps.

Toujours pour le néme probleme, Hogge (1989) illustre
les phénoménes d‘oscillations dans la réponse gue l'on obtient en
fonction de (A) et du pas de temps (At). La figure IV.15. montre
gue seul le schéma implicite est inconditionnellement non

oscillant. Oon constate &galement, gue plus le schéma a un
caractére implicite, moins le pas de temps est limité pour
1’élimination des oscillations. On verra ci-aprés gue l‘emploil

de grands pas de temps est é&galement préjudiciable dans la
précision obtenue.

8 =1 Limplicite) - . At

N § =%a (Galerkin)
ggﬁmm oo G212 (Crank-Nicoison)

Figure IV.1I5. : Facteur d’amplification (4) en fonction de
(x. bt )., Ce diagramme montre gue leg grands pas
de temps risguent d’induire des oscillations
importantes de la solution sauf dans le schéma
totalement implicite.

A LHAL )

A = l J 3 (d’ aprés Hogge, 1981)
z5j( J
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La précision des solutions calculées doit également étre
mise en rapport avec la taille des pas de temps utilisés.
Intuitivement, on peut s’attendre que, pour un phénoméne montrant
de fortes variations sur un court laps de temps, il sera
difficile d’atteindre une bonne précision si les pas de temps de
la simulation sont grands.

pPour la méthode des é&léments finis, les facteurs
d’amplification exact et numérique, développés en séries de
Taylor sont comparés pour chague schéma &/ intégration (Hogge,
1977) . Tous les schémas sont précis au ler ordre et seul le
schéma de Crank—-Nicholson (8 = 1/2) est précis & l’ordre 2.

Hogge (1980) obtient une représentation graphique de
17erreur sur la solution (ou sur le taux de décroissance) par un

diagramme reprenant : |(A.At), = it 1n 1m%;fé?°§t&t ;

figure IV.16..

1 in @@Q.KGM E
A.Bt 1-{1~8). A At

=0 O=ly 8=2iy

e N Y\
.
g,
T
= =1
Figure IV.16. : Représentation graphique d’une image de 17 erreur

sur la solution (erreur sur le taux de
décroissance) (d’ aprés Hogge, 1980 ).

Il en déduit gque :
. pour & = 0 , la surestimation est systé&matique,

pour € = 1/2, la précision est bonne si les At sont
petits,

. pour 8 = 2/3, bon compromis sur la précision,
. pour €@ = 1, la sous estimation est systématique.
Signalons pour terminer gue la “consistence® de la

solution est vérifiée si 1l’erreur commise dans la solution
numérigue s’annule lorsque les pas de temps tendent vers zéro.
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I¥. 4, CONDITIONS AUX LIMITES

IV.4.1. LIMITES DES MODELES ET LIMITES PHYSIQUES

Il est important de distinguer clairement, les limites
physigues du domaine, ol le processus a lieu, et les limites du
modéle construit pour le simuler. Malheureusement, elles sont
souvent distinctes et i1 faut s’assurer gque les frontiéres
inposées au modéle créent le méme effet gue les limites
naturelles. Aprés identification de ces frontiéres, il faut que
les différences éventuelles puissent étre justifiées
conceptuellement, pour affirmer gue les limites idéalisées du
modéle n’influencent pas ou tr@s peu la solution.

Dans les études d’hydrogéclogie appliquée au Génie Civil
notamment, les calculs de simulation (en 2D verticales) des
écoulements sous un ouvrage dfart, ont souvent des frontiéres
latérales totalement “"artificielles®. Il est généralement admis
pour ce type de probléme qu‘en repoussant les frontiéres & une
distance égale & 3 fois 1l’épaisseur de la zone d’écoulement
(Franke et al., 1984), 1l’influence sera faible sur les résultats.
Ce genre d’affirmation est cependant arbitraire car 1’influence
dépend également de l7intensité de la sollicitation imposée & la
zone modélisée et du type de conditions aux frontiéres choisies.
Une analyse de la sensibilité du modéle par rapport & la position
et au type de conditions aux frontiéres n‘est donc pas inutile
dans ce cas.

Du point de vue mathématigue, chague é&guation de
1’écoulement résolue, donne lieu & une infinité de solutions
pOSSLbles@ La solution correspondant au prebléme étudié est
celle qui vérifie les conditions aux limites liées & ce probléme.
ces conditions sont donc exprimées en fonction de la variable
principale: pour les é&coulements en milieu saturé, la hauteur
piézométrigue ou la pression interstitielle.

Si on considére le procédé de "moyennisation¥ sur les
E.V.R. (II.1.1.) pour déterminer, par exemple, la porosité du
réservoir, la variation de celle~ci sera graduelle (figure
IV.17.) . En pratigue cependant, les frontiéres idéalisées du
modéle correspondront souvent & des surfaces délimitant un
changement abrupt de la valeur du paramétre, car on les fait
coincider au maxinum avec les discontinuités du systéme réel.
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Figure IV.17. : Frontiéres idéalisées abruptes ne correspondant
pas avec 1’approche continue d’homogénéisation &
1’ échelle macroscopigue (d’aprés Bear &
Veruijt, 1987).

En toute généralité, les conditions aux frontiéres sont
tirées du principe de compatibilité des flux, correspondant en
mécanique du solide, & la compatibilité des déplacements. Nous
distinguons différents types de conditions imposables aux
frontiéres d’un modéle :

-~ les conditions de pression ou de potentiel imposé,

- les conditions de flux ou de débit imposé,

-~ les conditions de débit dépendant d’un potentiel,

-~ les conditions de surface de suintement,

- les conditions de limite entre 2 milieux poreux
- différents,

- les conditions de surface libre.

Le choix adéguat des conditions aux frontiéres exprimant
mathématiquement, le mieux possible, les limites physiques du
probléme, influence grandement la gqualité d’un modéle. Ciest
pourquoi, le mangue d’informations relatives & la zone externe
mais contigué au domaine modélisé est parfois trés préjudiciable.
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Pour toute simulation en régime transitoire, 1l faut
également définir des conditionsg initiales. Celles~ci sont
composées des valeurs initiales de la (ou des) variable(s)
principale(s) et des valeurs initiales de tous les paramétres
intervenant dans les lois constitutives du modéle (parmi lesguels
certains seront actualisés au cours de la simulation non
linéaire).

A nouveau, le choix adéguat de ces valeurs, basé sur des
données mesurdes (in situ ou en labo) est trés important pour la
gualité de la procédure de calibration du modéle.

IV.4.2. CONDITIONS DE PRESSION OU DE POTENTIEL IMPOSE

Connues sous le nom de conditions de Dirichlet, elles
reviennent & spécifier le potentiel (ou la pression) sur les
limites ol celui-ci est indépendant des flux échangés. En termes
de hauteur piézométrigue, ce type de condition s’exprime par :

h = f{x, v, 2, t} (IV.5.)
ol f est une fonction connue

Selon l‘expression (IV.S.), cette hauteur piézométrique
imposée peut varier dans 1l’espace et dans le <temps. La
spécification de ces é&ventuelles variations est soumise aux
discrétisations spatiale et temporelle.

En pratigue, ces conditions aux limites peuvent é&tre
choisies dans les cas suivants (figure IV.18.) :

{1} au contact entre un aguifére et des eaux libres de
surface (riviére, lac,...)};

{2) lorsgue des lignes éguipotentielles peuvent &tre
distinguées (barrages, asséchement de fouille...};

(3) lorsqgu‘une zone restreinte comprise dans un aquifére
trés vaste doit étre modélisée, et gue les flux aux
limites de cette zone sont inconnus, elles doivent
zlors étre reportées assez loin de la zone de
sollicitation afin de ne pas trop influencer la
solution.

Remarguons gue, via ce type de limites, des flux énormes
(et peut-étre disproportionnés) peuvent entrer ou sortir du
modéle. Quelque soit le débit ponpé en un pults du modéle, les
conditions de potentiel imposé&, spécifiées aux limites, feront en
gorte de réalimenter latéralement le systéme, méne au-deld de ce
gui est physiguement ralisonnable.
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Figure IV.18. : Limites & potentiel imposé.
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IV.4.3. CONDITIONS DE FLUX OU DE DEBIT IMPOSE

connues sous le nom de conditions de Neumann, elles
reviennent & spécifier le débit sur les limites du mnodéle,
indépendamment des hauteurs piézométrigues {ou pressions)
trouvées sur celles~ci. En utilisant la loi de Darcy, c’est donc

=

le gradient normal & la frontiére qui est imposé :

ah
K an

81 la limite correspond & une ligne de courant, aucun
flux n’est toléré perpendiculairement, le flux spécifi& est nul
{condition de frontiére imperméable} :

dh

o = 0 (IV.6.)

$i un flux non nul est & spécifier, la condition sur le
débit peut s‘écrire :

f k. 28 as = q(x, v, z, t) (IV.7.)
g n

Les frontidres imperméables peuvent5 souvent étre
utilisées lorsque des contrastes supérieurs & 10~ sont constatés
dans les valeurs de perméabilité et gque la propagation des
variations de pressions interstitielles dans les couches peu
perméables n‘est pas l’objet de la simulation. Un milieu poreux
naturel n’est jamais totalement imperméable au sens strict du

terme.

Une frontiére imperméable peut &galement &tre utilisée &
1z limite du bassin hydrogéologigque de la nappe étudiée (figure
IV.19.) puisqu’aucun écoulement n‘a lieu perpendiculairement &
cette limite, méme si le wmilieuw poreux est de néne
caractéristicue cque dans l7aquifére.

Des frontidres & dé&bit imposé sont généralement
distinguées au sommet du modé&le pour tenir compte d7une
réalimentation de la nappe (figure IV.1%8.) par infiltration
efficace (sauf si la vréalimentation est stoppée par le "trop
plein® de lfaquifére provoguant le ruissellement en surface et
des conditions de potentiel inmposé); 11 s’agit alors de
conditions de débit réparti uniformément sur la surface du toit
de l7aguifére.

Les principales sollicitations des aquiféres, imposées
par les puits et galeries de pompage (et/ou de réinjection), les
tranchées drainantes etc... dont les 'débits sont connusg, sont
généralement introduites par des conditions aux débits imposés
{(figure IV.19.}.
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Dans certaines situations, il faut pouvoir représenter
un flux (& travers la frontidre) qui varie en fonction des
changements de hauteur piézométrigue & cet endroit.

Lfexemple type est le flux & travers une couche
semi~perméable en provenance soit d’un aguifére supérieur (non
simulé), soit d’eaux de surface (figure IV.20.). La différence
des potentiels (hﬁ - h) induit le flux et par la loi de Darcy, on

obtient :

(h, - h)

= (1IV.8.)

q = K

oli K’ et b’ sont les coefficients de perméabilité
et l7épaisseur de la couche
semi-perméable.

Pour l7aquifére simulé, on obtient :

an b’
et dong,
éh K¢ _ Ks
e :E{ ""é“ﬁ'“%‘" "Tb‘"? h s "‘E‘;" @hS (]:v«;ga)

On obtient une condition "mixte® (exprimée en fonction

8h - s a5 . s s
de oy et h), appelée condition de Fourier ou encore condition
de Cauchy.

Heuteur plézoméirigue Mivesy des veux de surface {hg)
da Paguitére (h)
Couche semi- permdbabls
Figure IV.20. : Condition "mixte” ot le débit dépend d’un

potentiel.
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IV.4.5. CONDITIONS DE SURFACE DE SUINTEMEMENT

Une limite entre le milieu poreux saturé et
1’atmosphére, le long de laguelle un écoulement de suintement (ou
parfois de 17é&vaporation) a lieu, est appelée une surface de
suintement. Pour la simulation de ce type de limite, deux cas
peuvent se produire

{a) La géométrie de cette surface est totalement connue
et fixée. pDans cette hypothése, on inpose une
condition similaire & celle d‘une surface libre
(cfr. IV.7.) ¢ h = z , dictée par la géométrie du
probléme (figure IV.21.}. Le résultat de ila
simulation fournira un débit de sultement.

(b) La géométrie est variable dans le temps et dans
l’espace en fonction des écoulements. Souvent, 1la
longueur (ou la surface dans le cas 3D) de la limite
de suintement n’est connue gue par détermination du
point (ou de 1la 1ligne) d’intersection entre une
surface libre et la limite de suintement (figure
IV.21.). Cette intersection n’est pas connue et
fait partie de la solution & chercher. On peut
résoudre ce probléme par un procédé itératif ou la
condition exprimant Ile suintement consiste a
alterner & chague itération, un potentiel imposé de
surface libre (h = 2) et une condition de flux
imposé correspondant au débit de suintement. Ce
procédé converge d’habitude si la premiére
estimation, soit du débit de suintement, soit de la
géométrie (ol on impose h = z), n‘est pas trop
irréaliste.

Des conditions de surfaces de suintement sont utilisées
le plus souvent pour simuler le suintement a travers des nurs de

qual et dans un puits de pompage (figure IV.21.). Le suintement
A4 travers un barrage en terre ou en béton est peu étudié, si ce
n‘est pour en déduire la maniére de 17é&viter. Parfolis, 1la

condition de surface de suintement est utilisée pour simuler une
zone de sources (figure IV.21.)
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Figure IV.21,
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IV.4.6. LIMITE ENTRE DEUX MILIEUX POREUX HOMOGENES

Comme signalé précédemment, le changement abrupt de la
valeur des paramétres correspondant & une limite entre deux
milieux poreux (supposés homogénes) est en contradiction avec le
procédé des homogénéisations & 1’é&chelle macroscopigue via la
théorie des E.V.R. (IV.4.1. et II.1.1.). Néanmoins, pour gue la
simulation soit la plus précise possible, les discontinuités

repérées (sur lesquelles on a des données) sont prises en compte

par ces changements abrupts de type de milieu poreux. Ces
limites ne constituent pas des frontiéres externes du modéle et
elles sont prises en compte, d’habitude, lors de la

discrétisation géométrigue du modéle (IV.2.).

I1 est , cependant, bon de rappeler les conditions de
continuité (ou de compatibilité) qu’elles aménent. Ces
conditions étant automatiquement prises en compte par les
méthodes d’intégration numérigue puisqu’elles interviennent dans
ies fondements de celles-ci.

Pour assurer la continuité ou la compatibilité des
débits & travers ce type de limite, on a :

ahi th
Kian = Xo5m (Iv.10.)

ol n est la direction normale & la frontiére si les
milieux poreux sont isotropes

Pour la continuité des hauteurs piézométrigues, on a :

h, = h
1 2
Comme signalé précédemment, si les contrastes en
p s s s x5 5 . - .
pernéabilité sont supérieurs a& 107, on se raméne & une limite

imperméable (&ventuellement interne au domaine modé&lisé).

IV.4.7. CONDITIONS DE SURFACE LIBRE

D bbbl o S e b il SZxl eSSl Sl mati

Pour é&tablir les conditions correspondant & une surface
libre, il faut étudier 1’interface eau-air dans le milieu poreux.
La surface pour laguelle la pression d’eau macroscopigue est
8gale & zéro (pression atmosphérique) est qualifiée de surface
libre (ou surface phréatique) de l’aguifére (cfr. II.2.6. et
figure I1.185.}).
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On  distingue au-~dessus de cette surface, une zone
capillaire olt le degré de saturation (SW} du milieu poreux reste

&gal & 1. L’épaisseur de cette frange capillaire est variable
selon la nature et la granulométrie du milieu poreux (figure
IV.22.) et sa surface supérieure constitue ce gu’on appelle dans
la littérature anglaise %the water table®. Le plus souvent,
l7épaisseur de la frange capillaire est supposée négligeable et
la surface 1libre est caractérisée alors par une pression
interstitielle nulle. Au~dessus, le degré de saturation diminue
progressivement jusqu’d atteindre le degré de saturation résiduel
& une hauteur appelée hauteur de succion (ww)” L.’eau n’occupe

qu’une partie des vides et les autres sont remplis dfair & la
pression atmosphérique. L‘eau est le fluide mouillant, son angle
de mouillabilité avec le solide é&tant positif (proche de zéro),
et lfair constitue la phase non mouillante. C’est la zone non
saturée; l’eau y est & une pression négative appelée pression
capillaire (pc} (figure II.15.) gui correspond physiquement & la

pression qu’il faudrait appliguer au milieu poreux partiellement
saturé pour le désaturer jusqu’éd la valeur de Srm Oon a :

Po = 7 ¥y (IV.11.)

[P, |

]

Frange capiliaire

i
{
f
{
i
i
{
{
i
l
|
;
!
i
{

rire e o o o s covh S o S tis T

= 0 S8

Figure IV.22. : Courbes de rétention pour différents milieux
poreux (d’aprés Bear, 1987) ‘

(1) milieu poreux granulométriguement bien homogéne
(2) milieu poreux granulométriquement mal trié.
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Le diagramne (Swy $(Sw))g connu sous le nom de courbe de

rétention est affecté par un hystéresis marqguant la saturation du
milieu en phase de mouillage par rapport & la phase de sé&chage
(figure IV.23.). Cet hystéresis influence &galement les courbes
de rétention lorsque le processus de mouillage est repris avant
la désaturation compléte du milieu; on obtient alors des "courbes
intermédaires® (figure IV.23.).

iog § Pe Em iog (P!

Y

Séchage

Courbes intermédiaires

Mouillage

{Frange capillaire}
e Sy

i

Figure IV.23. : Hystéresis dans les courbes de rétention.

En négligeant la frange capillaire, deux conditions
caractérisent les surfaces libres :

(a) la pression interstitielle est nulle {atmosphé&-

rigue), correspondant & une hauteur piézonétrigue
imposée :

h =z (IV.12.)

(b) aucun flux ne traverse ces limites, sauf gi i1 v a
infiltration/é&vaporation, on &crit (si le milieu est
isotrope) ¢

ah _
W = V:g {valng}

oh vy > 0 est l7infiltration

vy < 0 est 17évaporation
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Le probléme majeur posé par ce type de surface réside
dans le fait gu’‘on ne connait pas, & priori, sa position exacte.
En fait, la détermination de sa position est souvent 1/inconnue
du probléme & simuler.

Pour traiter ce probléme, différentes approches sont
utilisées dans les simulations .

a) Ajustement de sa position par annulation des flux
calculés. La discrétisation spatiale est fixe, la
position initiale de la surface libre est estimée et
on y impose la condition de potentiel imposé h = z.
En résultat de la simulation, des flux sont calculés
& travers cette frontidre. La position de la surface
libre est alors ajustée de maniére & rendre ces flux
compatibles avec 1’ équation (IV.13.). Trés lourde &
appliguer en pratique, cette procédure ne convient
pas du tout en régime transitoire.

b) Non prise en compte des é&léments ou gcellules se
situant au~dessus. La discrétisation est fixe, la
position de la surface libre est estimé&e au départ.
2 chaque itération, un test est réalisé pour
connaitre la position de chague é&lément (cellule) par
rapport & la surface libre caractérisée par h = z.
Les perméabilités relatives aux éléments (cellules)
situés au~dessus de cette limite sont annulées
faisant en sorte gu’aucun écoulement n’est calculé a
travers et au-~dessus de la surface libre (Bathe &
Khoshgoftaar, 1979). Cette technigue est assez
simple & mettre en ceuvre dans un programme linéaire
(Piette (1976), Cescotto & Piette (1983})}, mais ne
fonctionne pas en régime transitoire, ni si la
surface libre est trés inclinée sur la verticale.

¢) Maillage adapté. La discrétisation géométrique est
adaptée aprés chague pas de temps & la nouvelle
position de la surface libre. Ce procédé, utilisé
uniguement avec la méthode des é&léments finis est
automatisé par 1l’emploi de mailleurs automatiques
qui, en gardant le méme nombre d‘é&léments, déforment
ceux-ci pour s’adapter & la nouvelle limite (Taylor &
Brown, (1967}, Desal (1976 et 1983)}. outre sa
lourdeur dfimplémentation, cette procédure est trés
colGteuse en temps CPU (pas en résoclution du systénme,
mais en maillage automatigue etc...) et crée trés
souvent des éléments fort distordus dans le maillage,
accroissant de ce fait, les risgues de
non~convergence ou dfinstabilité numérigue. De plus,
si l‘hétérogénéité du domaine est grande, la gestion
du maillage automatigue peut devenir trés difficile.

Pour la simulation 30 de réservoirs régionaux et
hétérogénes, les techniques classigques décrites jusqu’ici ne
conviennent pas. D’autres méthodes basées sur 1‘introduction de
lois de variation des <coefficients de perméabilité et
d’emmagasinement permettent la simulation détaillée d’aquiféres
libres régionaux en mode transitoire.
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Urbe gq d) Variation de K. La surface 1libre n‘est pas

tion considérée réellement comme une frontiére mais comme
‘échag§ une zone oli l‘on passe gentlngment de la saturation
Ourpeg compléte a }a zone désatureée. Cette zone est
avant supposée se %e@lacer par 51@ple translation verticale
’beeé et instantanée selon les déplacements de la surface

libre (Dagan, 198%8). Cette hggothése est d’autant

plus vraie gue le rapport est important

2
sat

(Vachaud, 1968}, z_ . < épaisseur saturée .

si l'on désire simuler cette zone, il faut étudier
les écoulements en milieu poreux non saturé, avec une
perméabilité de celui-ci gqui varie en fonction du
degré de saturation ou de la teneur en eau {figure

Iv.24.) {Aubry & Ozanam {1988}, de Marsily
{1886) ...} - Un coefficient de perméabilité variant
avec la pression (figure IV.25.) est introduit dans
le code. De nombreuses relations empirigues,

décrivant plus ou mocins bien les variations de K
effectivement mesurées dans différents types de
terrains (figure 1IV.26.), sont décrites dans la
1ittérature relative aux écoulements en milieu poreux
non saturé.

ce +type d‘approche permet donc de simuler non
seulement la partie totalement saturée du milieuw
poreux, mais  également la zone partiellement
désaturée par une loi continue de variation de X en
fonction de la pression capillaire. Numérigquement,
i1 est plus aisé d’introduire une loi continue (de
type B, figure 1IV.25.) qu’une loi fort discontinue
(de type A, figure IV.25.) imposant une brusgue nmise
3 zéro de la perméabilité dans la zone non saturée.
Encore faut-il, disposer de mesures de K en fonction
de la pression capillaire, pour caractériser au mieux

le comportement du milieu poreux dans ce domaine
(figure IV.26.).

Pgrmeoabiiity

costf.mis Water
A Loe content . o
gl
. Sand - 0.5
107 - 0.4
- Logm Loam
100 - . 0.3
107 0.2
ETondd R Sand | | 5
§G“& - ¥ ¥ ¥ LS H T ¥ ¥ o
G, 01 02 03 04 05 -850 -40 ~30 -20 -0 O
Water {kPal Suction
DrEsSsure
content
Figure IV.24. : Evolution de K en fonction de la teneur en eau el

évolution de celle~ci en fonction de la pression
capillaire (d’aprés Dassargues, 1991 ).
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K { permeability
coefficient )

K= cste

gl ¢
pore pressure

Figure IV. 25. Lois de variation du coefficient de perméabilité

en fonction de la pression d’eau :

4) loi utilisée dans la plupart des programmes FEN
avec ou sans ajustement du maillage (méthodes
(b) et (c)) (Bathe & Khoshgoftaar, 1979).

B} loi utilisée dans les programmes non linéaires
fméthode (d)) (d’aprés Dysli & Rybisar, 1988}

Sable

Argile

¥ H ¥ 14 1

«53 ~40 ~30 -20 -~ 8
{kPa) pe

Figure IV.26. Variations de K en fonction de la pression

interstitielle et de la pression capillaire.
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e) Variation de S. Le coefficient dfemmagasinement peut

atre introduit dans le code non linéaire comme &tant
une fonction de la pression {Dassargues & al., 1988).
La méthode, mise au point par Charlier & Radu (1988),
s’inspire de la simulation des changements de phase
par une technigue enthalpigue (Comini et al., 1874},
ol les changenments de phase sfeffectuent a
température constante mais avec emmagasinement dfune

guantité de chaleur.

Dans notre cas, le milieu poreux passe de 17état non
saturéd & 17état saturé, & une pression constante
nulle, en emmagasinant une guantité d’eau. Cette
guantité d‘eau correspond principalement a la
porosité efficace du milieu poreux. La variation de
cet emmagasinement en fonction de la pression d’eau
est reprise & la figure IV.27. pour un aquifére
sableus.

8 storage
Bhgn b oo g S S T U e ey e
e T2
DOre pressure
Figure IV.27. : Variation de 1’ emmagasinement en fonction de la

développé

pression.

Dans le code (&léments finis) non linéaire LAGAMINE

au MSM, Charlier (1987) a introduit une loi

d’emmagasinement en arctangente, gui approxime au mieux 1la
variation réelle (figure IV.28.}

i

@;’“3
rom——

|

s
. arctg {%Em@« «%«« }« pi} .<p> (IV.16.)

ol <p> = p 81 p > O

<p> = ¢ 81 p = 0
& est un coefficient de relaxation influengant la
forme de la fonction (figure IV.28.)
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Figure IV.28. : Loi d’emmagasinement introduite par Charlier
(1987}, dans le code non linéaire LAGAMINE.

Pour des pressions négatives, une certaine quantité
d‘eau est présente dans le milieu poreux, ce qui peut
correspondre & la vréalité. Cette guantité dfeau dépend de la
valeur du paramdtre o de la relation. Lfidéal serait que ce
coefficient de relaxation corresponde au phénoméne physiqgue de
variation de 1l’emmagasinement en fonction de la pression
(pression capillaire gquand p<0 }. Il devrait alors &tre adapté
d’un cas A l’autre en fonction des caractéristigues du milieu
poreux.

Néanmoins, il se peut que les impératifs numérigues
fassent en sorte gufune valeur de o non compatible avec les
processus physigues de la zone partiellement saturée soit choisie
{sables ...). Dans ce cas, si on veut exclure toute simulation
de la zone non saturée, la loi de Darcy peut étre adaptée de
manidre & réduire ses effets dans cette zone, en la multipliant
par un facteur $fn@ :

S

n
&

R e X grad p + K grad z {EV.17.}

p-g

Cette wéthode & &té utilisée avec succés pour la
modélisation en régime transitoire de la nappe de Hesbaye (cfr.
VI .
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Par contre, si la simulation de la zone non saturée est
décidée, la loi de Darcy non modifiée est conservée mais en vy
intégrant la non linéarité de XK (cfr. 4).

Dans ia partie saturée, c’est le coefficient
d’emmagasinement spécifique, exprimé en unités de pressions
Ss -3
{«ETE;) en Pa ) gui est la pente de la courbe.

Dans le cas particulier ot la simulation a pour but de
calculer les tassements induits par des pompages dans une nappe &

surface libre, la non linéarité de S (S = S(p)) pour simuler la
surface libre peut s’ajouter sans gros probléme & la non
linéarité de Sq (sg = Ss(p)) et & la non lindarité de XK (K =
Ki{e}}.
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