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et, dans la transformée en 2
-8, = —2, —148; —25, — 22.

Done I'équation n'a qu'une seule racine positive, laquelle est
plus grande que I'unité.

REMARQUES SUR UNE SERIE.

I. Soit
f(z)=

+ — + 4y o (1
i —z? TR R [ S T 4 )

- r I3 i r
série dont le terme général a la forme % . Le développement
de cette fraction est

g mrl(2l+|) 4 phint) L.,

Par conséquent :

1° La série (1), ordonnée suivant les puissances de X, devient
28 b 2 e 2° e 20 2 2 e g1 e 2000 e AT g (2)

9 Lexposant N est le produit de deux facteurs , aulres que
Vunité;

3¢ Si N n’est pas un carré, Ay égale la moitié du nombre des
diviseurs de N, diminuée de 1;

& SiN est un carré, Ay égale cette moiti, diminuée de 5

II. Auribuons & N une valeur déterminée, et prenons la déri-
vée N*™ de f(a). Nous aurons

dx :
dﬂf ) 1,25, NAy + (N —N + )(N'— N + 2. NAga™ 4 o5
X :
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et, en faisant x =0 :

[dnﬂx—)] —=1.2.5... N.Ax.

dxltelit s

Au contraire, p étant autre que 4, 6, 8,9, ..., N, ... c'est-a-
dire p étant premier :
dr
[ f (w)] i
adzie]e

Ainsi, le nombre p est premier ou non, selon que la dérivée
p“™ de {(x) s’annule avec x, ou ne s’annule pas ).

IlI. La célébre série de Lambert :

-t i sl (3)

a pour développement

9(x) =2 + 20* + 25 + 52° + 22° + ... + Byx™ + oy (&)

By étant le nambre‘des diviseurs de N.
D’aprés ce qui précéde (3°, 4°), si, & 2f(xx), ou

22 4 22° + 22° + 22° + 22" + 4 + 0 4+ AN +- ey
on ajoute

22 + 2%+ 22* + Qx4+ 20" + 22° + 227 - - D' D0 ..,
— — gt —a

le résultat est o (x) (**).

(*) Cette proposition ne différe pas d'un théoréme proposé par M. Ra-
dicke (Question 559).
(**) En effet, lorsque N est non-carré, le coefficient de =™ devient
2(£By — 1) +2=By;
et, lorsque N est carré
2(—5—91 —_ *)-f—i’— 1 =Bn.



— 2868 —

Ainsi
x 3‘ xﬂ mlﬁ ox
= 2
@(x) 24__3:4- 4—-m’+gi—m’+24-—m‘+
i gt S il e
ou :
14+ 1+ 2 1 4 o8
= i 9 (TN
?(x) ‘i—xwh‘-l-—'x!'m +’_m_5m+ (5)

Cette transformation de la série de Lambert est due a Clau-
sen (7). E. CATALAN,

SUR LA FREQUENCE ET LA TOTALITE
DES NOMBRES PREMIERS;

par M, H. BROCARD, capitaine du Génie, & Alger. -

(Suite, voir t. V, pp. 1, 33, 65, 113, 263, 370 el 431.)

X

L'évaluation de la totalité des nombres premiers, inférieurs a
une limite donnée, a exercé, comme on le voit, la sagacité de bien
des analystes. Gauss, Encke, Legendre, Riemann, M. Techeby-
chef se sont proposé de fixer une approximation suffisante pour
la pratique; mais d’autres caleulateurs ont cherché des formules
exactes, donnant la solution rigoureuse et compléte.

Nous signalerons, pour commencer, les recherches entreprises

(*) Maxmuuiey Currze. Annali di Matematica, t.1, 1867.



	Remarques sur une série.

