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ou les indélerminées a, b, ¢ peuvent recevoir des valeurs quel-
CO?E(IHES.

Revarques. Dans cet énoncé (ot il est sous-entendu que les
coefficients A, B, G sont des entiers premiers entre cux, et
dégagés de tout facteur carré),«, 8,7, et a, b, ¢ peuvent étre
entiers ou fractionnaires. Si ces nombres sont entiers, les for-
mules proposées donneront nécessairement des solutions entiéres.

Les expressions ci-dessus, de , y, z, n’impliquent aucune res-
triction dans les données de la question. Ces expressions consti-
tuent, par conséquent, la solution compléte de I'équation consi-
dérée, en ce sens que, pour des valeurs convenables de a, b, c,
toute solution particuliére 8’y trouve comprise; «, f, y sont d’ail-
leurs des quantités quelconques, assujéties 4 la condition

Ad* + BE* + Cy*= 0.

(La suite prochainement.)

DECOMPOSITION D'UN CUBE EN QUATRE CUBES.

(Suile et fin, voir t. 1V, p. 352.)

VI. Les deux membres de I'égalité (A) sont divisibles par
2729 (x0— 2% + 1)%. Effectuant, on trouve l'identité

28(2d — 2 + (2 — @ (3 + 1) 4+ (205 — 1) — (a® + 1)°
= 6= )i{at - AP (E)

ou, plus simplement,

P=6r— 1P+ (@—2F+2 . . . . (F)
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Si, comme dans les paragraphes I et III, on remplace x par
14 6(%)5, on obtient

(tF + 6o = (Ga%b) -+ (6a°— D + 2B . . (G)

identité (*) qui donne une infinité de solutions, entiéres et posi-
tives, de I'équation

NP =X® + Y® + 275,
Soient, par exemple, a=b=1; valeurs d’ott résultent celles-ci :

N—7, X—=6, Y=38, Z=1.

Celte solution est la plus simple possible.

VIL. Il ne sera peut-étre pas inutile de faire une seconde appli-
cation de I'identité (A) (**). En prenantx==1,0u; =4, je rouve
55, 712, 9 55457 — B43. Gk + G64%)° + 5°.545° (345° 4 G4°)°

+ 85.511%(2.545° — 6.3543%. 64 — 64°)
+ 45, 407°(5.5343° — 9.543. 64 + 3.543. 64° — 64°)°
— 18°.545° (343° —+ 647,
ou
(3.215.2401.98 515)°+ (5.545.40 615 751)P+(8.511.55 267 854)°
+ (%.407.157 954 851)°=(18.545 .40 615 T51).

Cette égalité est irréductible, en ce sens que les cinq cubes,
qui y entrent, sonl premiers entre eux. E. CaTALAN.

P.-S. — En relisant le commencement de cette courte Note,
je crains davoir été obscur, par trop de concision. Voici
comment les premicres lignes du paragraphe I doivent étre
entendues :

(') Elle a été employée par Le Besgue (Ezercices d’Analyse numérique,

p- 149).
(**) 11 8’y est glissé une faute typographique : le premier facteur, dans la

deuxiéme ligne, est (22° — 1)%.



S s
Dans le premier membre de lidentité (A), la somme des
deux derniers termes :
(@z° — 1) (20° — 6a® — 1) + (Ba® — 92° + 5 — 1) (a® + 1)°
est, toute réduction faite,
7% (7™ — 562% + 90z — 150x" + 1715 — 14da'® + 892°
— 562° + 9x° — 2).
Chacun des auires termes de (A) étant divisible par (zf—ux3+1)3,
il en doit étre ainsi de la quantité précédente. En effet, elle est
réductible &
975 (x° — &® + 1)°(7a® — 15x° + 5x°—2).
Mais comme
7x° — 1528 + 33 — 2 =(22* —1)° — (° + 1)},
on a, identiguement :
(2x® — 1) (2° — 6x® — 1)° + (Bx® — 9° + Fx° — 1) (=° + 1]
= 272° (2° — &* + 1) [(22° —1f — (=° + 1025
et, par le changement de x3 en x :
(2 — 1)* (22° — 62 —1)° + (Ba® — 92 + 5z — 1)’ (x + 1)}

+ 27x% (2 — 2 + 12 (x + 1) =272" (s> — = + 1) 2 —1)° . (B)

B

SUR UNE PROPRIETE DES DETERMINANTS NULS;

par M. FALk, professeur & I'Université d'Upsal.

Presque tous les Traités relatifs 4 la théorie des déterminants
donnent, d'une maniére ou d'une au're, ce théoréme : pour
qu’un déterminant soit nul, il suffit qu’on puisse le meltre sous
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