2:GDZ

Gottinger Digitalisierungszentrum

Article

Sur divers articles de M. Mansion.

in: Nouvelle correspondance mathématique | Nouvelle correspondance
mathématique - 3 | Note sur la formule barométriqu de laplace. Propriété du
triangle. Sur...

Terms and Conditions

The Géttingen State and University Library provides access to digitized documents strictly for noncommercial
educational, research and private purposes and makes no warranty with regard to their use for other
purposes. Some of our collections are protected by copyright. Publication and/or broadcast in any form
(including electronic) requires prior written permission from the Goettingen State- and University Library.
Each copy of any part of this document must contain there Terms and Conditions. With the usage of the
library's online system to access or download a digitized document you accept there Terms and Conditions.
Reproductions of material on the web site may not be made for or donated to other repositories, nor may be
further reproduced without written permission from the Goettingen State- and University Library

For reproduction requests and permissions, please contact us. If citing materials, please
give proper attribution of the source.

Contact:

Niedersachsische Staats- und Universitatsbibliothek
Digitalisierungszentrum

37070 Goettingen

Germany

Email: gdz@sub.uni-goettingen.de

Purchase a CD-ROM

The Goettingen State and University Library offers CD-ROMs containing whole volumes / monographs in PDF
for Adobe Acrobat. The PDF-version contains the table of contents as bookmarks, which allows easy
navigation in the document. For availability and pricing, please contact:

Niedersaechisische Staats- und Universitaetsbibliothek Goettingen - Digitalisierungszentrum

37070 Goettingen, Germany, Email: gdz@sub.uni-goettingen.de



= g o

Il y aurait lieu de chercher les propriéics qui résultent de la
situation relative de ces divers points, parmi lesquels le point I,
par exemple, est celui-dont la somme des distances aux trois
sommets du triangle est minimum ; propriété démontrée pour la
premiére fois par Fermat, & qui Torricelli avait proposé ce pro-
bléme, et qui en donna presque aussitot trois solutions ).

(La fin prochainement.)

SUR DIVERS ARTICLES DE M. MANSION.

X
Dans la Note intitulée : Sur une formule analogue a celle de

Leibniz (**), notre honorable Collaborateur démontrait, d’une
maniére qui nous parait bien compliquée, la relation
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due 4 Leibniz ou & Gregory (***); et il ajoutait : « formule qui
» west pas démontrée rigoureusement dans la plupart des ma-
» nuels de Caleul infinitésimal. »

A notre question : « Quels sont ces Manuels? » M. M. a
répondu ("), aprés avoir cité le Cours &’ Analyse de M. Hermite :

(*) On peut consulter, sur cette question, les Théorémes el Probléemes de
Géométric, p. 185 (1872).

(**) N.C. M., tome II, p. 104.

(***) Montucla, tome II, p. 576.

(****) N. C. M., tome 11, pp. 508, 509.
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« 1l ne suffit pas .... que la séric
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» soit convergente pour x =1, il faut aussi qu'elle soit con-
» tinue. On devrait done, dans le cas actuel, avoir démontre,

» préalablement, I'égalité
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» ceque 'on ne fait pas d’ordinaire, quoique ce soit assez facile...»

X

Il nous semble que M. M. a vu des difficultés ou il n'y en a
pas; et que méme il s'en crée A plaisir. En effet, les plus simples
notions de la théorie des dérivées permettent d’établir, en toute
rigueur (*), les relations :

m?: mB x?n—‘i
arctger — o6 — — + —— .t —— F0(x
= 5 B 9n —1 ?(2),
! m‘!:m-i

9(x) >0, ¢@)<

In + 1

Il en résulte, pour 2272 1,

limo(x) =03

(*) Manuel des Candidals I’Ecole polytechnique, tome I, p. 145. —
Cours &’ Analyse de VUniversité de Licge, p. 149.



et, en conséquence,
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Dés lors, & quoi bon 'intervention des égalités (A), (B), assez
peu compréhensible d'ailleurs, surtout pour les ¢éleves?

1 0.0§

La recherche du développement de aretgx est un cas parti-
culier de ce probléme : « Trouver le développement d’une fonction,
connaissant le développement de la dérivée. » A ce propos, rappe-
lons la proposition suivante :

Si

[@) =1 + ws+ 154+ -+,

pour les valeurs de x comprises entre a et b, on a

b
‘/'bf’(:c)dx=/ wydx +‘fb7tgclx+---;

méme si la seconde série cesse d’éire convergente pour X = h.

Ce théoréme, dont I'illustre Stury a donné une démonstration
qui nous parail irréprochable (*), a-t-il cess¢ d’¢tre vrai ? Nous
voudrions connaitre, sur ce point, 'opinion de notre honorable
et savant Collaborateur.

v

Une question paradoxale, signalée par M. Laisant (**), a pro-
1‘ .? ? (=]
voqué, de la part de notre jeune Collégue de Gand, une longue

(*) Cours &’ Analyse de VEcole polytechnigue, tome I, p. 559 (1857).
(**) N.C. M., tome I, p. 274. :
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réponse (*), assez péremptoire, mais au sujet de laquelle il
nous permetira, ecependant, de faire quelques observations.
1° M. M. dit d’abord : « pour ces valeurs de z (zi == o) (**),
sinz = e';e:f , eosz= E:-ﬁ. Se ()
2 2
» sont infinies. » :
Cette affirmation parait contradictoire avee celle-ci :
« Méme pour zi= oo,

sin’z + cos’z =1.»

L'antinomie résulte, tout simplement, d'un manque de pré-
cision dans la premiére phrase : pour zi — + o, €05z — + o0;
mais sinz =— i co.

Du reste, I'argumentation de M. M. eiit été bien plus claire si,
comme on le fait presque toujours, il avait remplacé les éga-
lités (C) par les formules de définition :

et qu’il et fait tendre z vers 'infini réel.

2° « Si ai croit indéfiniment, .... (¢ + b)i croit aussi indéfi-
» niment ... »

Peut-on dire qu'une imaginaire croit ? Peut-on méme dire
quune imaginaire surpasse une aulre imaginaire? Nous ne le
pensons pas : c’est pour ce motif que nous n’employons jamais
la dénomination de quantités imaginaires. Mais M. M. pouvait
conclure, des relations (D) : :

(") N. C. M., tome II, p. 569.
(**) Il aurait da dive : « pour ces valeurs de zi. »

I1I. 8
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puis
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puis, pour z infini :
g 7+ tgh
gzt +b) = ————— =17 ().
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3° « Cette question (**) est done bien propre 4 éveiller 'atten-
“» tion des bons éléves sur le sens vrai de certaines équations
» symboliques. »

Quand bien méme notre honorable Collaborateur aurait abso-
lument raison, au fond, nous ne pourrions partager sa maniére
de voir, quant & l'utilité du probléme dont il s’agit. Il y a, nous
semble-t-il, tant de questions intéressantes, propres & former le
jugement, qu’il ne faut pas recourir a de véritables subtilités,
rappelant ces discussions mystico-métaphysiques, si chéres aux
abstracteurs de quintessence! Admettons 'équivalence des équa-

tions
arctge =i, x=—1tw 4 b: .

comment cette proposition servira-t-elle & I'éducation logique de
I'éleve? Le moindre théoréme d'Arithmétique ou de Géoméirie
serait bien plus efficace.

v

Dans cette méme Note, M. Mansion, invoquant les noms les plus
illustres, plaide en faveur de I'étendue @ n dimensions. 1l trouve

(") Clest ce qua fait M. Mister, . C. M., tome III, p. 49. On suppose,
bien entendu, que tgh n’est pas égale a <.

(**) « Sitga=czri, on a aussi tg(a -+ b) = =i, quelle que soil Ia valeur
» réelle ou imaginaire de b, » :
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« ce langage symbolique parfaitement clair. » Soit; mais I'emploi
de dénominations que I'on ne peut expliquer naturellement (*),
constitue, nous semble-t-il, un danger sérieux : aprés la Géo-
métrie non-euclidienne et l’ftcnduc ¢ n dimensions, voici-venir la
Géomélrie pan-imaginaire, ou @ — dm:ensmns qui « se rattache
» a PArithmétique a ﬁ chiffres, mmst qu’a UAlgébre a ?;E; équations.

Cet ensemble constitue les Mathématiques pan-imaginaires (*).»
Ou s’arrétera-t-on dans cette voie (***)?  E. GataLan.

P.-S. Les critiques précédentes ne nous empéchent pas de
rendre justice & un jeune et savant Collegue, déja connu par
d’honorables travaux. Tout derniérement, M. Mansion a présenté,
a I'Académie de Belgique, un Mémoire sur Vintégration des
équations, Mémoire dans lequel il démontre ce théoréme bien
remarquable, que néus signalons a I'attention des Géométres : :

Toute équation différenticlle, du premier ordre, est réductible
a Uéquation de Clairaut.

(*) Delaveu méme de nos nouveaux Docleurs, dans I'étendue & » dimen-
sions, ils ne cherchent ni dimensions ni étendues : ils veulent, seulement,
pétrir des formules!

(**) Liororp Huco. — Note adressée & PAcadémie des Sciences. Avant
d'avoir inventé la Géométrie pan-imaginaire, I'infatigable auteur avait créé
la Géométrie Hugodomoidale, dont I'épigraphe est« Suppression dela sphem! n
(Nouvelles Annales de Mathémaliques, avril 1876.)

(***) On peul lire, dans le dernier numéro du Bulletin des scicnces mathé-
matiques ef astronomiques, I'énoncé suivant, traduit du célébre Riemans :

» Si, & Pinléricur d’une variélé élendue d’unc maniére continue, toule
» variéld de n dimensions est limitante & Vaide de m segments de varictés
» de n dimensions, fixes cf non limilants par eux-mémes, cellc variété a
» une connexité (m 4+ 1) -uple de n™™ dimension. ... »

Il est  croire que, pour les inifids, la proposition est intelligible :
mais qu'en auraient dit ccs profuncs nommés Monge, Dupin, Bobillier, Pon-
celet, ... ?
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