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On aura :
10°? — 1 =N x =,
et par conséquent :

115 B ==g X 9.

Le nombre N, formé de la réunion de 3 périodes P, divisé par
9 et multiplié par n,donne done un nombre formé d’une suite
de 1.

6. Voici I'énoncé d'un théoréme analogue et beaucoup plus
général,dii & CreLLE (Journal de Crelle, t. 5, p. 296; Aunales de
Gergonne, t. 20, p. 349 et 304) : « Un nombre donné quelcongue
est toujours divisewrdun autre nombre exprimé par des périodes de
chiffres donnés swivies d'un certain nombre de zéros. » Soit, par
exemple, la période donnée 4813. Il n’est aucun nombre qui ne
soit diviseur d’un nombre de la forme :

4813 4813....4813481350000....0000,
pourvu qu’ony fasse varier, d’'une maniére convenable, le nombre
des périodes et celui des zéros.
P. M.

REMARQUE SUR L'INTEGRALE | = f " 1 (1—2a cos & - a?) dov.

Les valeurs de I ont 6té trouvées par Poisson (JSouwrnal de
Uéeole polylechnique, 9° cahier, p. 617); mais ce grand géometre
a commis, dans sa démonstration, une singuliére inadvertance :

« Soit » dit Poisson,

«g = log (1—2¢ cos @} ; (1
« d’ott on tire :

da 1—2a cos x-}-a®
« Pour fixer les idées, supposons @ < 1 ; nous aurons, en
« série convergente,

1—a? -
¢ — —— _ _ — 1 tacosx-t acos2xt-a° cos3x ...
1—2a cos &-+a* + e
Lol e L TR

Or, la derniére égalite est fausse. En effet, la multiplication
par le diviseur donne, au lieu du premier membre, 1—a cos .
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On peut, comme il suit, rectifier le calcul de Poisson.

l—t—lzcosa:

du . 04— COS & .
de — " 1Dacoswie® & 2 1
+ 1—= COS.‘]’:‘—E——s'

a @
Si a surpasse L'unité, on a, par ce qui précede :

1—1 cos x
@

. =1 . cosa - 1k cos 22+ L,cos?»w...
2 a a? @
1—6 cos @ 7

done
TS A Laoestitey i b a ;
S 9 [(E -+ = cosa -+ 5 C0s 2w - Zi Cos 3m—|—..] :
puis :
w—C=2| ta —* cos o— % cos 20— —~—cosdot..] @)
@ 2q2 3a® i
- Pour déterminer la constante C, supposonsa = 1 ; nous
aurons :

#=12—2cosa)=21 (2 sin % m),

2l (2 sin %cc) —C=—2 [cos 2 % cos 2z - ,—gcos S ]
Mais, par une formule connue (*),
cosm—l—% cos 2z -+ :,1)) cos 3o —.. =—1 (2 siné -'x:) :

donc la constante C est nulle; et I'on a :
™ T
f udo =f log (1--2a cos @ + a*) do = 2xla. (a>1).
o o

Le reste est facile.
E. CATALAN.

(") Zrasts elementaive des séries, p. 106,
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