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M. E. CATALAN

‘Professeur d’Analyse & I'Université de Liége

SUR UNE DECOMPOSITION EN FACTEURS

— Séance die 18 aoiil 1880 —-

I. Pour résoudre ’équation
x4 2px* 4 q¢F = 0,

dans le cas ol toutes les racines sont imaginaires, on peut faire usage
de Videntité

54200+ = [0+ 2 V2a=1)+a)[or =2 VE@ =) +¢| @)

Si ’on y suppose
1
gq—p=17r, x= (21“)""'?’
elle devient
(270)5- L—l—c.). + 2 (q —_— r)n)’ (29/')2,:-}—1 + q! —
[(27;)2!,--}-1 + (2r)et+1 4 q] [(27-) 21— (2p)ht+1 4= ‘IJ. (B)
Celle-ci peut servir & décomposer, en deux facteurs entiers, certains

nombres. Par exemple : |
10° — 8.10° + 1. = (10° +~ 10°+1) (10’ — 10° + 1),
_ £'42.44+9 = +44+3) (4 —4+3),
etc.
II. Sir = ¢ =1, la relation (B) se réduit &
k2 4 = (2L o DA ) (2L — 2L 1), (C)
formule de M. Le Lasseur. |

1I1. Dans l'identité

a'+1 =@ + 1).(93" +2\/3 + 1) (m’~m\/§+1),
faisons
z = 3" 'F%'
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Elle devient
36k+3 4.4 — (32 +14-1) (3%+1 4 3b+4 ¢ 1) (32%+1 — 3t+1 4 {) (Q)

Ainsi, le cube de 3% +1!, augmenté de 1'unité, est décomposé en trois
facteurs entiers. Par exemple,

W 1 =RT+1) QT+ 9+ 1) (27T — 9+ 1).

Il est clair que lé nombre des relations, analogues a (B), (C), est
indéfini. |
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SUR LE DEDOUBLEMENT DES FONCTIONS CYCLOTOMIQUES

~—Sdancedu 18 aout 1880 —
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SUR LES TRANSFORMATIONS CUBIQUES
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