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points doubles les points coniques situés sur ces cordes. Et comme ces
points doubles sont sur le cercle de I'infini, nous voyons que :

Des plans paralléles aux  plans -tangents singuliers d'une surface
de londe coupent celle surface swwant des anallagmatiques du
4° ordre (¥).

M. E. CATALAN

Professeur d'analyse a I'Université de Liége. R

SUR LA SOMME DES DIVISEURS D'UN NOMBRE 1i

— Séance du 2§ ot 1877, —
1.

Dans le deenier Bulletin de la Société mathématique, M. Halphen
donne le théoréme exprimé par I'équation

fn.:Sf(n—i)—S /(?L—S)—I—T/(n—-ﬁ)—..., (A)

et analoguc au célébre théoréme d’Euler.
It est facile de former d'autres propositions du méme genre.
Soit, par exemple, I’égalité connue '(**) :

(=) A —a) {—i5) .. P=AdLaw—.. L .. ()

Si Fon opére comme Labey (*#%) et M. Halphen, on trouve la relation

/;L+qu_1)-|-Lgf(n—-9)+ A Lumi ==L, (B)

analogue 4 (A), mais moins simple. .
Relativement aux coefficients L, , nous rappellefons seulement ceti¢

propriété :
La fonction | ‘
' Ln — Ln—i - Ln—--2 ’I“Lli_-":i + L”—-'I_ T

, , A

nulle sinn'éstpas tridngulaire, égalé (22 4-1)(— 1) quand n=

x (A1),

bS] e

{*) Par unc lout autre voie, j'ai dcja démounlré un cas particulier de ce théoréme dans und
communication que j'ai faite & Nantes.

(**) Recherches sur quelques produits indéfinis, p. 39.

(***) Recherches sur quelques produits indéfinis, p. 8.



198 " MATHEMATIQUES, ASTRONOMIE, GEODESIE, MECANIQUE

. IL.

Soit maintenant la formule de .[acobi :

(1 —x) (1—a*) —a?) ...}
=1—3x+dat—Tat +9a — 1z + .., (2)

d’ott résulte, comme I'a remarqué M. Halphen :
r+3x 4ot .. .ffn. a4 ...
x—B5x? - 14at — 30210 - 35t — ...

— ), 3
'-1_35‘3"'“5“'3_7936—}—9:1:’0——113;15-}-,,_ ( ) ( )
Supposons :
1
1—3x 40 —Ta® + 9!’ — ...
=14 Az+Ae 4. A . (4

de manitre que les nombres entiers A. sont donnés par la loi de
récurrence :
An _3t\u-1 + 5Au-—3 — TA;;_(;—!— QAnH..m _— . — 0. (5)
Alors, d’apres I'égalité (4) :

/n = Ap—i1— 5An-—3+ 14An—5—'30 An—-m + iy’ Au_.n; —_— (C)

I1l.
Pignore si Ton a fait attention que Ion peut ramener la détermina—
tion de f n, au probleme de la décomposition d'un nombre ‘entier, en

parties entiéres, additives. Pour arriver i ce résultal curieux, il suffit
de modifier légétrement la méthode employée ci-dessus.
Soit la célébre formule d’Euler :
A—x) (1—a?) 1—a°) ....
=1 —x—att 2t —xt—at ... (6)

On en conclut, comme Labey :

sc—l—'3m"+7a:3—|—...+fﬁn.f;—|—

Tz 2ut — Bt —Ta 41221 - 18 — ..,
e 1_m—w2+$5+w1—w12——$15+.--

(*) Recherches sur quelgues produits indéfinis, p. 39 et suiv. — 11 est visible que, dans le
| n{n-)

. + i *
numérateur, le¢ coefficient de x - est, cu valeur absolue, lau somme des carrés des oo pro
meers nombires enlers.,



LEVEAU. — NOTE SUR LA COMETE PERIODIQUE DE D ARREST 129

La traction -
| o ]

l—z—24*+a'—...7 =) —z) 1—a) ...’

W

o0
développée en série, devient E b (n)a , ¢ (n) représentant le nombre
0

des décompositions de n en parties entieres, positives, égales ou iné-

gales (¥).
f n =

Par conséquent,
b(n—1) 420 (1—2) — BY (n—8) — T (n—T) 4124 (n—12) ... (D)
Exemple. Si n=12, on doit trouver: '

124124 (10)— 59 (1) 74 (5) + 1200

ou . -
fiQ:SG—I—Q.JtQ — 3. 16—7.7412=28,

, €e qu est exact (¥%),

M. GROLOTS

Ancien Eldve de I'fcole polytechnique.

ETUDE SUR LA VARIATION DE FORCE VIVE DES PLANETES.

— Séance duv 24 woul 1877, —

M. LEVEAU

Astronome adjeint & I"Observatoire de Paris,

NOTE SUR LA COMETE PERIODIQUE DE D'ARREST,

— Séance du 24 aot 1877, —

En ne considérant, d’aprés la haute autorité du Bureau des longi-
tudes, comme cométes périodiques, que celles dont le retour a été

{*) Recherches sur quelques produits indéfinis, p. 11,
{(**) Recherches sur quelques produits indéfinis, table IIT.
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