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CORRESPONDANCE.

M. Oruer, nommeé Correspondant pour la Section de Médecine et Chi-
rurgie, dans la séance du 18 mai 1874, adresse ses remerciments 4 1’Aca-
démie.

ANALYSE MATHEMATIQUE. — Sur l’addition des fonctions elliptiques ;
par M. E. Caravax. |
« I. Pour intégrer |’équation

dx dy
(1) A=) T Ar)

0,

on emploie, en général, des méthodes longues ou compliquées (*). En voici
une qui est exempte de ces deux défauts.
» Apres avoir mis I’équation (1) sous la forme

(2) - A(y)dx+A(x)dy = o, -
jobserve que, pour rendre le premier terme intégrable, on peut le mul-
- . En effet,

I ' - I
y OW encore par -

tiplier par —— ~costz [1 + tang*z A(y )]

[ Alr)d=
(3) f!—t— taf:zﬂgs*?,ﬁ(y)ﬂ = arc tang| tangx (Ay)].
Or
cos®x |1+ tangx A( y)?] =1 c*sin’x sin® y = cos® |1+ tang® y A(x)?].
Nous pouvons donc prendre, au lieu de I'équation (2),

cos'z [1-+ tang’w A(y)?] ~ cos'y[1+ tangly A(x)?]

(4) . Ay)d= Alz) dy

» Soient maintenant, d’apres la formule (3),

(5) ~ tanga =tangx A(7), tangﬁ:tangyA(w);

——

*) La démonstration que j’ai donnée.en 186y, dans les Bulletins de I’ Académic de Bel-
gique, est fort simple, mais elle exige plusieurs transformations.



o d - Ay)dx - 3 '1 smxcoswsmycosydy
6 = 1— ¢ sm’*’.z:sm'-’y o (I—c2sm*xcos.*y)/.\.(3) L
_ ( ) i l dB = — AMx)dy - g sm.z;cosx_s;nycos‘ydx L -
pu1s, en vertu de la proposee, R L
- - dor-—{— dﬁ:.— 0. - o
L mtegrale cherchee est donc ac + {3 = const. “ou tang(ex 3 ﬁ) = constr,
_gou enﬁn LT T T I
- tangp..._ smxcosyﬁs( )—i—smj' cos.z:A(),' n_ T
, 7 cosxcosy—-smxsm) a(x Ja(r) o -
"resnltat co::mu( oo = _,_~‘_;"_ *_,. NS S
. » II D’apres les valeurs (6) ona o
7. : T dw dy (_ _)_ (y)-—-czsmnsmjcosxcosy
d(a+ﬁ)=aP=[A(m)+ y) B 1~0251n2w51ny .

Ainsi, pour transformer le premzermembre de la proposée en une d fferenttel[e ,
_exacte, ila sufﬁ de le multzplzer par - S ,. .

y _:A(x):;(y)--cfsmmsmycosxcosy _ ” T o
f-.?'-l T — czsmz.z:sm:r = "‘A(P)(H)\ RN --

Consequemmem [A(;)' ' ct‘y ] ‘P(M est aussz une dgfferentzel!e exac{e la #

= - .
— - D

(*) Aprés avoir demontre cette formule, Legendre ajoute « Sl Ton prenzut deux angles o -

» aumllalres ¢, ﬁ, te]s que - S R
i R - LT T .
- tanaa == tdno‘.z.' A (y), ";tang{i = tangy A(m),
v il en résulterait o
' = + ﬁ,

» ce qui est un moyen de calcu]ep alsement ¥ par les Tables de sinus. » Comment l’xI]u_stre”
auteur du Traité des Fonctions elliptiques ne 5'est-il pas apm gu que ces- Varlables % [3' '
rédnisent l’equauon( 1) & la forme (6)? = - - i<

~ Un mot encore, Dans le triangle spﬁerzque de lczgrange, % B sont ]es seﬁmenls de{er—--
minés, sur le c6té p, parla lmuleur correspondante. Ce trmng]e sphérique donne don(,, de

~ la maniére la plus snnple, toute la théorie de L adcl;twn des fonctzons de premzere e;pfce. |

 (**) En effet, - j ' -

dr rlj dp.

n—-—-’

() )T

[
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fonction ¢ étant arbitraire; et, si

|5+ 307 p ) = 4V,

or peut adopier, comme intégrale de Uéquation (1),

V = const.
» Soit, par exemple, ¢(}) = —;-; alors
d d d
dv—= . 1 ¢ _ ¢

A{p) A(p) T i—e sin*p coszy-l—b”sin?p:’
puis

V= %arc tang (b tangp) = const.,

solution évidente.
» Sil'on prend ¢(d) =22A(p)? ona

T d=x dy Az} A(y) —c?sinx coszsiny cosy’ * . .
dv”[A(x)+A(y)] [ ] = Alp)dp= dE(p);

1— ¢?sin®x sin’y_

mais (*)
dE(p)=dx Alx) - dy A(y) — c*d(sinx siny sinp.);
donc la quantité

dx + dy A(z) A{y) — ¢*sinx cosa sin y cosy |2
A{z) * A(y) I— ¢?sinxsin’y

est une différentielle exacte, identiquement égale &

———

' | 1 sinz cosy A(y) ~+ siny cosa A( )

dxe Alx) + dy A(y) K d| sinx cosx = Ssmasny . »

GEOMETRIE ANALYTIQUE. — Réponse de M. ['abbé Aovst aux observations
de M. Serret.

« Je remercie 'Académie de ce qu’elle a bien voulu déroger i ses re-
glements en faisant insérer dans les Comptes rendus ma Note Sur les inté-
grales des courbes quiont une méme surface polaire. Cette insertion permettra
aux géométres d’apprécier la justesse des observations que j’ai 'honneur
d’adresser en réponse a celles que M. Serret a faites sur ma Note. Cet émi-
nent analyste s’est occupé avant moi, plusieurs fois, de la méme question,
Je connaissais, avant d’écrire ma Note, ses belles recherches Sur les for-

(*) Fonctions elliptiques, t. T, p. 43.
C. R., 1874, 1°* Semestre. (T. LXXVII, Ne 21.) 191




