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Sur diverses conséquences du théoréme de Newton,
par Alphonse Demoulin.

Rapport de M. Calalan, premier Commissaire,

L.

« Le théoréme de Newton, qui a été l'occasion du
nouveau Mémoire de M. Demoulin (7), peut étre ainsi
énonceé :

Si, par un point quelconque O, pris dans le plan d'une
courbe algébrique, on méne deux transversales, Ox, Oy,
paralléles a deux directions fixes, le produtil des segmenls
inlerceptés enire ce point et la courbe, sur la premiere
ransversale, sera, au produit des segments inlerceples sur
Vautre (ransversale, dans un rapport constant, indépen-
dant de la position du point O.

1.

Des la page 1, j’ai été arrété par une difficulte, an sujet
de laquelle je n’ai pu m’entendre avec I’honorable Auteur,
et que je vais essayer de faire saisir.
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(*) Le premier vient de paraitre dans le tome XLIV des Memoires
couronnés,
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Soit AT la tangente, en un point A, 4 la courbe consi-
dérée. Soit M,AM, un arc infiniment petit, limité par une
corde M,M,, paralléle 2 MT. Soit, enfin, » un point situé

entre M, et M,.
M. Demoulin écrit la formule

AM{ = G‘R]{ (1 s o E’),

¢, étant un infiniment petit. Autrement dit, ¢/ admet que,
la corde se rapprochant infiniment de la tangente,

el SR L b (A)

lim

&]Nl{
Or, ce Lemme fondamental, pris dans toute sa génera-
lité, est faux. 1l est visible, en effet, que la limite cherchée

dépend de la trajectoire de o. Si, par exemple, 'angle
o = AwM, est le triple de «=M;AT, on aura

AM{ Sin 35‘

oM, sin 4«

"’

puls
AM, 3

lim — = —-
'm S

J'ai échangé, avec M. Demoulin, diverses lettres rela-
lives 4 ce Lemme. Malgré Pintérét que je porte & ce jeune
Professeur, intérét qu’il mérite 2 tous égards, je crois
devoir I’engager 4 modifier cette partie de son travail, et
a revoir les propositions qu’il en a déduites (')

__—-—-_—‘“_—-_#

(*) Depuis que ceci est écrit (janvier 1891), M. Demoulin a corrige
le commencement de son Mémoire.



( 347 )

I11.

Du théoréme de Newton, ingénieusement interpréte,
’Auteur conclut une formule (T), donnant la courbure
en A. Je pense que cette formule est exacle, bien qu’il y
entre le sinus de I'angle ». Cet angle serait donc constant?
Pourquoi M. Demoulin ne I'a-t-il pas dit (7)?

IV.

Pour les raisons déja indiquées et d’autres que l'on
devine, je n’ai pas vérifié les formules (II) et (I1I). Celles-ci
se rapportent an cas ou la courbe donnée admeltrait des

points multiples. J’appelle, sur ce poinl, ’attention de
"Auteur.

Y.

A la page 4, on trouve un théoréme (rés intéres-
sanl, relatif aux coniques inscrites a un (riangle donne.
M. Demoulin pourrait-il le vérifier en cherchant, preala-
blement, Pexpression de la courbure en chacun des points
ou cette conique touche les colés du triangle? Si ce probléme
n'a pas €té résolu (chose peu probable), il me parait digne
d’exercer la sagacité du jeune Professeur.

._-____—-—————_.__________—_‘—_-——-———-_—-—-‘__—_—__—-

(") Si‘cet angle est constant, ou si le point @ décrit une ligne
~ droite, le Lemme (A) devient vrai.
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VI.

En résumé, et sans faire I’analyse compléie du travail
soumis & I’Académie, je pense qu’ll doit étre recu a correc-
tion (*). Que PAuteur veuille bien recopier sa rédaction
primitive, en y apportant quelques corrections. Ce sera,

pour lui, 'occasion d’un nouveau succes, dont je serai fort
heureux (7). »

Rapport de M, Mansion, deunxiéme commissaire.

« M. Demoulin, sur les conseils de M. Catalan, 2
envoyé 4 la Classe une nouvelle rédaction plus développée
de son travail. C’est celle-ci que nous avors examinée et
dont nous allons faire I'analyse.

On sait que l'on doit & Newlon une extension, aux
courbes quelconques d’un théoréme célébre d’Apollonius,
sur les points d’intersection d’une conique par deux

sccantes. Le théoréme de Newlon peut s’eénoncer ainsl :
Le rapport '

i=y:yey3...ym, R e (-
LyXaX5 00 L

des distances des points d’intersection d’une courbe

e AR g Ve s S il kS e i

(") Expression en usage dans une autre enceinte.
(**) D’aprés ce qui a été rapporté plus haut, je n’ai plus aucune
raison pour m’opposer a l'impression du Mémoire de M. Demoulin.



