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Conséquences d’un théoréme d’Algéebre; par E. Catalan,
Associé de I’Academie.

Dans un Rapport lu, devant la Classe, le 15 ma1 1877,
'ai énoncé des théorémes d’Algébre (%), traductions de
certaines propositions de Géoméirie, dues a Liouville.
Parmi ces théorémes d’Algebre (ou d’Arithmétique), on
peul remarquer celui-ci:

a, b, ¢, ... h, k étant des quantités quelconques, inéegales,
la somme

est nulle (*™).

(*) Bulletins, 2¢ série, t. XLI1I, p. 466.
(**) Bulletins, 2¢ série, t. XLIV, p. 194.
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Par exemple,

(2a—b—c) (b—c)® + (20—c—a) (c—a)’ + (2c—a—b) (a—b)* = 0:

identité dont la vérification est facile.
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I1.

Soit  le premier membre. Puisqu’il est nul, ’équation

[ 1 1 1 1 1
Y = ===t o T ——— ]

a—b a—c a—h a-—-a*] [(a—b)(a—c¢)...(a—h) (a—2x)]*

RRR | 1 1
3 [z,__a"'g__f"""b_——_/g +b-'_§] [(b—a) (b—c) ... (b—h) (b—zx)]

=3 —eia e e

| 1 1 1 .
s [ﬁ+ﬂ+"'+ﬂ] [(x—a) (x=b)... =) (2)

represente Uaxe des abscisses.

V.

Exemple.

Si I'on prend a =1, b =2, ¢ =75, I'équation (2) esl

1 1 1 1 L d 1 |
=| —+ — 4+ — + | - — —+ :
4 —1 =2 32 |—x | 4(1—x)° 1 1 2—x | (2—x)

o 1 g ] |
By O iy e LSl —=
o T x|k |21 x—2 x—3]|[x—1)(x—2) @—3)}
ou
dx—1 1 11—35 3x°— 12x+11

81—z  (2—a)  8(—x)  [(@—1)(@—2) (=)
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Chassant les dénominaleurs, on trouve

8(x—1)(x—2)*(x—3) y=—(5x—1)(x—2)(x—3)°—8(x —1)*(x—3)’
+(3x—11)(x—1)(x—2)°+8(5x*— 1 2x+11). (%)

Le quotient du second membre, par (x — 1)°, est

850"~ 123 -+11) ~(5a—1 )@ —2) (a5
(z—1)

—8(x—3)°+(3x—11)(x—2)"+
Soit
N=28(3x*—12x + 11) — (5x — 1) (x — 2)°(x — 3)".

On trouve, par le calcul direct,

— N —3x" — 46x°® + 294x®> — 1 008x* + 1 979x°
— 2 202x* 4+ 1 284x — 504;

Duls
N : 1 ' Gl 3 | -
il — 52— 432°+281x* —T757x°+ 1 2220 —980x + 304,
x—-
N 7 L , :
_( l)*= 3x® — 40x* + 211x° — H46x* + 676x — 504,
x_—
N 5 - A :
S P — Jx* — 37x° + 174x* — 972x + 504%.
x-——-

Donc I'égalité (4) se reduit a

8(x —2)*(x—3)y = — 8(x—5)° + (5x—11) (x—2)
— [5x*—37x® — 174x*—572x + 304]. ()



(746 )

Dans le second membre, la premiére ligne égale

(5x—11) (x°—6x* + 120—8) — §(x°—9x* + 27x—27)
— 3x*—29x° + 102x*—156x + 88—8 (x°—9x* + 27x—27)

— 3 —37x" + 174x°—3572x + 50%.
Nous avons donc, au lieu de I'équation (5),
8:(x — 2 (x — 5)° y=,0: TS

C. Q. EDaie

SUR L’ENTRAINEMENT MUTUEL DE L'ECORCE ET DU NOYAU
TERRESTRES EN VERTU DU FROTTEMENT INTERIEUR. —
Réponse a la notice de M. J. Liagre, Secrélaire perpe-
tuel de I’Académie royale de Belgique; par E. Ronkar.

M. le général J. Liagre a publié, dans le Bulletin
de février 1890 de I'’Académie royale de Belgique, une
notice("*) dans laquelle 1l formule de nombreuses objections
contre les calculs que nous avons effectués dans une
premiére note porlant la méme suscription que celle-ci,
et insérée dans le Bulletin de décembre précédent.

(*) Depuis treize ans, j'ai essayé, a diverses reprises, de demon-
trer directement le théoréme rappelé dans le paragraphe I. Mes
tentatives n’ont pas abouti. Je souhaite que quelque Géometre,
reprenant la question, soit plus habile ou plus heureux que moi.

(**) Quelques mots a propos de la notice de M. E. Ronkar : Sur
Ventrainement mutuel, etc... BuLL. pE L’Acap. rRoY. DE BELGIQUE,

3¢ série, t. XIX, n° 2, pp. 54-60, 1890.




