e BHL

Biodiversity Heritage Library

http://www.biodiversitylibrary.org/

Bulletins de I'Académie royale des sciences, des lettres et
des beaux-arts de Belgique.

Bruxelles.

http://www.biodiversitylibrary.org/bibliography/5550

ser.2:1.29 (1870): http://www.biodiversitylibrary.org/item/110186

Article/Chapter Title: Rapport sur la méthode de Brisson pour l'intégration
des équations linéaires par M. Paul Mansion

Author(s): Eugéne Catalan

Page(s): Page 68, Page 69, Page 70, Page 71

Contributed by: Smithsonian Libraries
Sponsored by: Biodiversity Heritage Library

Generated 12 January 2016 3:33 AM
http://www.biodiversitylibrary.org/pdf4/047225200110186


http://www.biodiversitylibrary.org/
http://www.biodiversitylibrary.org/bibliography/5550
http://www.biodiversitylibrary.org/item/110186
http://www.biodiversitylibrary.org/pdf4/047225200110186

This page intentionally left blank.



(68 )

Sur la methode de Brisson pour Uintégration des équat&ms

linéaires, par M. Paul Mansion.

Rapport de HW. Calalan.

L’objet du mémoire présenté a I’Académie esi claire-

ment indiqué par les lignes suivantes, tirées du préambule
de 'auteur : « Cauchy a fait connaitre, dans les anciens
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Exercices de mathématiques, deux méthodes remar-
quables d’intégration des équations a coefficients con-
stants, dues au géométre francais Brisson. La premiére,
dont on peut retrouver le germe dans Laplace, a pour
caractére essentiel de ramener l'intégration de cette
classe d’équations a celles d’un. systéme d’équations li-
néaires, du premier ordre, que 'on peut aborder direc-
tement, comme si elles étaient indépendantes.... » ....
Dans cette Note, nous appliquons la premiére méthode
de Brisson aux équations linéaires les plus simples, dans
les cas qui n’ont pas été examinés par Cauchy.... Nous
donnons, en outre, quelques applications de la méme
méthode aux équations linéaires a coefficients varia-
bles. »

Considérons, pour fixer les 1dées, une équation du

deuxiéme ordre, a coefficients constants :

d*y i dy -
b At (1)

En comparant le premier membre au polynome

@3 Ao =B,
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supposé décompose en
(@ — a)) (@ — ag),

on est conduit a écrire I'équation (1) sous la forme symi-
bolique :

1 i 1S T GRS )

et I'on voit alors que cette méme équation (1) peut étre
remplacée par les deux équations du premier ordre :

dr d1
dj: seavkt di:l

a1y1=x . . . (3)

Telle est, en peu de mots, l'indication de la premicre
des deux méthodes dues a Brisson.

Une premiére rédaction, retirée par l'auteur, commen-
cait ainsi : « Dans ce travail, nous montrons, par une
» méthode nouvelle, les analogies qui existent entre les
» équations algébriques et certaines équations linéaires...
» (Cette méthode conduit, d’'une maniére trés-simple, a
» lintégration de ces équations. »

Il résulte, de ces paroles de M. Mansion, qu'il réinven-
tait, 11 y a quelques mois, la méthode des facteurs symbo-
liques. De méme , ainsi qu’il nous I'apprend dans son nou-
veau travail, le célébre géometre Boole a réinventé la
scconde méthode de Brisson (7). Pour se consoler de cette
petite mésaventure, bien honorable pour lui, M. Mansion
a généralisé la premiére méthode : il considére, successi-
vement, les équations linéaires & coeflicients variables, les

(") Des recherches bibliographiques auxquelles M. Mansion s’est livre,
il conclut que les travaux de Brisson, analyses par Cauchy, n’ont pas été
publiés. Si cette assertion était prouvee, elle expliquerait I'oubli profond
dans lequel sont tombees ces ingénieuses et fécondes méthodes.
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équations aux dérivées partielles, puis les équations aux
différences. Pour les équations linéaires a coefficients va-
riables, le jeune professeur explique, sur un exemple
particulier (celul des équations de quatriéme ordre), com-
ment la connaissance de l'intégrale générale permet de
transformer le premier membre de équation en

(D—1t) (D—1t;) (D—1) (D—t)y.
Ce procédé, appliqué a I'intégrale

Yy==e6Y, + CY,,
donne :
1 dy, dy, 1 ds

= f — §1 =
y, dx ’ dx I E s

l)

puis
cest-a-dire

d*y

i
) Y

dx

It
: (z‘ltﬂ —-2) y = 0.

(6 + &
dx

dx?

Au lieu de conclure, de I'intégrale générale, la décom-
position en facteurs symboliques, ne pourrait-on, comme
dans le cas ou les coefticients sont constants, effectuer di-
rectement cette décomposition, pour la faire servir a la
recherche de l'intégrale ? C’est 1a une question intéres-
sante, que je soumets a M. Mansion, el a laquelle, jen
suis persuadé, il est trés-capable de répondre.

Non content d’avoir traité les différents problémes dont
nous avons essay¢ de donner une idée, M. Mansion appli-
que la méthode des facteurs symboliques a la recherche
des intégrales comnmunes a plusieurs équations. 1l retrouve
ainsi, avec la plus grande facilité , les théoremes de D'A-
lembert et de Lagrange.
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En résumé, le mémoire de M. Mansion me parail tres-
digne de l'atlention des géométres, et, en consequence,
j'ai 'honneur de proposer a ’Académie d’en ordonner la
publication. »

Conformément aux conclusions de ce rapport, auquel
ont souscrit MM. Steichen et Gilbert, la classe vote l'im-
pression du travail de M. Mansion.

Matériaux pour la faune belge : Crustaces isopodes
terrestres , par M. Félix Plateau.

Rapportl de WM., Van Beneden,

« Le travail que M. Plateau a communiqué a la derniere
séance a pour objet les Isopodes terrestres qui vivent en
Belgique. M. Plateau avoue ne pas faire du neuf en zoo-
logie et fait connaitre l'existence dans le pays de trois
especes d’Armadillidium , d’'une espéce d’Oniscus, de
qualre Porcellio, d’'un Ligidium et d'une Philoscia. Nous
sommes persuadé que I'auteur a mis dans ses recherches
loute I'attention qu’exige ce sujet, et comme 1l n’est pas
sans utilité de connaitre notre faune carcinologique, nous
n’hésitons pas a demander l'impression de la notice de
M. Plateau.

Nous voudrions que 'Académie s’assurat si M. Plateau
tient a ce que le nom des genres qui n'ont point de repré-
sentants fut conservé dans cetle énumeération? Nous ne
crovons pas que la notice perdrait a cette suppression. »
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