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Ces exemples suffiront, je pense, pour faire juger de
Pintérét que présente le travail de M. Van der Mensbrugghe;
je consideére ce travail comme trés-digne de figurer dans
le recueil de 'Académie, et, en conséquence, j’ai I'hon-
neur d’en proposer I'impression. »

MM. F. Duprez et Ch. Montigny, deuxi¢me et troisicme
commissaires, avant adhéré aux conclusions du rapport
de M. Plateau, la classe vole 'impression du travail de
M. Van der Mensbrugghe dans le recueil des Mémoires cou-
ronnes et des savants élrangers, 1n-4°.

msn n ——

Sur quelques propriétés des surfaces apsidales ou
conjuguees, par M. Ph. Gilbert.

RBapport de 73, Talalar,

« Considérons, sur une surface quelconque s, une
courbe telle, que sa tangente en m soit contenue dans le
plan passant par la normale mn & s et par un pole ou
origine O : cette courbe est appelée, par M. Gilbert, ligne
d’attraction. 1’étude des propriétés des lignes d’attraction,
et de leurs trajectoires orthogonales, est 'objet de la Note
présentée par notre confrere.

Tout d’abord, M. Gilbert fait observer que les trajec-
toires dont il s’agit sont des courbes sphériques, Intersec-
tions de la surface s par des spheres ayant, pour centre
commun, le pole. Il cherche ensuite, et ¢’est la le sujet
principal de son travail, quelles relations existent entre
les lignes d’attraction de s et les lignes d’attraction de la
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surface S, conjuquée de s; le mot conjugué ayant ici la
signification que je lui ai attribuée dans un Mémoire sur
la surface des ondes, dont I'’Académie a bien voulu voter
'impression. Pour démontrer ces relations, (rés-nom-
breuses, M. Gilbert fait usage des méthodes et des for-
mules qu’il a exposées dans un Mémoire sur la théorie des
lignes tracees sur une surface : 1l serait difficile d’énoncer,
en langage ordinaire, les résuitats auxquels il parvient.
Cependant, en voici quelques-uns qui me paraissent (res-
dignes d’attention :

1° Les intersections de deux surfaces conjuguées, s, S,
par une sphere dont le centre est aw pole, sont des courbes
correspondantes ; ces courbes sont paralléles (7), c’est=-a-
dire qu’en deux poinls correspondants, elles ont le meme
plan normal , savoir, le plan de correspondance;

2" Les tangentes aux lignes d’altraction , en deux potnls
correspondants, ne sont pas des direclions correspon-
dantes (7);

d° Le rapport des aires infiniment peliles, correspon-

(*) Dénomination proposée par M. Laduron, dans un meémoire pour le
concours universitaire.

(**) Autrement dit, st mm'm”.... est une ligne d'altraction de s, sa con-

juguée MM'M".... n’est pas une ligne d'atlraction de S. En effet, celle-ci est
repreésentée par

odX ~+ LdY + VdL = o,
et je trouve , pour equation de MM'M”...
v (odX 4 BdY -+ vdZ) = u? (adL ~4 BdM + 97dN).

Cette seconde équation (en général incompatible avec la premiere) donne
une définition de la courbe MM'M”. ., bien diflérente de celle qui appar-
tient aux lignes d’attraction,



(25 )
dantes, sur deux surfaces conjuguces, est e¢qal a la tangenle
de Uangle que fail le rayon vecleur Om avec le plan osci-
lateur, en M, a la trajectoire.

M. Gilbert cherche aussi la relation qui existe entre les
courbures de deux surfaces conjuguées, en deux points
correspondants; il trouve une équation trés-simple, mais
dont la forme n’est pas symétrique. Cependant, eu ¢gard
A ce que I'on pourrait appeler la réciprocité des surfaces
s, S, il semble que leurs courbures, en denx pomts corres-
pondants, devraient entrer de la méme maniere dans
I’équation qui les lie. JJappelle sur cette question mteres-
sante I'attention de mon jeune et perspicace confrere.

Dans la seconde partie de sa Note, M. Gilbert applique,
A ellipsoide et & la surface des ondes, les résultats géne-
raux démontrés dans la premiere partie. 1l integre, d'une
manicre simple et élégante, I'équation des lignes d'attrac-
tion de I'ellipsoide : ces lignes sont situées sur des cones
ayant pour équation

(a2—102)c2 (a2—Hh2) =

X Ul — (3,

g ¢lant la constante arbitraire.

Quant aux lignes d’attraction de la surface des ondes,
il résulte, de propriétés connues, qu'elles appartiennent
aux ellipsoides représentés par

a’x” 4+ by + ¢’ = abew.

On voit que le travail de M. Gilbert présente certaines
analogies avec le mien. Notre confrere, non content de
déclarer que mon Mémoire a été T'occasion du sien, fait
une réserve expresse en faveur de mes droits. Je crois
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devoir répondre a cette loyale déclaration que les théo-
remes démontrés par M. Gilbert lui appartiennent légiti-
mement, et que, loin d’en avoir trouvé aucun de mon
cote, Jespere que son mtéressant travail pourra me servir
dans des recherches ultéricures. .

Si je ne me trompe, les géomélres partageront, en lisant
la Note de M. Gilbert, le plaisir qu’elle m’a procuré; et, en
cons¢quence, je propose a I’'Académie d’en ordonner la pu-
blication. »

M. Steichen, second commissaire, ayant adopté les
conclusions du rapport de M. Catalan, la classe vote I'im-
pression du travail de M. Gilbert dans les Bulletins.

M. Eug. Catalan, premier commissaire pour un (ravail
de M. I¥. Folie intitulé : Note sur quelques théorémes géné-
raux de géomélrie supérieure, donne lecture du rapport
qu’il a rédige a ce sujet. |

Conformément aux conelusions de ce rapport, adop-
tées par les deux autres commissaires, MM. J. Liagre et
Ph. Gilbert, la classe vote I'tmpression du travail de
M. Folie dans les Bulletins.



