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relation suivante, qui n’a peut-¢lre pas ¢Le remarquee

| I |
—_— ——=— : : 3 = : : . . (A
) R ) ( )

On a donc ce theoreme :

La somme (7) des courbures de la rouletle el de la po-
daire, en deux poinls correspondants, est eqale a Uinverse
de la distance comprise enlre le point décrivant la roulelle
et le point o la courbe roulante touche la droite fixe.

Les applications de la formule (A) sont nombreases. On
en conclut, par exemple, le théoreme de Stemner, retrouve
par MM. Mannheim et Paul Serret, puis généralisé par
notre confrére M. Lamarle (7).

Sur Uaddition des fonctions elliptiques de premiere espece ;
par M. E. Catalan, associ¢ de I'Académie.

Legendre fait observer qu’ « wne applicalion fort stin-
ple de la trigonomélrie sphérique aurail suffi pour (rov-
cer Uintégrale algébrique complete de Uequation transcen-
danle

r{;.— fz-;-

— 4 =0 ¥ |
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(*) Il s’agit ici, bien entendu , de somme alyebrique.

(**) Journal de I'Ecole polytechnique, 40m¢ cahier; BULLETINS DE L'AcCA-
DEMIE ROYALE DE BELGIQUE, 2¢ serie, L. 1V.

(***) Traité des fonctions elliptiques, o 0 21.
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Peut-élre n’a-t-on pas fait atlention a une aulre mterpre-
tation géométrique de cette intégrale, ou a une seconde
mani¢re de démontrer le théoreme d’Euler. L'indication
de ce procédé particulier est I'objet de la presente note.

Soit I'équation

d dr

= R R S e

B
—

"/I — ¢ sin’u VI —— ST

que 'on peut écrire sous la forme abrégée et rationnelle :

du’ dv’
-—T — =2 s - . . . . . . (2)
U \
St Von farit
i+ w g — & )
T -y P= — 5
l-) ir) L

on change I'équation (2) en

vV (rfﬂ -+ !I&J)? — [.T({f{i — dm)",
o1 ¢1

(V—U) (do* + do’) +2(V + U)do do=0. . . (4)

Mais

U’_t

V — U=c*(sin’u — sin’v} =§(COS Qv —c0s 2u ) =¢" sinbsin m,)

V4 U=2—c¢*(sin’u + sin’v) =2 —¢’ )
-

e

9 — ¢cos 2u — cos *.:21?;- (9)

— 1+ 0" 4+ ¢’ coshcosw; |



( 147 )
donc

¢’ sin g sin o (d9” + dw’) + 2[1 + 0” + ¢” cosh coso]db do=o0,
ou
" sin’08in"w(do’4-don”) 421 4"+ ¢” cosi cosw| sindsine dodo=0. (6)

Soit mamtenant :

X -+ 1 i — x
Cos 8= J, 0S8 @ ] ¥ e ael ]

A 5

I'¢quation (6) devient

¢’ [k — (x— y)*] (dx + dy)” + ¢* [I> — (x + y)"] (dx — dy)’
+2[(1 D)+ (y— )] (dy” —dux’) = 0,

S —

ou, apres quelques réductions,

(k> — ¢’ x?)dy” + 2¢’xydxdy — (0°k° + ey de”=0. (8)

L.

On tire, de cette équation,

dy ({/y) | 3
S VR £y L ()
lip s dr \/ o ()

Celle-ci ne differe pas de I'équation de Clairault; en sorte
que I'mtégrale des équations (8), (9) est

k
y:m,x::—-l/m‘r-—b'; e e e
C

m etant la constante arbitraire.
Les droites représentées par cette ¢quation (10) ont pour
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enveloppe la courbe détermimée par la solaution singuliere
de 'équation (8); savoir
b'_!
e biar e i N R

C

Cette courbe est done une hyperbole rapportée a ses axes.
Representant par A le demi-axe transverse, on a, au lieu
de I'équaiion (11),

'VE -l h'.*l.’_e e, h,!:\?. 3 . . , : (I:,_})

1.

On satisfait a la derniere relation en prenant
A

CoS ¢

' ——

p===0A langw:, o o i S

donc I'éguation (10) peul étre ¢éerite ainsi
ysing +-bAcosp=bx. . . . . (14

En effet, st lon ¢limine o entre cette équation (14) et
sa différentielle, on trouve -

Aldy® — Ab’dx® — (xdy — ydx)* = o0;

ce qui ne différe pas de la relation (8).
Y.

Dans I'mtégrale (14), remplacons x et y par leurs va-
leurs tirées des équations (5) , (7); savoir :

1 _
D= cA (cos 6 — c0S w) = ¢A sin u sin v,
|
Y ==— cA (c0s 0 + €0S w) = ¢A cOs u Cos v;

9
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¢t nous aurons, pour intégrale algébrique de 'équa-

tion (1) :
b

COS % COS ¥ Sin 3 + —cos » =D sin usin v .
:

I-fTectivement, si Fon prend les formules

) l

e g

¢ COS v | — ¢ sin” u«

dot résulte N'dentite

b:* h:{

——— ——— — —_—

| — ¢’ sin’ u b? + ¢’ cos® u

7

on retrouve 'équation connue :

cos u oS v — sinu sinv V' 1 — ¢” sin’ . = cos u.

(15)

Je suts arrivé a intégrale (15) en cherchant a intégrer

(> — x?) dy® + 2xy dx dy + (0> — y*) dx®> = 0.

S, alin de rendre cette équation homogene, on pose

r=acosd, y=bhcosa,
puis
U+ v == U

A i 0

on est condurt a

tlu dr

‘/['UH {4 V{‘US ;?

(16)

(17)
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chacun des deux membres est la différentielle d’une fonc-
tion elliptique. Mais, si 'on éerit ainsi Péquation (14) :
‘ 1 | dy\’
y*— 2y {J b — (0 — x7) (-J-) — TS
(L.

dx

on voit que I'intégrale des équations (16 et 17) est, si 'on
veut,

x R

— COS 7 +i5m gl 05 SO L S

( b
sous celte forme, on reconnait que 'équation (16) appar-
tient aux tangentes a une ellipse. Remplacant x et y par
leurs valeurs, on a cette intégrale algébrique ou trigono-
métrique de I'équation (17):

W+ v H——%

— 4 SIN ¥ COS St L 120
) ' ) ’

— s

COS - COS

Recherches sur les sulfocyanures des radicaux alcooliques,
par M. Louis Henry. correspondant de I'Academie.

§ 2. (1). — Action de Uiodure de cyanogéne sur Uethyle-
sulfure de mercure.

On connait aujourd’hni, grace surtoul aux intéressantes
recherches de M. Hoffmann, deux séries, a peu pres ¢ga-
lement riches, de sulfocyanates alcooliques 1someres,
analogues aux oxycyanates correspondants.

e ——

(1) Voir notre premiere notice, Bulletins de ' Académie royale de Bel-
gique, 2¢ seérie, t. XXV, p. 639.



