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Addition & notre vapport sur la Note de M. F. Sautrenuax ;
par M. F. Folie, membhre de I'Académic.

Dans notre rapport {") surlaNote de M. F. Sautreaux ),
nous avons dit que nous anrions I'occasion de revenir sur
la démonstration du théoréme fondamnental de Pauteur, ot
sur d’autres propriétés auxquelles conduirait probable-
ment la démonstration que nous avions en vue; c’est ce
que 1ous nous proposons de faire dans cette Note.

Le théoréme fondamental de M. Sautreaux est le spi-
vant :

() Bull. 28,4, XLY, 0o 4, 1. 370,
("'} fbid., p. 4926,
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Si, dans la courbe du 9¢ ordre qui résulte de I'intersec-
tion de deux surfaces du 53¢ ordre, il ¥ a une courbe du
6° ordre susceptible d’étre placée sur une surface du second
degré, la courbe du 3¢ ordre, qui compléte intersection
est plane.

La démonstration donnée par auteur se fonde, en
somme, sur le théoréme de Pascal; la snivante est hean-
coup plus simple, et indépendante de ce dernier.

8i 8;==0, §'5==0 sont les équations des deux surfaces
considérées,

?

8; — kS =0

]

sera celie de toutes les surfaces du 3¢ ordre S5 passant
par leur intersection, & étant une constante queleonque.
Or, cette intersection devant, par hypothése, renfermer
une courbe du 6° ordre susceptible de se placer sur une
surface du second, il faut que I'une de ees surfaces S5,
déterminée par une valear particuliére de k, puisse se
décomposer en une sarface S, du 2 ordre et un plan P,
de sorte que
S kSi=8,0, . . . . .

@’out il résulte que Iintersection des dens premiéres sur-
faces se compose : 1° de la courbe considérée du 6° ordre;
2> d’une courbe plane du 3¢

En définitive, Phypothése de I'énoncé se traduit immé-
diatement par I'équation (1), dans laquelle se lit, immédia-
lement aussi, la démonstration.

Le premier cas particolier, que lauleur tire de son
théoréme, est celui dans lequel les deux surfaces S; et 8
se réduisent chacune i un Wriddre; alors Péquation (1)
devient :

wby —Kw'fo' =S, P . . . . . (2}

(3) |
nous avons déja donné cette forme d’équalion (), en géo-
méirie plane, comme la démonstration analytique la plus
simple du théoréme de Pascal; mais, de plus, nous avons
enoneé ce théoréme pour les surfaces du- second degré (™),
atnsi que son corréiatif (™) ; et Dandelin, en 1826 déja, les
avait donnés également, mais en ne s'occupant que de
I'hyperboloide 4 une nappe (+¥).

Ce premier cas particulier n’est done pas autre chose
que notre exlension du théoréme de Pascal aux surfaces
dua second degré (V).

Il'y a plus : si I'on généralise Péquation (2), en Péeri-
vant

afyd — Ka'8ly’ =8P, . . . . . (3)

elle exprime notre extension du méme théoréme aux sur-
faces du 3° ordre (v).

{*) Fondements d'une géometrie Supérieure cariésienne, p. 31, note.

{™) Ibid., pp. 87 et 88.

(***) Ibid., pp. 90 et 98.

(™) Mémoire de I' Académie ds Bruzelles. -

(") Telle est, en effet, 1a premiére Impression que nous a fait éprouver
la lecture de I’énoncé de M. Saulreaus, lorsquiil I'a adressé i M. le géne-
ral Liagre, Nous avons méme prié alors notre honorable secrétaire perpé-
tuel de bien vouloir la faire connaitre i lauteur, avant quil donnit
suite 4 la communication qu'il se proposait de Faire a I'Académie, Celui-ci
n'aura sans doule pas eu le lemps de se procurer ngire ouyrage; et une
indisposition assez longue nous a mis dans Fimpossibilité absolue de
vérifier si, comme cela est en effet, le théoréme donné par M. Sautreaux
w'était pas absolument identique au notre.

Comme nous le disons dans notre rapport, nous avons préféré de déposer
celui-ci, sauf y revenir, plutdt que de décourager un jeune travaillenr
par une altente trop prolongée.

Quoi qu'it en soit, son second énoneé (bp- 428 et 420} est neuf, pensons—
nous, et méritait, a luf seul, les honnenrs de Pimpression au Bulletin.

() Fondements, ete., p. 104,
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Nous en avons également donné le corrélatif pour celles
de la 8 classe (7), et nous avons prouvé que cette exten-
sion ne peut pas se faive, I’une maniére générale, pour ies
surfaces supérieures, quoiqu’elle se présente, avee Ia plus
grande facilité, pour cerlaines de ces surfaces.

Il va de soi que celte équation (3} n'est qu'un cas parti-
culier de la suivante

8 —k§=8P, . .

de laquelle on déduira aisément un théoréme analogue &
celui que M. Sautreaux a pris pour base de sa Nole; e,
enfin, que Pon peut généraliser cotle équation (4), et le
théoréme anquel elle donne lien, en éerivant sous la
forme

r =

5. — k&' =8p.8q.

(*3 Fondements, vtc., p. 118,

Bruselles, impr. de ¥, Havez



