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‘constater que la lumiére seule n’intervertit point le
ucre de canne dissous et qu'une chaleur de 4100° n'altére
oint le sucre sec qu’il yait présence ou absence d'air pur.
Il a lrouvé, an contraire, que le sucre solide imparfai-
ement séché et le sucre en solution s’altérent lorsqu’ils
ont exposés A une température de 100°. Dans ce cas il y
“absorption d’oxygéne et production d’acide carbonique.
* Tontefois cetie altération s’effectue moins rapidement
ue certains chimistes ne le croient.

L’inversion d’une solution de sucre de canne, observée
j4, est due, d'aprés M. Motteu, au développement de
moisissures. _

“L’exactitude de ces observations ne me parait pas dou-
téuse; elles sont d'ailleurs conformes aux faits constatés
ournellement dans 'industrie sucriére.

J'ai 'honneur de proposer 4 la classe d’ordonner 'inser-
ion de la note de M. Motteu dans le Bulletin de la séance,
de lui voter des remerciments pour sa communication
t de 'engager 4 coniinuer ses recherches »

La classe a adopté ces conclusions, auxquelles ont sous-
rit les deux autres commissaires, MM. Donny et Melsens.

Sur quelques propriétés de Uinvariant quadratique simul-
- tané de deux formes binaires ; par M. C. Le Paige.

Rapport de 5, K, Folie,

-« Noas avons eu I'occasion, en parlant de la derniére
Note de M. C. Le Paige, Sur guelques points de géométrie
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" Linvariant linéo-lindaire des deux formes de-degré pair
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supérieure, de faire remarquer que les propriétés de 'in-
~variant quadratique commun & deux formes binaires du
wre degré, dont il a déduit la notion nouvelle de 2n points
conjugués harmoniques, nous semblaient appelées  jeter
du jour sur la théorie de I'involution du nee ordre. »
Dans son travail actuel, M. C. Le Paige étodie I"équation est nul. .

81 Pon prend wn point sur une courbe d’ordre impair
20 + 1, toute corde passant par ce poinl rencontre la
courbe en 2n aulres puints, ef la premiére polaire en 2n
points, qui sont conjugués harmoniques d’ordre 2.
Si, par un point d’une courbe d’ordre pair, on méne
wie tangente & lacourbe, celle langente coupe la courbe, en
énéral, en 2n — 2 aulres points, et la premiére polaire
du.point en Zn-— 2 points (le point considéré n’éiant
ompté quune seule fois), qui sont conjugués harmoniques
Iu (20 — 2)2¢ ordre. ‘
Toute corde passant par un point double dune courbe
‘ordre pair 2n, rencontre celie courbe en 20— 9 aufres
"a_i'ﬁts, et la polaive du point double en 2n — 2 points (le
oine élant complé wne seule fois), qui sont conjugués
rmoniques du (20 — 2)°¢ ordre.

outes ces propriétés ne sont que linferprétation géo-
métrique de celles des invariants qui sont évoncées par
Le Paige. Il en déduit, en outre, par quelques transfor-
ions fort simples, diverses propriétés algébriques déja
nnues, ainsi que la suivante, qui est probablement nou-
elte : '
invarigni quadratique d’une forme de degré pair est,
faciewr constant preés, égal aw quotient de deux déler-
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des courbes du 2 ordre qui passent par ”“‘;’ D m points
fixes, et il en déduit, au moyen de quelgues élégantes trans
formations de déterminants, Ia propriété , qu'il avait déja
donnée, d’un systéme de 2u points conjugués harmoni-
ques, ainsi que les suivanies :

Sin+ 1 groupes de n points sont tels qu’il soit possible
de déferminer n points, confugudés harmoniques d’ordre n,
de chacun de ces groupes, ces points sont en involution.

Si{n +1) 0 points sont en involution, les n points n™* de
cetle involution forment avec chacun des groupes de n
points, 2n points conjugus harmonigues.

En considérant ensuite les polaires successives d’on
point relativement 4 nne courbe U, = 0, comme repré=
sentées par les émanants successifs de la forme 17, égalés
zéro, M. Le Paige arrive 4 des théorémes nouveaus, dont
queiques-uns avaient &t donnés, dans certains cas part
culiers, par MM, Salmon et de Jounquiéres. Nous citerons
les suivanis : ' :

Pour les courbes d'ordre pair, les 9n points d’inte
section d’une transversale avec la courbe, la premi
polaire dun point, et ce point, sont conjugués harmons
ques d’ordre n.

ants symétrigues.
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Enfin il élablit que la relation

3 [(n — )" (e — %) (1, — 6,)7] =0,

dans laquelle les quantités A et les quantités 6 sont, respec-
tivement, les racines d'une premiére et d’une 2¢ forme
binaire, exprime que 2n points sont conjugués harmoni<
ques ; et cette forme pourra conduire A généraliser Ia:
théorie des points conjugnés harmoniques du second
ordre.

Nous avons dd laisser bien des points intéressants de
coté, dans cette bréve analyse. ' :

Mais efle soffit, pensons-nous, pour montrer I'originalité.
et 'importance des découvertes de M. Le Paige. :

‘Nous avons donc I'honneur de proposer & la class
d’ordonner Fimpression de son travail au Bulletin, et cle=
voter des remerciments 4 I'autenr. »

La classe a adopté ces conclusions, auxquelles a adhér
le second commaissaire, M. Catalan.



