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m Réduction de H, L2(T*M) est remplacé par L2(M).

m L'observable f est quantifiable si Q(f) préserve L2(M).
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Quantification géométrique Q¢ : Qe = Qlpoi,(T* M),

Qg(Xi(x)p; + A(x)) = ?X"(X)a,' + A(x).

Est-il possible d'étendre la quantification géométrique a
Pol(T*M) = S(M)?

Cette prolongation est-elle unique?

Est-il possible de rétablir I'unicité?
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m (uj: i< n):basedel; (u::i< n) base Killing-duale
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m Opérateur de Casimir correspondant a (V, 3) :
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Fabian Radoux

m Symbole S et densité f sur M — Symbole 5 et densité
f sur M associés a S et f de maniére naturelle et
projectivement invariante

m Q(V/)\/(S)(f) = 7(V)(8)(f) avec T une quantification
naturelle canonique
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Unicité

Autres opérateurs différentiels

Cas conforme
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Fibrés et connexions de Cartan

Quantifications
équivariantes

Fabian Radoux - [V] (OU [g])’_> (P N M)
m [V] (ou [g])— (w: TP — g)

m w,: T,P — g bijection Vu € P
PCPM,p:P—PycCP'M
C®(Po,V)Go 2 T — p*T € C®(P, V)
avec H=Gy x G1, h=go D o1
g=g-1®bh, g1 =R"

w— V¥ ) = Lw71(e’,), € €g-1

f Go-équivariant= V“f Gg-équivariant

f Gi-équivariant= V¥f Gi-équivariant
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Le cas des densités (P. Mathonet, R

Yaivarionton: S p*S € C™(P, S{(R™))n
f = p*f € C°(P, AMR™))y
w — Div® =3 i(e)L,,- 1(e;)

Condition : Ly« Q(p*S)(p*f) =0Vh e g1
<p*5,V‘;Jkp*f> pas Gi-équivariant!

On ajoute des termes d’ordre inférieur en p*f...

Fabian Radoux

On trouve alors :

k
Qu(V,S)(F) =p* (X C(Div?' p*S, V<" p*f)),
1=0

O
I
/\
3
+
=
~
A
3
+
|~
~
7 N\
— X

),\7/21, Cro=1
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Autres opérateurs différentiels et cas conforme (P.
Mathonet, R.)

Quantifications
équivariantes

Fabian Radoux

Cas « plat » : si S est un symbole,
S e C®(R™ SKR™ @ gl(Vy, Va)).
m Cas « courbe » : si S est un symbole,

S € C®(P,SkR™ @ gl(V1, Va))A.

Cas « plat » : Quantification affine Qag : si
5:Z|a\:kﬁl®efl1 Ve Vegm,

Qafr(S) = 2 jaj=k faOd - - O

m Cas « courbe » : « Quantification affine » @, : si
S = Z|a\:k fa & €1®al R Q& egam,

Qu(S) == 2 jajmk fa 0 (Lu=1(er))™ - (Lu-1(em)) ™™
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m Cas « plat » : Application ~ :
Fabian Radoux £Xh QAf‘f(S) — QAff((LXh + ’y(h))s)
m Cas « courbe » : Application +' :

'Ch* Qw(s) = Qw((Lh* + ’Y/(h))S), Vh e g1-
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Cas « plat » : Application ~ :
Lxn Qarr(S) = Qar((Lxn +(h))S).
Cas « courbe » : Application «/ :
LpQu(S) = Qu((Lp- +/(h))S), Vh € g1.
Cas «plat» : y(h)(xy V- Vx ®F) =
= Ve () Vo ® (F o pra(lh xl)) +
S s Ve (D) V[l gl Ve Vs f
S —
()
Cas « courbe » 1 /() (1 ® - @ x, ® ) =
—Y K xa@ (1) ®@xc® (F o pra([h, xi])) +
S Y@ ()@ [lhoxlxgle - @xew f
W

(i)
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m Cas « plat » : opérateurs de Casimir C et C :
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m Cas « plat » : opérateurs de Casimir C et C :
€= —10u(E) + (€02 + 55 0 (A)ou(A7),
C=C—-2%;v(e")0y.

m Cas « courbe » : « opérateurs de Casimir » C¥ et C¥ :
C¥ = —5pu(E) + FapulE + 5, p(A)pu(A)),

C¥ = C¥ =237 () Lyy1(e)-

m Cas « plat » : Quantification de S t.q. C(5) =a$:

Qar(Q(S)), Q(S) t.q. C(Q(S)) = aQ(S) et « téte »de
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m Cas « plat » : opérateurs de Casimir C et C :
C= 3plE) + ap (€ + X - (A)u(A)),
C=C—-2%;v(e")0y.

m Cas « courbe » : « opérateurs de Casimir » C¥ et C¥ :
€ = —1pu(E) + pu (€12 + 3 pu(Apu (A,

C¥ = C¥ =237 () Lyy1(e)-

m Cas « plat » : Quantification de S t.q. C(5) =a$:
Qar(Q(S)), Q(S) t.q. C(Q(S)) = aQ(S) et « téte »de
Q(S)=S.

m Cas « courbe » : Quantification de S t.q. C¥(S) =a$ :

Qu(Q(S)), Q(S) t.q. C¥(Q(S)) = aQ(S) et « téte »de

Q(S)=S.

Fabian Radoux
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Fabian Radoux

m Cas «platy : LoQ = QoL parce que [C,L] =0 et
[C,L]=0.

m Cas « courbe » : (Lp« +9/(h)) o @ = Q o Ly« parce que
[Cw, Lo + "}’/(h)] =0et [Cw7 Lh*] =0.

m Dans le cas « courbe »,
Ly Qu(Q(S)) = Qu((Le +7/(h))Q(S)) =0'si
LpS = 0.

m Si S est Gp-équivariant, Q(S) est Gp-équivariant et
Qu(Q(S)) préserve la Go-équivariance.
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m Remarque : cette méthode permet de trouver des
applications naturelles

Q : {réductions de P>?M a H} — {quantifications sur M},

oll P2M est le fibré des repéres du second ordre et ot H
est un groupe de Lie correspondant a une algébre IFFT

g=9g-1PgoD g1
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m Formule explicite dans le cas projectif pour des
opérateurs différentiels agissant entre densités (R.)

m Formule explicite dans le cas conforme pour des
opérateurs différentiels agissant entre densités et pour
des symboles de trace nulle (R.)

m Non-unicité des quantifications«— courbure de w (R.)
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Quantification des espaces singuliers (N. Poncin,
R. Wolak, R.)

Quantifications
équivariantes

Fabian Radoux

Espace de configuration M posseéde une symétrie—on
considére le quotient M/G o G est un groupe de Lie

Sous certaines conditions, M/G : orbifold V

Désingularisation : V =Espace des feuilles de (M, F)

Quantification :

Vr, Sr—2Z Qr(VF)(SF)

Vv, Sy -3 Qv(Vv)(Sv)
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Quantification des supervariétés (T. Leuther, P.
Mathonet, R.)
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» Quantification pgl(p + 1|q)-équivariante sur RPI9 (P.
Mathonet, R.)

m Quantification osp(p + 1, g + 1|2r)-équivariante sur
RP+al2r (T. Leuther, P. Mathonet, R.)

m Quantification naturelle projectivement invariante sur les
supervariétés (T. Leuther, R.)

m Définition des géodésiques et caractérisation des
connexions projectivement équivalentes sur une
supervariété (T. Leuther, R., G. Tuynman)
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m Produits-star PGL(m + 1,R)- et
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m Produits-star PGL(m + 1,R)- et
SO(p +1,q + 1)-invariants sur T*M (C. Duval, A.
El-Gradechi, V. Ovsienko) :

29

FxG:= Q;;L(Q%,h(’:) o Q1 ,(G)),

avec Q%,hysk = (ih)kQ% et ¢z (F * G) = ¢gF * ¢5G.

m Produit-star projectivement invariant sur M (D. Fox) :

FxG:= Q;%(Q%ﬁ(’:) o Q%,h(G))-



